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ة ال ة ال وزارة
الأولى عة قا ال ات ثان ن ت و أدرار ي لای ل ة ال ي ی م

2022 مـا دورة ـــــــــــات اض ر : ة ال
ف ون سـاعات أرع : ة ال ات اض ال مادة في ي ال ا ر ال ال ان ام

: ال ال ع ض ال أح ار أن شح ال على
: الأوّل ع ض ال

( ف ن و نقا 03.5) الأول: ال
y′−2y= (x−3)ex...........(E) ة: فاضل ال عادلة ال نع

. (E) لـ حلا g : x 7−→ (ax+b)ex الة ال ن ت ى ح b و a ق ال دی الع ي ع (1
. y′−2y= 0...........(E′) ة: فاضل ال عادلة ال ل حل ع (2

. (E′) ة فاضل ال عادلة لل حلا f − g كان إذا وفق إذا (E) ة فاضل ال عادلة لل حل f أن أث (3
. y(0)= 4 ق ال ل ال ج اس ث ، (E) ة فاضل ال عادلة ال ل حل ج اس (4

( ف ن و نقا 04.5) اني: ال ال
ایلي: ك N ة ال اد الأع عة م على ف ع ال ال ال Yn و Xn }ل

Y0 = 1
Yn+1 = 3Yn +8

و
{

X0 = 5
Xn+1 = 3Xn −2

. Un = Xn −1 ارة: ال (Un) ة ال ال n عي د ع كل أجل م ف نع (1
الأول. ها وح أساسها تع ل ة، س ه (Un) ة ال ال أن ب أ)

. Xn = 4×3n +1 : n عي د ع كل أجل م أنه ج اس ب)
. PGCD (Xn+1; Xn)= 1 أن: ج اس ث ، 2 ق PGCD (Xn+1; Xn) أن: ب (2

. 5Xn −4Yn = 21 : n عي د ع كل أجل م أنه اجع ال ه ب أ) (3
. PGCD (Xn;Yn) لـ: ة ال ال ج ث ، n لالة ب Yn ارة ج اس ب)

. 7 على 3n د للع ة الإقل ة الق اقي ب n عي ال د الع ح ادرس أ) (4
. PGCD (Xn;Yn)= 7 فإن: ، n≡ 5[6] كان: إذا أنه ب ب)

. PGCD (X2021;Y2021) ة ج اس ج)
( نقا 04) : ال ال ال

آن في ت ك ا ائ ع ن اء. خ ات ك 3 و ح ات ك 5 ،( nÊ 2 ) اء ب ة ك n على وعاء
. واح

. او ب ك على ل ال ال اح ماه (1
ن. الل نف م ك على ل ال ال اح إلى P(n) بـ م ن (2

. P(n)= n2−n+26
(n+7)(n+8)

أن: أث أ - أ)

4 م 1 ة ةصف ف ال أقل
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ة. ال ف ث ، lim
n→+∞P(n) : اح ب)

، أخ ك و ا جعه ی ث واح ن آ في عاء ال م ك لاع م ق ، n = 4 ع ن (3
كان إذا ارا دی 40 على ل ی س كل ع و ارا، دی 30 ره ق لغا م اللاع فع ی ال ی ه اء لإج

. فق دنان 5 على ل ت ولا ن، الل نف م ان ال
. اللاع ا ه رح ار مق س ل ف ی ال ائي الع غ ال X ل

. X غ ال ع أ)
اتي. اض ال أمله اح ث ، X ائي الع غ ال ال اح ن قان ف ع ب)

( نقا 07) ع: ا ال ال
(Cn) ول fn(x) = (ln x)n

x2 ایلي: ك ]0;+∞[ ال ال على فة ع ال الة ال fn وم، مع غ عي د ع n

.
(
O; i⃗, j⃗

)
ان وم عام م معل إلى ب ال ال في fn الة لل ل ال ى ال

n= 1 ع ن (1
ا. ان ب ال ف ث lim

x >→0
f1(x) و lim

x→+∞ f1(x) اح أ)
اتها. تغ ول ج ل ش ث ، f1 الة ال تغ اه ات ادرس ب)

. 1 الفاصلة ذات ة ق ال في (C1) ى لل اس ال معادلة اك ج)
n= 2 ع ن (2

ا. ان ب ال ف ث lim
x >→0

f2(x) و lim
x→+∞ f2(x) اح أ)

اتها. تغ ول ج ل ش ث ، f2 الة ال تغ اه ات ادرس ب)
. (C2) و (C1) لل ي ال ضع ال ج اس ث f1(x)− f2(x) ق الف إشارة ادرس ا) (3

. (C2) و (C1) ال م كلا ئ أن ب)
In =

∫ e

1
fn(x)dx وم، مع غ n عي د ع كل أجل م ع ن (4

. I1 ج اس ث F ′(x) اح ، F(x)= 1+ ln x
x

ع ن ا)
. In+1 =−1

e
+ (n+1)In أن: ب ئة، ال املة ال ال ع اس ب)

ی الل وال (C2) و (C1) ال د ال ال ال احة م ج اس ث ، I2 اح ج)
. x= e و x= 1 ا: اه معادل

: n وم مع غ عي د ع كل أجل م أنه اجع ال ه ب ،( (4-ب ال ال على ادا اع ا) (5
. 1

n!
In = 1− 1

e

(
1+ 1

1!
+ 1

2!
+ ...+ 1

n!

)
: n وم مع غ عي د ع كل أجل م أنه ب ، [1; e] ال ال على ln x د للع ح ال ع اس ب)

0≤ In ≤ 1

lim
n→+∞

(
1+ 1

1!
+ 1

2!
+ ...+ 1

n!

)
: ة ها ال ج اس ج)

4 م 2 ة الأولصف ع ض ال هـــى إن
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: الّاني ع ض ال ( نقا 04) الأول: ال
cn = 2×10n+1 و bn = 2×10n−1 ، an = 4×10n−1 اد: الأع ض نف n وم مع غ عي د ع كل أجل م

. 3 و 2 ، 1 : او ت n أجل م cn و bn ، an اح (1 (I
؟ cn و an دی الع أرقام د ع ماه (2

أولي. b3 د الع أن ب و 3 على ة الق لان cn و an دی الع أن ب (3
bn × cn = a2n . : n وم مع غ عي د ع كل أجل م أنه ب (4

. a6 د للع ة أول امل ع اء ج إلى لا ل ت ج اس (5
PGCD(a;b)= PGCD(a;a−b) ة: اص ال ال ع اس (6

ا. ه ب ا ان أول cn و bn أن ج اس ث ، PGCD(bn; cn)= PGCD(cn;2) أن: ب •
. b3x+ c3 y= 1...........(∗) : (x; y) ل ه ال ذات عادلة ال Z2 في نع (II

حلا. الأقل على ل تق (∗) عادلة ال أن ر ب (1
. (∗) عادلة لل خاص حل اد لإ c3 و b3 على س إقل ة ارزم خ ّ (2

. (∗) عادلة ال Z2 في حل (3
( نقا 05) اني: ال ال

3 و او ح ك على آخ وق ص U2 و اء، خ و اء ح ات ك 3 على وق ص U1

عها ون U1 وق ال م ة ك ا ائ ع م نق ، الل ها ب ق لانف ة ان م ات ال اء، خ ات ك
. واح آن في ك U2 وق ال م ا ائ ع ن ث ، U2 وق ال في

م او ح ك "س ادثة: لل A م ال و " U1 وق ال م اء ح ة ك "س ادثة: لل R1 بـ م ن
." U2 وق ال

. P (R1∩ A) و P(R1) ال الاح اح (1
ر ان؟ب قل م A و R1 ان ادث ال هل ، P(A)= 11

75
أن: ق ت (2

؟ اء ح كان U1 م ة ال ة ال أن ال مااح اوان، ح U2 م ال ال أن ا عل (3
ة ائ الع ة ال ونع ، U1 وق ال إلى اء ح ة ك n ن وم. مع غ ا دا ع n ل (4
كل ع دنان 10 و ، U2 م اء خ ة ل س كل ع دنان 5 اللاع ح ی ح قة؛ ا ال

. U2 وق ال م اء ح ة ل س
ة. الل ه ه في اللاع اح أر ار مق او ال ائي الع غ ال X ي ن

. P (X =−5)= 9n+43
15(n+5)

أن: ب أ)
ي. اض ال أمله اح ث ، X ائي الع غ ال ال اح ن قان ، n لالة ب ، أع ب)

( نقا 04) : ال ال ال
. un = n10

2n ایلي: ك N∗ على فة ع ال ة ال ال (un) ل

ن: n وم مع غ عي د ع كل أجل م أنه ه ب (1
.

(
1+ 1

n

)10
≤ 1,9 كان: إذا وفق إذا un+1 ≤ 0,95un

4 م 3 ة ةصف ف ال أقــــل
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. f (x)=
(
1+ 1

x

)10
بـ: [1;+∞[ على فة ع ال f الة ال نع (2

. lim
x→+∞ f (x) اح ث فها، تع ال م على f الة ال ات تغ ادرس أ)

. f (α)= 1,9 : ح [1;+∞[ ال ال م α وح قي ح د ع ج ی أنه ب ب)
. n0−1<α< n0 : ، n0 عي ال د الع ع ج)

.
(
1+ 1

n

)10
≤ 1,9 ن: n≥ 16 ح n عي د ع كل أجل م أنه ه ب د)

. 16 ة ت ال م اء اب (un) ة ال ال تغ اه ات ع أ) (3
. (un) ة ال لل ة ال ج ت ماذا ب)

ث ، 0 ≤ un ≤ (0,95)n−16 ×u16 ن: n ≥ 16 ق n عي د ع كل أجل م أنه اجع، ال ه ب (4
. lim

n→+∞un ج اس
( نقا 07) ع: ا ال ال

. g(x)= ex(x−1)+1 ارة: ال R على فة ع ال الة ال g ل (I

ّاتها. تغ ول ج ل ش ث ، g الة ال تغ اه ات ادرس (1
. g(x)≥ 0 : x قي ح د ع كل أجل م أنه ج اس (2

. I(x)=
∫ x

0
(x− t)etdt ایلي: ك R على فة ع ال I ة د الع الة ال ل (I I

. I(x)= ex − (1+ x) : أن أث ئة، ال املة ال ال ع اس (1
1≤ et ≤ ex ن: [0; x] ال ال م t قي ح د ع كل أجل م أنه أث ا، ج م ا ح دا ع x ل (2

. x2

2
≤ I(x)≤ x2ex

2
أن: ج اس ث

ex ≤ et ≤ 1 ن: [x;0] ال ال م t قي ح د ع كل أجل م أنه أث ا، سال ا ح دا ع x ل (3
. x2ex

2
≤ I(x)≤ x2

2
أن: ج اس ث

lim
x→0

ex − (1+ x)
x2 = 1

2
أن: ج اس (4 f (x)= ex −1

x
; x ̸= 0

f (0)= 1
بـ: R على فة ع ال الة ال f ل (I I I

(
O; i⃗, j⃗

)
ان وم عام م معل إلى ب ال ال في f الة لل ل ال ى ال (

C f
) ول

. lim
x→+∞ f (x) و lim

x→−∞ f (x) م كلا اح (1
. 0 ع f الة ال قاق اش ة قابل ادرس (2

. f الة ال ات تغ ج اس ث ، f ′(x) اح (3
. 0 الفاصلة ذات ة ق ال ع ى لل (T) اس ال معادلة ع (4

. (
C f

) ى وال (T) اس ال ارس (5

4 م 4 ة انيصف ال ع ض ال هـــى إن


