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 :ن(6)التمرين الأول

;0]المعرّفة على المجال  𝑓نعتبر الدالة  𝑓(𝑥)بـــ :  [2 =
2𝑥+1

𝑥+1
، وَ  

تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى  المعلم المتعامد  (𝐶𝑓)ليكن 

;𝑂)وَ المتجانس  𝑖; 𝑗) .كما هو موضّح في الشكل 

𝑥بينّي أنهّ إذا كان  (1 ∈ [1; 𝑓(𝑥)فإنّ :  [2 ∈ [1; 2]. 

2) (𝑢𝑛)  َو(𝑣𝑛)  متتاليتان معرّفتان علىℕ : بـــ 

 {
𝑢0 = 1             
𝑢𝑛+1 = 𝑓(𝑢𝑛)

}وَ  
𝑣0 = 2             
𝑣𝑛+1 = 𝑓(𝑣𝑛)

   

 على محور الفواصل، 𝑢2وَ  𝑢0  ،𝑢1أعيدي رسم الشكل على ورقة الإجابة مع تمثيل الحدود  - أ

 على محور التراتيب . 𝑣1وَ   𝑣0وَ الحدّين     

 .(𝑣𝑛)وَ  (𝑢𝑛)أعطي تخميناً حول إتجاه تغيرّ وَ تقارب المتتاليتين   - ب

𝑛  :1برهني بالتراجع أنهّ من أجل كل عدد طبيعي  (3 ≤ 𝑢𝑛 ≤ 1وَ   2 ≤ 𝑣𝑛 ≤ 2  . 

𝑛  :𝑢𝑛أنهّ من أجل كل عدد طبيعي برهني بالتراجع  (4 ≤ 𝑢𝑛+1   َو𝑣𝑛 ≥ 𝑣𝑛+1. 

𝑛  :𝑣𝑛+1أثبتي أنهّ من أجل كل عدد طبيعي   (5 − 𝑢𝑛+1 =
𝑣𝑛−𝑢𝑛

(𝑣𝑛+1)(𝑢𝑛+1)
. 

𝑛  :𝑣𝑛بإستعمال البرهان بالتراجع ، أثبتي أنهّ من أجل كل عدد طبيعي  -أ  (6 − 𝑢𝑛 ≥ 0. 

𝑣𝑛+1إستنتجي أنّ:  -ب − 𝑢𝑛+1 ≤
1

4
(𝑣𝑛 − 𝑢𝑛). 

𝑛  :𝑣𝑛أثبتي أنهّ من أجل كل عدد طبيعي  -جـ − 𝑢𝑛 ≤ (
1

4
)

𝑛
 . 

 يطُلب حساب قيمتها. 𝑙نفس النهاية  (𝑣𝑛)وَ  (𝑢𝑛)إستنتجي أنّ للمتتاليتين  -د
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 :ن(14)التمرين الثاني

(Ι 𝑔  هي الدالة المعرّفة علىℝ∗  : كما يلي𝑔(𝑥) = 2𝑥3 − 1 + 2 ln|𝑥|. 

 .∗ℝ عند الحدود المفتوحة لــ  𝑔أحسبي نهايات الدالة  (1

𝒂𝟑علمًا أنّ : ). ∗ℝعلى  𝑔أدرسي إتجاه تغيرّ الدالة  (2 + 𝒃𝟑 = (𝒂 + 𝒃)(𝒂𝟐 − 𝒂𝒃 + 𝒃𝟐) ). 

 .𝑔جدول تغيرّات الدالة  شكّلي (3

𝑔(𝑥)بينّي أنّ المعادلة :  (4 = 𝛼حيث :  𝛼 تقبل حلًً وحيدًا  0 ∈ ]
1

2
; 1[. 

من الشكل  𝛼جدي حصرًا بعددين ناطقين للعدد  (5
𝑛

100
وَ   

𝑛+1

100
 عدد طبيعي. 𝑛 ، حيث : 

 .∗ℝعلى  𝑔(𝑥)إستنتجي إشارة  (6

(ΙΙ 𝑓  هي الدالة المعرّفة علىℝ∗  : كما يلي𝑓(𝑥) = 2𝑥 −
ln|𝑥|

𝑥2. 

(𝐶𝑓) المنسوب إلى  المعلم المتعامد وَ المتجانس  يتمثيلها البياني في المستو(𝑂; 𝑖; 𝑗). 

 .∗ℝ أحسبي النهايات عند الحدود المفتوحة لــ  (1

 .𝑓أدرسي إتجاه تغيرّ الدالة  (2

 .𝑓جدول تغيرّات الدالة  شكّلي (3

𝑓(𝛼)بينّي أنّ :  -أ   (4 = 3𝛼 −
1

2𝛼2 . 

 . 𝑓(𝛼) يحصرأ -ب 

 ، يطُلب تعيين معادلة له.(∆)يقبل مستقيم مقارب مائل  (𝐶𝑓)بينّي أنّ  -أ  (5

 أدرسي الوضعية النسبية. -ب 

 .(∆)المستقيم وَ  (𝐶𝑓)أرسمي كل من  (6

  (ΙΙΙ لتكن النقطتين𝑀(𝑥; 𝑦)  َو𝑀′(𝑥′; 𝑦′)  : حيث𝑀′  نظيرة𝑀 .بالنسبة لمحور التراتيب 

 .𝑦وَ  𝑥بدلالة  ′𝑦وَ  ′𝑥عينّي 1)      

         ذو  (Γ)تتغيرّ على المنحنى  ′𝑀فإنّ النقطة  (𝐶𝑓)تتغيرّ على المنحنى  𝑀بينّي أنهّ إذا كانت 2)       

𝑦 المعادلة : = −2𝑥 −
ln|𝑥|

𝑥2.  

 .(Γ)وَ  (𝐶𝑓) أدرسي الوضعية النسبية للمنحنى 3)     

 (1 (ΙV  َبإستعمال التكامل بالتجزئة ، أحسبي  من أجل كل عدد حقيقي موجب تمامًا و𝐼 = ∫
ln 𝑥

𝑥2  𝑑𝑥. 

  : وَ المستقيمان (∆) المستقيموَ  (𝐶𝑓)د بالمنحنى ز للمستوي المحدّ أحسبي مساحة الحيّ   2)      

        𝑥 = 𝛼   َو𝑥 = 2. 

 

أساتذة المادة ــــــــــــــــــــــــ  ـــــــــــــــ  2023مارس  6الإثنين ـــــــ ـــــــــــــــــبالتوفيق ــــــــــــــــــ  

 

 ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ 2من  2 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ الصفحة

en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s

www.ency-education.com



en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s

www.ency-education.com



en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s

www.ency-education.com



en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s

www.ency-education.com




