
ياضيات الر في المتفوق مجلة
2026 بـكالـوريا

الدوال التفاضلية+ المعادلات + واللوغارتمية الأسية الدوال ­

التكاملي والحساب الأصلية

ياضيات ر + ياضي ر تقني + تجريبية علوم للشعب:
رشيد ياحي الأستاد: واعداد كتابة تجميع،

مايلي تحوي الجديدة حلتها في ياضيات الر المتفوق مجلة المحتوى: -
الأسية الدوال محور حول شامل ملخص ¨

العشري واللوغريتم ية النيبير اللوغارتية الدوال محور حول شامل ملخص ¨

التفاضلية المعادلات محور حول شامل ملخص ¨

خطأ و صح في سؤالا 33 حوالي ¨

متعدد من اختيار اسئلة حول 68 حوالي ¨

اشبال يا بكالور + مقترحة ومواضيع واجنبية 2025 الى 2008 من ية جزائر يات تمرين)(بكالور 291 ) شاملة تمارين ¨
( الأمة

شاملة تمارين مع التكاملي والحساب الاصلية الدوال محور حول شامل ملخص ¨



معنا للتواصل
رشيد ياحي الأستاد مع التواصل يريد لمن

المادة، حول نصائح لتلقي •
المادة في مستواه لرفع •

ثانوي) 3 + 2 + 1 ) مستوى بكل خاصة تيليغرام لمجموعة للانظمام •
: عبر معنا بالتواصل بكم تشرف حضوري بعدأو عن جماعي أو فردي(خاص) دعم حصص لعمل ، •

0656836024 الهاتف رقم &

Facebook: Rachidyahiyahi
https://t.me/+SKl_1wBJn584ODhk : يا البكالور بتلاميد الخاصة تيليغرام مجموعة

رشيد ياحي الثانوي-الأستاذ التعليم ياضيات ر : اليوتيوب على قناتنا
https://www.youtube.com/@user-mq7hv5vl1n/playlists

رشيد ياحي الأستاذ - الثانوي التعليم ياضيات ر في دعم دروس : الصفحة فايسبوك
https://www.facebook.com/profile.php?id=100075474326596

: ياضيات): (ر ية والتقو الدعم لدروس رشيد ياحي الأستاذ مجموعة
https://www.facebook.com/groups/389083745788555/member-requests
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رشيد ياحي 0656836024الأستاذ الهاتف رقم

الأسية الدوال حول شامل ملخص (1
الاسية للدالة ية الجـبر الخواص (1

لدينا n صحيح عدد كل أجل ومن y و x حقيقين عددين كل أجل من
ex

e y = ex−y (5
1

ex = e−x (6
ex ×e−x = ex−x = e0 = 1 (3

(ex )n = enx (4
e0 = 1 (1

ex ×e y = ex+y (2
p

ex = e
1
2 x (7

الاسية الدالة مشتقة (2
لدينا و Dg على للاشتقاق قابلة قابلة x 7→ (eg (x)) الدالة عامة وبصفة (ex )′ = ex لدينا و R على للاشتقاق قابلة الاسية الدالة ∗

(eg (x))′ = g ′(x)eg (x)

الأسية الدالة نهايات (3
lim

x→−∞ex = 0 lim
x→+∞ex =+∞ (1

الأسية الدوال في التعيــن عدم حالات (4
+∞−∞ الشكل من ت ع ح يل نز كيف : 01 سؤال

أن: حيث مشترك كعامل eax باخراج نقوم الحالات أغلب في : جواب
نسبي صحيح عدد n حيث lim

x→+∞
ex

xn =+∞ و lim
x→+∞

xn

ex = 0 عامة وبصفة lim
x→+∞

ex

x
=+∞ و lim

x→+∞
x

ex = 0

نستعمل مشترك كعامل xn اخراج وعند lim
x→+∞

xn

ex = 0 النهاية نستعمل مشترك كعامل ex اخراج عند : ملاحظة:
lim

x→+∞
ex

xn =+∞ النهاية
مثال

1) lim
x→+∞2ex −x +3 = lim

x→+∞ex
(

2− x

ex + 3

ex

)
=+∞

2) lim
x→+∞e2x −xe x +2 = lim

x→+∞e2x
(

1− xe x

e2x + 2

e2x

)
= lim

x→+∞e2x
(

1− x

ex + 2

e2x

)
=+∞

0×∞ الشكل من ت ع ح يل نز كيف : 02 سؤال
lim

x→−∞xnex = 0 عامة وبصفة lim
x→+∞xe−x = 0 و lim

x→−∞xe x = 0 أن: حيث بالنشر نقوم الحالات أغلب في : جواب
نسبي صحيح عدد n حيث lim

x→+∞xne−x = 0 و
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رشيد ياحي 0656836024الأستاذ الهاتف رقم
مثال

• lim
x→−∞(2x +1)ex −3 = lim

x→−∞2xe x +ex −3 =−3

: 03 سؤال
∞
∞ الشكل من ت ع ح يل نز كيف

الـكسر. تفكيك أو ex أو e−x في والمقام البسط بضرب نقوم الحالات أغلب في : جواب
مثال

1) lim
x→+∞

1−xe x

x
= lim

x→+∞
1

x
− xe x

x
= lim

x→+∞
1

x
−ex =−∞

2) lim
x→+∞

ex −x

ex −4
= lim

x→+∞
e−x (ex −x)

e−x (ex −4)
= lim

x→+∞
1−xe−x

1−4e−x = 1

3) lim
x→−∞

e−x

e−x +1
−3 = lim

x→−∞
ex ×e−x

ex × (e−x +1)
−3 = lim

x→−∞
1

ex +1
−3 =−2

0

0
الشكل من ت ع ح يل نز كيف : 04 سؤال

lim
x→0

ex −1

x
= 1 الشهيرة النهاية أو المشتق العدد يف تعر نستعمل : جواب

lim
x→0

e2025x −1

x
التالية النهاية احسب مثال

ومنه f ′(x) = 2025e2025x ولدينا R على للاشتقاق قابلة f الدالة : f (x) = e2025x −1 بوضع
lim
x→0

e2025x −1

x
= lim

x→0

f (x)− f (0)

x −0
= f ′(0) = 2025e2025(0) = 2025

الاسية الدالة تغير واتجاه الياني التمثيل (5

−5. −4. −3. −2. −1. 0. 1. 2. 3. 4. 5.

−2.

−1.

1.

2.

3.

4.

تماما ومتزايدة تماما موجبة x 7→ ex الأسية الدالة
R على

أسية ٺتضمن عبارة إشارة (6
g (x)eh(x) العبارة إشارة أ)

g (x)eh(x) اشارة وبالتالي eh(x) > 0 يكون x ∈ Dh كل أجل من عامة وبصفة ex > 0 لدينا x ∈R حقيقي عدد كل أجل من
0656836024 رشيد ياحي 2الأستاذ الصفحة



رشيد ياحي 0656836024الأستاذ الهاتف رقم
g (x) اشارة من

a ̸= 0 مع حقيقيان عددان b و a حيث ae x +b العبارة إشارة ب)
حالات ثلاث نميز

x حقيقي عدد كل أجل من aex +b > 0 تكون b ≥ 0 و a > 0 كان ادا •
x حقيقي عدد كل أجل من aex +b < 0 تكون b ≤ 0 و a < 0 كان ادا •

x = ln
(−b

a

) أي ex = −b

a
تعني aex +b = 0 المعادلة بحل نقوم عندئد ( b ̸= 0 مع ) الاشارة في مختلفان b و a كان ادا •

التالي: الجدول في مدونة aex +b العبارة إشارة وبالتالي
x

aex +b

−∞ ln
(−b

a

)
+∞

a إشارة عكس 0 a إشارة مثل
a ̸= 0 مع حققية اعداد β و α ، b ، a حيث aeαx+β+b العبارة إشارة جـ)

حالات ثلاث نميز
x حقيقي عدد كل أجل من aeαx+β+b > 0 تكون b ≥ 0 و a > 0 كان ادا •
x حقيقي عدد كل أجل من aeαx+β+b < 0 تكون b ≤ 0 و a < 0 كان ادا •

eαx+β = −b

a
تعني aeαx+β+b = 0 المعادلة بحل نقوم عندئد ( α ̸= 0 و b ̸= 0 مع ) الاشارة في مختلفان b و a كان ادا •

التالي: الجدول في مدونة aeαx+β+b العبارة إشارة وبالتالي x =
ln

(−b

a

)
−β

α
أي

x

aeαx+β+b

−∞ ln
(−b

a

)
−β

α

+∞

a ×α إشارة عكس 0 a ×α إشارة مثل

a ̸= 0 مع حقيقيان عددان b و a حيث aeh(x) +b العبارة إشارة د)
حالات ثلاث نميز

x حقيقي عدد كل أجل من aeh(x) +b > 0 تكون b ≥ 0 و a > 0 كان ادا •
x حقيقي عدد كل أجل من aeh(x) +b < 0 تكون b ≤ 0 و a < 0 كان ادا •

نقوم ثم aeh(x) +b ≤ 0 المتراجحة مثلا ( واحد اتجاه في (متراجحة بحل نقوم عندئد ، الاشارة في مختلفان b و a كان ادا •
aeh(x) +b اشارة جدول بتشكيل

العبارة إشارة لتحديد a ̸= 0 مع ae2x +be x +c العبارة إشارة هـ)
ae2x +be x +c ...(1)

حالات ثلاث نميز
x حقيقي عدد كل أجل من ae2x +be x +c > 0 تكون c ≥ 0 و b ≥ 0 ، a > 0 كان ادا •
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x حقيقي عدد كل أجل من ae2x +be x +c < 0 تكون c ≤ 0 و b ≤ 0 ، a < 0 كان ادا •

المعادلة نحل بعدها e2x = X 2 أي ex = X بوضع نقوم الاشارة في مختلفة c و b ، a كان ادا •
a X 2 +bX +c = 0...(∗)

التالية الثلاثة الحالات نميز ∆= b2 −4ac المميز حساب بعد ،
a اشارة من ae2x +be x +c وإشارة R في حلول لاتقبل (∗) المعادلة ∆< 0✓

ثم ae2x +be x +c = a
(
ex −X1

)2 هو ae2x +be x +c العبارة تحليل X1 = −b

2a
هو مضاعف حل تقبل (∗) المعادلة ∆= 0✓

ae2x +be x +c اشارة جدول نشكل
على ae2x +be x +c العبارة نحلل وبعدها X2 = −b +p

∆

2a
و X1 = −b −p

∆

2a
هما ختلفان حلان تقبل (∗) المعادلة ∆> 0✓

ae2x +be x +c اشارة جدول نشكل ثم ae2x +be x +c = a
(
ex −X1

)(
ex −X2

) التالي النحو
دالة تغيرات جدول بتشكيل أسية ٺتضمن عبارة شارة دراسة و)

مثال
R على ex −x العبارة اشارة أدرس

حل
f (x) = ex −x بوضع

. f الدالة تغيرّات دراسة النهايات¬ حساب
lim

x →+∞ f (x) = lim
x →+∞ex −x = lim

x →+∞ex
(
1− x

ex

)
=+∞ ; lim

x →−∞ f (x) = lim
x →−∞ex −x =+∞ •

f الدالة تغير اتجاه
f ′(x) = ex −1 هي المشتقة ودالتها R على للإشتقاق قابلة f الدالة : f ′ نحسب

f ′(x) اشارة
( f التغير اتجاه نحتاج (لا f الدالة تغيرات جدل + f ′(x) اشارة ومنه x = ln(1) = 0 ومنه ex = 1 تعني f ′(x) = 0 لدينا

x

f ′(x)

f (x)

−∞ 0 +∞

− 0 +
+∞+∞

11

+∞+∞

أجل من f (x) ≥ 1 > 0 وبالتالي 1 هي صغرى (محلية) حيدية قيمة تملك f أن نلاحظ f الدالة تغيرات جدول خلال من
x حقيقي عدد كل أجل من ex −x > 0 أن أي x حقيقي عدد كل
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ية النيبر اللوغارتمية الدوال حول شامل ملخص (2
ية النيبر اللوغارتمية للدالة ية الجـبر الخواص (1

لدينا n صحيح عدد كل أجل ومن y و x تماما موجبين حقيقين عدين كل أجل من
l n(1) = 0 (1

l n(x × y) = l n(x)+ l n(y) (2
l n

(
x

y

)
= l n(x)− l n(y) (3

l n
(

1

x

)
=−l n(x) (4

l n(xn) = nl n(x) (5
a معدوم غير حقيقي عدد كل أجل من l n(a2) = 2l n(|a|) (6

ية النيبير اللوغارتمية الدالة نهايات (2
lim
x

>→0
ln x =−∞ lim

x→+∞ ln x =+∞ (1
التالية: النهايات أحسب مثال

lim
x→+∞ l nx +x (1

lim
x→−∞ l n(−2x +1)+1 (2

lim
x→+∞ l n(x −1) (3
lim
x

>→0
x2 + l n(x) (4

lim
x

<→1
x2 + l n(−x +1) (5
lim
x

>→0
(l n(x))2 +2 (6

lim
x

>→0

l n(x)

x
+2 (7

lim
x

>→1

1−3l n(x −1)

x −1
+1 (8

lim
x

>→2

1+2l n(x −2)

2x −4
+3 (9

lim
x

>→0

(
x − 1

x

)
(1− l n(x)) (10

اللوغارتمية الدوال في التعيـن عدم حالات (3
+∞−∞ الشكل من ت ع ح يل نز كيف : 01 سؤال

أن: حيث مشترك كعامل xn باخراج نقوم الحالات أغلب في جواب
نسبي صحيح عدد n حيث lim

x→+∞
l n(x)

xn = 0 عامة وبصفة lim
x→+∞

l n(x)

x
= 0

التالية: النهايات أحسب مثال
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lim

x→+∞ l n(x)−x2 +x +1 (1
lim

x→+∞x2 −2l n(x)+x +1 (2
lim

x→+∞ l n(x)− (l n(x))2 +1 (3
lim

x→+∞x +1− ln(ex +1) (4
0×∞ الشكل من ت ع ح يل نز كيف : 02 سؤال

أن: حيث بالنشر نقوم الحالات أغلب في جواب
نسبي صحيح عدد n حيث lim

x
>→0

xnl n(x) = 0 عامة وبصفة lim
x

>→0
xl n(x) = 0

التالية: النهايات أحسب مثال
lim
x

>→0
x(1−3l n(x)) (1lim

x
>→0

x(1+2l n(x))+5 (2
∞
∞ الشكل من ت ع ح يل نز كيف : 03 سؤال

والمقام البسط من مشترك كعامل l n(x) أو x بإخراج نقوم الحالات أغلب في جواب
التالية النهايات احسب مثال

lim
x→+∞

ln(x)

ln(x)+x
(1lim

x→+∞
ln(x)+x

1−x2 (2
0

0
الشكل من ت ع ح يل نز كيف : 04 سؤال

المشتق. العدد يف تعر نستعمل جواب
التاليين النهايتين احسب مثال

lim
x

>→0

l n(x +1)

x
(1

lim
x

>→0

l n(x2 +1)

x
(2

ية النيبير اللوغارتمية الدالة مشتقة (4
عامة وبصفة x ∈ ]0;+∞[ أجل من (l nx)′ = 1

x
لدينا ∗

(l n(g (x)))′ = g ′(x)

g (x)

g (x) ∈ ]0;+∞[ أجل من
لوغارتمية دالة إشارة (5

التالي: الجدول في مدونة a ln(x)+b العبارة إشارة a ̸= 0 مع a ln(x)+b العبارة إشارة (1
x

a ln(x)+b

0 e− b
a +∞

a إشارة عكس 0 a إشارة مثل
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مثال

I =]0;+∞[ المجال على 3 ln(x)−3 العبارة إشارة حدد (1
جواب:

ومنه: x = e وبالتالي ln(x) = 3

3
= 1 تكافئ 3 ln(x)−3 = 0 المعادلة نحل

x

3 ln(x)−3

0 e +∞

− 0 +

I =]0;+∞[ المجال على − ln(x) العبارة إشارة حدد (2
جواب:

ومنه: x = 1 وبالتالي ln(x) = 0 تكافئ − ln(x) = 0 المعادلة نحل
x

− ln(x)

0 1 +∞

+ 0 −

التالي: الجدول في مدونة a ln(αx +β)+b العبارة إشارة a ̸= 0 مع a ln(αx +β)+b العبارة إشارة (2
x

a ln(αx +β)+b

A x1 B

a ×α إشارة عكس 0 a ×α إشارة مثل

مثال
I =]−∞;

1

2
[ المجال على −4 ln(−2x +1)+3 العبارة إشارة حدد (1

ومنه: x = −e
3
4 +1

2
وبالتالي −2x +1 = e

3
4 أي ln(−2x +1) = 3

4
تكافئ −4 ln(−2x +1)+3 = 0 المعادلة نحل جواب:

x

−4 ln(−2x +1)+3

−∞ −e
3
4 +1

2

1

2

− 0 +

العبارة إشارة لتحديد a ̸= 0 مع a(ln(x))2 +b ln(x)+c العبارة إشارة (3
a(ln(x))2 +b ln(x)+c ...(1)

المعادلة بحل أولا نقوم
a(ln(x))2 +b ln(x)+c = 0...(∗)

،أما وجدودها حال في (∗) المعادلة حلول باستنتاج ونقوم a X 2 +bX + c = 0 المعادلة نحل بعدها ln(x) = X بوضع وذلك
02 الدرجة من حدود كثير إشارة قواعد نفس قتطبق الإشارة
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مثال

I =]0;+∞[ المجال على (ln(x))2 + ln(x)−2 العبارة إشارة حدد (1
هي:جواب: (3) المعادلة حلول X 2 +X −2 = 0...(3) نجد ln(x) = X بوضع (ln(x))2 + ln(x)−2 = 0...(2) المعادلة نحل

وبالتالي X =−2 أو X = 1

x = e1 أي ln(x) = 1 تعني X = 1 •

ومنه: x = e−2 أي ln(x) =−2 تعني X =−2 •

x

(ln(x))2 + ln(x)−2

0 e−2 e +∞

+ 0 − 0 +

I =]0;+∞[ المجال على 3(ln(x))2 −7 ln(x)+8 العبارة إشارة حدد (2
المعادلةجواب: وبالتالي ∆=−47 لدينا 3X 2 −7X +8 = 0...(5) نجد ln(x) = X بوضع 3(ln(x))2 −7 ln(x)+8 = 0...(4) المعادلة نحل

هي 3(ln(x))2 −7 ln(x)+8 إشارة و R في حلول لاتقبل (4)

x

3(ln(x))2 −7 ln(x)+8

0 +∞

+

معطي I مجال على a ln(v (x))+b العبارة إشارة لتحديد a ̸= 0 مع a ln(v (x))+b العبارة إشارة لتحديد (4
إشارة نستنتج ثم I المجال على a ln(v (x))+b ≤ 0 المتراجحة مثلا بحل نقوم a ̸= 0 مع إعطائه) عدم حال في تحديده (يجب

a ln(v (x))+b العبارة
أمثلة

I =]−∞;−1[∪]1;+∞[ المجال على −3 ln
(

x +1

x −1

) العبارة إشارة حدد (1
جواب:

و 2

x −1
اشارة أن أي : 2

x −1
≤ 0 تكافئ x +1

x −1
≤ 1 نجد ln

(
x +1

x −1

)
≤ 0 تعني −3 ln

(
x +1

x −1

)
≥ 0 المتراجحة مثلا نحل

: ومنه متعاكستان −3 ln
(

x +1

x −1

)

x

2

x −1

−3 ln
(

x +1

x −1

)
−∞ −1 1 +∞

− +

+ −
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دالة تغيرات جدول بتشكيل العبارة إشارة تحديد (5
مثال

(.1 عند تنعدم العبارة هذه أن (لاحظ I =]0;+∞[ المجال على 1−x −2x ln(x) العبارة إشارة حدد (1
f (x) = 1−x −2x ln(x) نضع جواب:

f ′(x) =−3−2 ln(x) : هي المشتقة ودالتها I =]0;+∞[ على للإشتقاق وقابلة معرفة f الدالة : f ′(x) نحسب •
هو f تغيرات جدول و x = e− 3

2 وبالتالي: ln(x) =−3

2
أي −3−2 ln(x) = 0 تعني f ′(x) = 0 : f ′(x) إشارة نحدد •

x

f ′(x)

f (x)

0 e− 3
2 +∞

+ 0 −

1

1+2e− 3
21+2e− 3
2

−∞−∞

1

0

كالتالي 1−x −2x ln(x) إشارة جدول نلخص f تغيرات جدول خلال من
x

1− x −2x ln(x)

0 1 +∞

+ 0 −

منزلي) (واجب I =]0;+∞[ المجال على ln(x)−x العبارة إشارة حدد (2

التفاضلية المعادلات حول شامل ملخص (3
حقيقي ثابت C حيث y =C eax الشكل من الدوال هي (a ̸= 0 مع ) y ′ = a y التفاضلية المعادلة للمعادلة R على الحلول ✓
حيث y =C eax − b

a
الشكل من الدوال هي حقيقي) عدد b و a ̸= 0 مع ) y ′ = a y +b التفاضلية للمعادلة R على الحلول ✓

حقيقي ثابت C

y = C1 cos(
p

ax)+C1 sin(
p

ax) الشكل من الدوال هي ( a > 0 مع ) y ′′ = −a y التفاضلية للمعادلة R على الحلول ✓
حقيقيان ثابتات C2 و C1 حيث

حقيقي ثابت C و f لـ اصلية دالة F حيث y = F (x)+C الشكل من الدوال هي y ′ = f (x) التفاضلية المعادلة حلول ✓
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التكاملي والحساب الأصلية الدوال حول ملخص (1
مجال على لدالة الأصلية الدالة (1

x ∈ I كل اجل من F ′(x) = f (x) تحقق إذا I المجال على f للدالة أصلية دالة F

الأصلية الدوال لحساب قواعد (2
01 قاعدة

F الأصلية الدوال f الدالة
x 7→ ax +c x 7→ a

x 7→ 1

n +1
xn+1 +c x 7→ xn

02 قاعدة
F الأصلية الدوال f الدالة

x 7→ ln(x)+c x > 0 ,x 7→ 1

x

x 7→ ln |g (x)|+c x 7→ g (x)′

g (x)

x 7→ −1

(n −1)xn−1 +c n ≥ 2 ,x > 0 ,x 7→ 1

xn

x 7→ −1

(n −1)(g (x))n−1 +c n ≥ 2 ,x 7→ g ′(x)

(g (x))n

03 قاعدة
F الأصلية الدوال f الدالة

x 7→ 1

n +1
g (x)n+1 +c x 7→ g ′(x)×g (x)n

04 قاعدة
F الأصلية الدوال f الدالة

x 7→ ex +c x 7→ ex

x 7→ 1

a
eax+b +c x 7→ eax+b , a ̸= 0

x 7→ eg (x) +c x 7→ g ′(x)eg (x)
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05 قاعدة

F الأصلية الدوال f الدالة
x 7→ 2

√
g (x)+c x 7→ g ′(x)√

g (x)

x 7→ 2
p

x +c x 7→ 1p
x

06 قاعدة

F الأصلية الدوال f الدالة
x 7→ sin(x)+c x 7→ cos(x)

x 7→ 1

a
sin(ax +b)+c x 7→ cos(ax +b)

x 7→ cos(g (x))+c x 7→ g ′(x) cos(g (x))

x 7→ si nx ؛ x 7→ cosx للدوال الأصلية الدوال لحقظ يفة طر

cosx

si nx

−cosx

−si nx

O

الإشتقاق

التكامل

التكامل: (3
الحقيقي العدد هو b إلى a من f دالة تكامل

∫ b

a
f (x)d x = [F (x)]b

a = F (b)−F (a)

f لـ الأصلية الدوال إحدى F حيث
[a, b] مجال على f لدالة التوسطة القيمة (4

m = 1

b −a

∫ b

a
f (x)d x

:x0 قيمة عند تنعدم التي الدالة (5∫ x

x0

f (t )d t هي: x0 القيمة عند تنعدم والتي f للدالة حيدة دالة توجد
0656836024 رشيد ياحي 11الأستاذ الصفحة
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: التكامل خواص (6

∫ b

a
λ f (x)d x =λ

∫ b

a
f (x)d x (1

∫ b

a
( f (x)+g (x))d x =

∫ b

a
f (x)d x +

∫ b

a
g (x)d x (2

∫ b

a
f (x)d x =−

∫ a

b
f (x)d x (3

شال) (علاقة ∫ c

a
f (x)d x =

∫ b

a
f (x)d x +

∫ c

b
f (x)d x (4

∫ b

a
f (x)d x ≥ 0 فإن: [a; b] مجال على f (x) ≥ 0 كان إذا (5
: مستو حيز مساحة وحساب للتكامل الهندسي التفسير (7

فإن: [a; b] مجال على f (x) ≥ 0 كان إذا (1
(محور y = 0 ; x = b ; x = a معادلاتها التي بالمستقيمات المحدد المستوي الحـيز مساحة تمثل S =

∫ b

a
f (x)d x ≥ 0

.(C f
) والمنحنى الفواصل)

فإن: [a; b] مجال على f (x)− (c x +d ) ≥ 0 كان إذا y = c x +d معادلته مستقيم (∆) ليكن (2
; x = b ; x = a معادلاتها التي بالمستقيمات المحدد المستوي الحـيز مساحة تمثل S =

∫ b

a
f (x)− (c x +d )d x ≥ 0(

C f
) والمنحنى ((∆) (المستقيم y = c x +d

فإن: [a; b] مجال على f (x)−g (x) ≥ 0 كان إذا (2(
Cg

) و (
C f

) بالمنحنيين المحدد المحدد المستوي الحـيز مساحة تمثل S =
∫ b

a
f (x)−g (x)d x ≥ 0

: بالتجزئة التكامل (8
v و′ u′ حيث [a; b] المجال على للإشتقاق قابلتان دالتان v و u لتكن .a < b حيث حقيقيان عددان b و a ليكن ⋆

ومنه ∫مستمرتان b

a
u′(x)v (x)d x = [u(x)v (x)]b

a −
∫ b

a
u(x)v ′(x)d x
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التفاضلية والمعادلات الأسية الدوال حول شاملة تمارين
التالية: يات المساو صحة بين 01 التمرين

(ex +1)(e2x −3) = e3x +e2x −3ex −3 فإن: x حقيقي عدد كل أجل من (1
(ex +e−x )2 = e2x +e−2x +2 فإن: x حقيقي عدد كل أجل من (2

ex +3

ex +4
= 1+3e−x

1+4e−x فإن: x حقيقي عدد كل أجل من (3
4

1+ex = 4e−x

1+e−x فإن: x حقيقي عدد كل أجل من (4
e−x

e−x +1
−3 = 1

ex +1
−3 فإن: x حقيقي عدد كل أجل من (5

2x −1+ 1

ex −1
= 2x −2+ ex

ex −1
فإن: x ̸= 0 حقيقي عدد كل أجل من (6

بـ R على معرفة دالة f
02 التمرين

f (x) = 3ex −1

ex +1

هندسيا. دلك فسر ثم f (−x)+ f (x) = 2 فإن: x حقيقي عدد كل اجل من أنه بين ∗ .
03 التمرين

التالية النهايات احسب
lim

x→+∞ex +x (1
lim

x→+∞5x +2− 4

ex +7
(2

lim
x→−∞5+xe−x (3

lim
x→+∞

ex

x
+4 (4

lim
x→+∞ex −x (5

lim
x→+∞e2x −ex −x −2 (6

lim
x→+∞x −xe x (7

lim
x→+∞xe2x+2 −x +1 (8

lim
x→−∞ex −ex −1 (8

lim
x→−∞x −xe x (9

lim
x→+∞

ex −x

ex −4
(11

lim
x→+∞ex +2e−x −2 (12

lim
x→+∞2−x2e1−x (13
lim

x→+∞(x +1)e1−x (14
lim

x→+∞(6−12x)e−x +5 (15
lim

x→−∞(x −1)ex −x −1 (16

lim
x→−∞

x

x −1
+e

1

x −1 (17

lim
x

<→1

x

x −1
+e

1

x −1 (18

lim
x→+∞

x2ex

ex −1
(19

lim
x→+∞(x −1)e

1

x (20

lim
x→0

e2x −ex

x
(21

lim
x→0

e2x +ex −2

x
(22

lim
x→+∞(x2 −x +1)e−x+1 (23

lim
x

<→0
e

1
x (24

lim
x

>→0
e

1
x (25
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التالية والمتراجات المعادلات R في حل 04 التمرين
3ex −1 = 0 (1

ex +1 = 0 (2
(ex −2)(ex +1) = 0 (3

e2x +ex +1 = 0 (4

e2x −4ex +4 = 0 (5
ex −4+4e−x = 0 (6

e2x+2 −4ex+2 +4e2 = 0 (7
e2x+2 −4 ≤ 0 (8

ex2+2 ≥ e−3x (9
e2x −3ex +2 > 0 (10

e2x +ex −2 ≤ 0 (11
متعدد من اختيار سؤال 49 مع معارفك اختبر 05 التمرين

التعليل: مع اخترها فقط، واحدة صحيحة إجابة هناك التالية، الحالات من حالة كل في
: R من x كل أجل من . f (x) =

(
2

3

)x+2 : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I /1
f ′ (x) =

(
2

3

)x+2

× 2

3
جـ/ f ′ (x) = 2

3
ln (x +2) بـ/ f ′ (x) =

(
2

3

)x+2

× ln
(

2

3

) أ/
هي: lim

x−→+∞
[−x + ln

(
2ex +1

)] النهاية قيمة /2
−∞ جـ/ ln 2 بـ/ 0 هو:أ/ y (0) = 2023 يحقق والذي −y ′+2y −2 = 0 التفاضلية للمعادلة الخاص الحل /3

y = 2022e2x +1 جـ/ y =−2022e2x +1 بـ/ y = 2022e−2x +1 أ/
هو: y (0) = 2024 يحقق والذي y ′+2y −4 = 0 التفاضلية للمعادلة الخاص الحل /4

y = 2022e−2x −2 جـ/ y = 2022e−2x +2 بـ/ y = 2021e−x +2 هي:أ/ lim
x−→+∞

[−x + ln
(
ex +1

)] النهاية قيمة /5
−∞ جـ/ ln 2 بـ/ 0 أ/

: R من x كل أجل من . f (x) = 3x−1 : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن /6
f ′ (x) = ln (3)×3x−2 جـ/ f ′ (x) = 3 ln (x −1) بـ/ f ′ (x) = ln (3)×3x−1 هي:أ/ R المجموعة في x المجهول ذات ln (x −3)+ ln (x +2) É 2 ln 3 المتراجحة حلول مجموعة /7

]3,+∞[ جـ/
[
−1+p

61

2
,−3

[
بـ/

]
3,

1+p
61

2

]
أ/

هو: y ′+sin (ex) = 0 التفاضلية للمعادلة العام الحل /8
c ∈R مع y = e sin (ex)+c جـ/ c ∈R مع y = e−1 sin (ex)+c بـ/ c ∈R مع y = e−1 cos (ex)+c أ/

دالة: هي f الدالة . f (x) = 3x + e2x −1

e2x +1
: بـ R على المعرفة الدالة f لتكن /9

فردية ولا زوجية لا جـ/ فردية بـ/ زوجية هي:أ/ R المجموعة في x المجهول ذات ln [ln (ln x)] Ê 0 المتراجحة حلول مجموعة /10[
e3,+∞[ جـ/ [

ee ,+∞[ بـ/ [e,+∞[ أ/
: R من x كل أجل من . f (x) = ln

(
x +

√
x2 +1

) : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن /11
f (−x) =− f (x) جـ/ f (−x) = f (x) بـ/ f (1−x) = f (−x) هو:أ/ y (ln2) = 0 يحقق والذي 1+ y + y ′ = 0 التفاضلية للمعادلة الخاص الحل /12

y = ex −2 جـ/ y =−1+2e−x بـ/ y =−1−2e−x أ/
هو: y ′′ = 1

x2 التفاضلية للمعادلة العام الحل /13
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y =− ln |x |+c1x +c2 جـ/ y = ln |x |+c1x +c2 بـ/ y =−1

x
+c أ/

هو: y (0) = 4 يحقق والذي 3y ′−2y +6 = 0 التفاضلية للمعادلة الخاص الحل /14
y = 2e

2

3
x +2 جـ/ y = e

2

3
x +3 بـ/ y = 3e

2

3
x +1 هي:أ/ R المجموعة في x المجهول ذات e−2x −5e−x +6 = 0 المعادلة حلول مجموعة /15

{2, 3} جـ/ {
ln

1

3
, ln

1

2

} بـ/ {ln 2, ln 3} أ/
: f الدالة . f (x) = x −ex : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن /16

رتيبة ليست جـ/ تماما متناقصة بـ/ تماما متزايدة أ/
دالة: هي g الدالة .g (x) = ln

(
x −1

x +1

) : بـ ]−∞,−1[∪ ]1,+∞[ على المعرفة الدالة g لتكن /17
فردية ولا زوجية لا جـ/ فردية بـ/ زوجية أ/
هو: y (0) =−4623

2022
يحقق والذي y ′ = 3y +9 التفاضلية للمعادلة الخاص الحل /18

y = 1443

2022
e3x −3 جـ/ y =−4623

2022
e3x −3 بـ/ y = 1443

2022
e3x +3 أ/

هي: R المجموعة في x المجهول ذات ln (x −1)+ ln (x +2) É 2 ln 2 المتراجحة حلول مجموعة /19
[−2, 2] جـ/ [−2, 1[ بـ/ ]1, 2] هو:أ/ y ′+xe−x −1 = 0 التفاضلية للمعادلة العام الحل /20

y = (x +1) e−x +x +c جـ/ y = (x +1) e−x −x +c بـ/ y =−(x +1) e−x −x +c أ/
معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = 2x + ln

(
x +1

2x

) : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن /21
معادلته: مائلا مقاربا مستقيما يقبل (

C f
) .(O,

−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد
y = 2x + 1

2
جـ/ y = 2x − ln 2 بـ/ y = 2x أ/

والتي ]1,+∞[ المجال على g للدالة G الأصلية الدالة .g (x) = 1

x ln
(
x2

) : بـ ]1,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن /22
: بـ معرفة p

e العدد عند تنعدم
G (x) = 1

2
ln (2 ln x)+ ln 2 جـ/ G (x) = 1

2
ln (ln x)− ln 2 بـ/ G (x) = 1

2
ln (ln x)+ ln2 أ/

معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = ln
(
1+e2x) : بـ [0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن /23

معادلته: مقاربا مستقيما يقبل (
C f

) .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد
y = 2 جـ/ y = 1 بـ/ y = 2x أ/

هي: lim
x−→+∞

ln
(
x2 +1

)
ln x

النهاية قيمة /24
+∞ جـ/ 2 بـ/ 0 أ/

هي: [1, 3] المجال على g للدالة المتوسطة القيمة .g (x) = x −1− ln x

x
: بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن /25

1

2
(ln3)2 جـ/ 1− 1

4
(ln 3)2 بـ/ 2− 1

3
ln 3 أ/

هو: y (0) = e يحقق والذي y − y ′ = 1 التفاضلية للمعادلة الخاص الحل /26
y = ex+1 +1 جـ/ y = ex+1 −ex +1 بـ/ y = ex+1 أ/

هي: R المجموعة في x المجهول ذات ex −
√

ex−1 = 0 المعادلة حلول مجموعة /27
{−1} جـ/ {0} بـ/ {−1, 1} هي:أ/ R المجموعة في x المجهول ذات ln2 |x |−2 ln |x | = 0 المعادلة حلول مجموعة /28{

1, e2} جـ/ {−e2,−1, 1, e2} بـ/ {−e2, e2} أ/
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هي: lim
x−→+∞

ln
(
e2x −ex +1

)
x

النهاية قيمة /29
1

2
جـ/ 2 بـ/ −2 أ/

هي: R المجموعة في x المجهول ذات e2x+1 +15e−2x−1 +6 < 8 المتراجحة حلول مجموعة /30]
ln 3−1

2
,

ln5−1

2

[ جـ/ ]− ln3+1

2
,

ln 5+1

2

[ بـ/ [
ln3−1

2
,

ln 5−1

2

[ أ/
إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = (x −1) ex −x +1

ex +1
: بـ [0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن /31

معادلته: مائلا مقاربا مستقيما يقبل (
C f

) .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم
y = x جـ/ y = x −1 بـ/ y = x +1 هي:أ/ R المجموعة في x المجهول ذات 1+ ln (x +1) = ln

(
x2 +2x −3

) المعادلة حلول مجموعة /32{−e −2

2
,
−e +2

2

} جـ/
{

e −2+
p

e2 +16

2

}
بـ/

{
e −2−

p
e2 +16

2
,

e −2+
p

e2 +16

2

}
أ/

هي: lim
x−→+∞e

x ln

(
1+

1

x

)
النهاية قيمة /3

1 جـ/ −e بـ/ e هي:أ/ R المجموعة في x المجهول ذات 2×3x+1 +31−x É 1 المتراجحة حلول مجموعة /34
ϕ جـ/ ]2,+∞[ بـ/ R هي:أ/ R المجموعة في x المجهول ذات ln

(
2ex −1

)= 2x المعادلة حلول مجموعة /35
ϕ جـ/ {0, 1} بـ/ {0} أ/

هي: lim
x−→+∞ ln

(
ex −3

e2x +7

) النهاية قيمة /36
0 جـ/ 1 بـ/ e أ/

هي: ln
(
2−

p
3
)2022 + ln

(
2+

p
3
)2022 الحقيقي العدد قيمة /37

1 جـ/ 2022 بـ/ 0 أ/
إذا .(O,

−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و R على للاشتقاق وقابلة معرفة دالة f /2
فإن: y = 2 معادلته مماسا 2 الفاصلة ذات النقطة عند يقبل (

C f
) كان

lim
x−→2

f (x)− f (2)

x −2
=+∞ جـ/ lim

x−→2

f (x)− f (2)

x −2
= 0 بـ/ lim

x−→2

f (x)− f (2)

x −2
= 1 أ/

هو: y =
p

2y ′−1 التفاضلية للمعادلة العام الحل /38
c ∈R مع y = ce

p
2x +1 جـ/ c ∈R مع y = ce

p
2

2
x −1 بـ/ c ∈R مع y = ce

p
2x +

p
2

2
أ/

هو: y ′−2y = 1 التفاضلية للمعادلة العام الحل /39
c ∈R مع y = ce

1

2
x −2 جـ/ c ∈R مع y = ce2x − 1

2
بـ/ c ∈R مع y = ce−2x + 1

2
أ/

هي: [2, 3] المجال على f للدالة المتوسطة القيمة . f (x) = e2x+3 −x : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن /40
1

2

(
e2 −5

) جـ/ e2 − 5

2
بـ/ 1

2

(
e9 −e7 −5

) أ/
هي: lim

x−→+∞

(
1+ 1

x

)x النهاية قيمة /41
1

e
جـ/ 1 بـ/ e أ/

هو: y ′′+4e−2x = 0 التفاضلية المعادلة حلول أحد /42
y =− 2

e2x جـ/ y = 2

e2x بـ/ y =−e−2x أ/
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هو: y ′+3y = 5

2
التفاضلية للمعادلة العام الحل /43

c ∈R مع y = ce−3x + 5

6
جـ/ c ∈R مع y = ce−3x − 5

6
بـ/ c ∈R مع y = ce3x + 5

6
أ/

هو: y ′−sin (3x) = 0 التفاضلية للمعادلة العام الحل /44
c ∈R مع y =−3 cos (3x)+c جـ/ c ∈R مع y =−1

3
cos (3x)+c بـ/ c ∈R مع y = 3 cos (3x)+c أ/

هي: R المجموعة في x المجهول ذات 6+e2x < 5ex المتراجحة حلول مجموعة /45
]−∞, ln 2[∪ ]ln3,+∞[ جـ/ ]2, 3[ بـ/ ]ln 2, ln 3[ هو:أ/ y (0) = 4 يحقق والذي 3y ′−2y +6 = 0 التفاضلية للمعادلة الخاص الحل /46
y = 2e

2

3
x +2 جـ/ y = e

2

3
x +3 بـ/ y = 3e

2

3
x +1 أ/

: R من x كل أجل من . f (x) = x ×2−x : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن /47
f ′ (x) = (2+x ln 2) 2−x جـ/ f ′ (x) = (1−x) 2−x بـ/ f ′ (x) = (1−x ln 2) e−x ln 2 أ/
lim

x−→α

ex −x −2

x −α
النهاية قيمة . f (α) = 0 يحقق حقيقي عدد α و f (x) = ex − x −2 : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن /48

هي:
1

α
جـ/ eα−1 بـ/ α أ/

هي: lim
x−→+∞x

1−e

1

x

 النهاية قيمة /49
−1 جـ/ 0 بـ/ +∞ أ/

التعليل مع خطأ أو صح سؤال 27 مع معارفك اختبر 06 التمرين

التعليل: مع خطأ أو بصحيح أجب التالية، الحالات من حالة كل في
. 1

100
هو ]−1,+∞[ المجال في وحيدا حلا تقبل x المجهول ذات log (x +1) =−2+ log

(
102 +1

) المعادلة /1
.1 هي lim

x−→0

ln (ex +1)

x
النهاية قيمة /2

تحقق والتي ]1,+∞[ المجال على f للدالة F الأصلية الدالة . f (x) = 1

x ln x
: بـ ]1,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن /3

.F (x) = ln (ln x)+e : بـ معرفة F (e) = e

فردية. دالة هي g (x) = ln
(√

2x2 +1+
p

2x
) : بـ R على المعرفة g الدالة /4

. lim
x−→0

xp
a +x −p

a −x
= 0 لدينا تماما. موجب حقيقي عدد a /5

.h (x) = x2 −2x

2x2 −4x −2
: بـ R على المعرفة h الدالة لمنحنى تناظر محور هو x = 1 المعادلة ذو المستقيم /6

فإن n معدوم غير طبيعي عدد كل أجل من /9 .R في حلولا تقبل لا x المجهول ذات ex −10e−x −3 = 0 المعادلة /7
.1+ ln (2e)+ ln (3e)+ ·· · + ln (en) = n + ln (n!)

.1 هي lim
x−→0

ln
(
1−x2

)
x

النهاية قيمة /10
.R في حلولا تقبل لا x المجهول ذات 8x −4x −2x = 0 المعادلة /11

.x 7−→ ce2022x الشكل من الدوال هي y −2022y ′ = 0 التفاضلية المعادلة حلول /12
.0 هي lim

x−→0

ex2 −1

x
النهاية قيمة /13

.R2 في حلولا تقبل لا (
x , y

) المجهول ذات
{

ex−y −ex+y = 2

ln
(
x − y

)− ln
(
x + y

)= ln 2
الجملة /14
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.x 7−→ 2x+2 −3 هو y (0) = 1 يحقق والذي y ′− y ln 2− ln 8 = 0 التفاضلية للمعادلة الخاص الحل /15

.2 هي lim
x−→+∞

ln
(
x2 +1

)
ln x

النهاية قيمة /16
.R في مختلفة حلول ثلاث تقبل x المجهول ذات log3 x −2 log2 x −3 log x = 0 المعادلة /17

أفقيا. مقاربا مستقيما +∞ عند يقبل البياني تمثيلها فإن y ′+3y = 6 التفاضلية للمعادلة حلا f الدالة كانت إذا /18
. f

(
α+β

)= f (α)× f
(
β

) : β و α حقيقيين عددين كل أجل من فإنه y ′ = y التفاضلية للمعادلة حلا f الدالة كانت إذا /19
معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = 2x + ln

(
x +1

2x

) : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن /20
.y = 2x معادلته مائلا مقاربا مستقيما يقبل (

C f
) .(O,

−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد
زوجية. دالة هي g (x) = 3x + e2x −1

e2x +1
: بـ R على المعرفة g الدالة /21

.3 و 2 هما ]
6

5
,+∞

[ المجال في مختلفين حلين تقبل x المجهول ذات 2 ln x − ln (5x −6) = 0 المعادلة /22
تماما. متناقصة f (x) = 1443−2022x : بـ R على المعرفة f الدالة /23

زوجية. دالة هي h (x) = x − ln
(

x −1

x +1

) : بـ ]−∞,−1[∪ ]1,+∞[ على المعرفة h الدالة /24
. .x ≡ 2 [6] فإن x2 +x ≡ 2 [6] للمعادلة حلا x الصحيح العدد كان إذا /25

.x 7−→−1−2e−x هو y (ln2) = 0 يحقق والذي 1+ y + y ′ = 0 التفاضلية للمعادلة الخاص الحل /26
فإن g (x) = f (2x) : بـ R على معرفة دالة g كانت إذا . f ′ (x) = 1+ex حيث: R على للاشتقاق وقابلة معرفة دالة f /27

.g ′ (x) = 2+2e2x

07 التمرين
(
O;

−→
i ,

−→
j

) والمتجانس المتعامد المعلم إلى المنسوب المستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = ex −ex −1 بـ: R على المعرفّة f

. lim
x→+∞ f (x) و lim

x→−∞ f (x) احسب أ) ¬
. إشارتها ادرس ّ ثم f ′(x) احسب ب)

. f الدالة تغيرات جدول شكّل جـ)
08 التمرين

.g (x) =−4+ (4−2x) ex : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن .I

. lim
x−→−∞g (x) و lim

x−→+∞g (x) احسب أ/ /1
تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/

.1.59 <α< 1.6 حيث α والآخر معدوم أحدهما حلين تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /2
.R من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج بـ/

9 التمرين

g (x) = (2−x)ex −1 كمايلي: R على المعرفة العددية الدالة g (I
g الدالة تغيرات ادرس ¬

. 1, 8 <β< 1, 9 و −1, 2 <α< 1, 1 حيث: β و α حلان R في g (x) = 0 للمعادلة أنّ بين ­
. R على g (x) إشارة استنتج ®
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10 التمرين

ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = (x −1) ex : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن
.(O,

−→
i ,

−→
j

)
. lim

x−→−∞ f (x) و lim
x−→+∞ f (x) احسب /1

تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس /2
.1.27 <α< 1.28 أن تحقق ثم R في α وحيدا حلا تقبل f (x) = 1 المعادلة أن أثبت /3

11 التمرين

ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = 3xe x −3x −4

3 (ex −1)
: بـ R∗ على المعرفة الدالة f لتكن

.(O,
−→
i ,

−→
j

)
. f (x) = ax + b

3 (ex −1)
: R∗ من x كل أجل من يكون حيث b و a الحقيقيين العددين عين /1

يفها. تعر لمجموعة المفتوحة الأطراف عند f الدالة نهايات احسب /2
تغيراتها. جدول شكل ثم يفها تعر مجالي من مجال كل على تماما متزايدة f الدالة أن أثبت /3

12 التمرين

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب المستوي
الشكل. في موضح هو كما (

O,
−→
i ,

−→
j

) المعلم في البياني تمثيلها (
Cg

) و g (x) = 2+(2−x) ex : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن .I

−6 −5 −4 −3 −2 −1 1 2 3 4

−3

−2

−1

1

2

3

4

5

0

(
Cg

)

.2.21 <α< 2.22 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت /1
.R من x قيم حسب g (−x) إشارة استنتج ثم R من x قيم حسب g (x) إشارة عين بيانية، بقراءة /2

. f (x) = x2

1+e−x : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I
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.(O,

−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

)
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

x−→−∞ f (x) = 0 أن أثبت أ/ /1
. lim

x−→+∞ f (x) احسب بـ/
. f ′ (x) = x ×g (−x)

(1+e−x )2 : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/

. f (−α) لـ حصرا عين ثم f (−α) =α(α−2) أن أثبت /3
.x 7−→ x2 للدالة البياني التمثيل (Γ) ليكن /4

بيانيا. النتيجة فسر ثم lim
x−→+∞

[
f (x)−x2] احسب أ/

.(Γ) إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس بـ/
.(C f

) و (Γ) أنشئ /5
13 التمرين

ثابتة. حقيقية أعداد c و b ،a حيث f (x) = (
ax2 +bx +c

)
e−x : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

)
والمعادلة 3 يساوي توجيهه معامل مماسا A (0,−3) النقطة عند يقبل (

C f
) أن علما c و b ،a الحقيقية الأعداد قيمة عين -

لها. حلا p
3 تقبل f (x) = 0

14 التمرين

ثابتان. حقيقيان عددان b و a حيث f (x) = ex +ax +b

ex +1
: بـ R على المعرفة الدالة f لتكن

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

)
.y = 1

4
x + 3

2
معادلته مماسا A

(
0,

3

2

) النقطة عند يقبل (
C f

) أن علما b و a الحقيقيين العددين قيمة عين -
15 التمرين

ثابتان. حقيقيان عددان b و a حيث f (x) = (ax +b) e−x +1 : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن
.(O,

−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

)
.−e يساوي توجيهه معامل مماسا A (−1, 1) النقطة عند يقبل (

C f
) أن علما b و a الحقيقيين العددين قيمة عين -

16 التمرين

ثابتة. حقيقية أعداد c و b ،a حيث f (x) =−ae−2x +be−x +c x : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن
.(O,

−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

)
عند يقبل و y = 2x − 1

2
معادلته مماسا A

(
0,−1

2

) النقطة عند يقبل (
C f

) أن علما c و b ،a الحقيقية الأعداد قيمة عين -
.y = 2x معادلته مائلا مقاربا مستقيما +∞
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17 التمرين

ثابتان. حقيقيان عددان b و a حيث f (x) = ax +b +e−x : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن
.(O,

−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

)
.B (0,−2) و A (2, 0) النقطتين يشمل (∆) مائلا مقاربا مستقيما +∞ عند يقبل (

C f
)

.(∆) للمستقيم معادلة اكتب /1
.b و a الحقيقيين العددين قيمة عين /2

18 التمرين

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب المستوي
تمثيلها (

C f
) ثابتة، حقيقية أعداد d و c ،b ،a حيث f (x) = (

ax2 +bx +c
)

e−x +d : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن
الفاصلتين ذات النقطتين عند تقبل f والدالة 0 الفاصلة ذات النقطة عند (

C f
) لـ المماس (T ) ،(O,

−→
i ,

−→
j

) المعلم في البياني
الشكل. في موضح هو كما محليتين حديتين قيمتين 2 و −1

−3 −2 −1 1 2 3 4 5 6 7

−3

−2

−1

1

2

3

4

5

0

(
C f

)
(T )

بيانية: بقراءة -
يفها. تعر لمجموعة المفتوحة الأطراف عند f الدالة نهايات عين /1

. lim
x−→2

f (x)− f (2)

x −2
و f ′ (0) ، f ′ (−1) ، f (0) من كلا عين /2

تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه عين /3
.(T ) للمماس معادلة اكتب /4

.d قيمة استنتج ثم lim
x−→+∞ f (x) احسب أ/ /5

.c قيمة استنتج ثم d و c بدلالة g (0) عن عبر بـ/
.b و a من كل قيمة استنتج ثم c و b ،a بدلالة f ′ (0) و f ′ (−1) من كل عن عبر جـ/

19 التمرين
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.(O,

−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب المستوي
المعلم في البياني تمثيلها (

C f
) ثابتان، حقيقيان عددان b و a حيث f (x) = (ax +b) e−x : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن

الشكل. في موضح هو كما 0 الفاصلة ذات النقطة عند (
C f

) لـ المماس (T ) و (
O,

−→
i ,

−→
j

)

−3 −2 −1 1 2 3 4 5 6 7

−3

−2

−1

1

2

3

4

5

0

(
C f

)

(T )

بيانية: بقراءة -. lim
x−→−∞ f (x) و lim

x−→+∞ f (x) عين /1
. f ′ (0) و f (0) عين /2.b و a الحقيقيين العددين قيمة عين /3

20 التمرين

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب المستوي
المعلم في البياني تمثيلها (

C f
) ثابتان، حقيقيان عددان b و a حيث f (x) = (

1+ax2)
ebx : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن

الشكل. في موضح هو كما 0 الفاصلة ذات النقطة عند (
C f

) لـ المماس (T ) و (
O,

−→
i ,

−→
j

)

−3 −2 −1 1 2 3 4 5 6 7

−4

−3

−2

−1

1

2

3

4

0 (
C f

)

(T )
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بيانية: بقراءة -. f ′ (0) و f (0) ، f (−1) عين /1.(T ) للمماس معادلة اكتب /2.R من x قيم حسب f (x) إشارة عين ثم f (x) = 0 المعادلة R في حل /3

. f (x) = (
1−x2)

e−x : R من x كل أجل من أنه أثبت /4
21 التمرين

−5. −4. −3. −2. −1. 0. 1. 2. 3. 4. 5.

−2.

−1.

1.

2.

3.

4.

(Γ) (∆)

α

x 7→ e−2x : للدالة البياني التمثيل (γ) الأول: الجزء
y = 4x +2; المعادلة: ذو المستقيم (∆) و
.(∆) و (γ) تقاطع نقطة فاصلة هي α

بـ: R المجال على المعرفة الدالة g

.g (x) = e−2x −4x −2

الى بالنسبة (γ) وضعية حدد بيانية بقراءة أ)
اشارة x قيم حسب استنتج ثم ,R على (∆)

.g (x)

.−0, 16 <α<−0, 15 أن: تحقق ب)
الثاني الجزء

. f (x) = x +3−2xe2x : يلي كما R على المعرفة f العددية الدالة لتكن (1
.2cm الطول وحدة .(O,

−→
i ,

−→
j

) المتجانس المتعامد المعلم الى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (C f )

.+∞ و −∞ عند f الدالة نهايات أحسب أ)
. f الدالة تغيرات جدول شكل ثم f ′(x) = e2x g (x) لدينا: x حقيقي عدد كل أجل من أنه بين ب)

−∞ بجوار y = x +3 معادلته (D) مائلا مقاربا مستقيما يقبل (
C f

) أن أثبت أ) (2
(D) الى بالنسبة (

C f
) وضعية حدد ب)

. f (α) = 2α2 +6α+3

2α+1
أن: بين (3

.( له. معادلة تعيين يطلب (D) للمستقيم يا مواز (T ) مماسا يقبل (C f ) المنحنى أن أثبت أ) (4
.( f (α) ≃ 3, 07 (نأخذ (C f ) المنحنى و (T ) المماس (D) المستقيم أرسم ب)

متمايزين. حلين f (x) = x +m المعادلة: تقبل بحيث m الحقيقي الوسيط قيم بيانيا عين ج)

.
x∫

0

2t e2t d t جد: بالتجزئة التكامل باستعمال , حقيقي عدد x أ) (5
و (C f ) بالمنحنى المحدد المستوي للحيز A(λ) المساحة λ بدلالة أحسب ,0 من تماما أصغر حقيقي عدد λ ب)

. lim
λ→−∞

A(λ) جد ثم ,x = 0; x =λ; y = x +3 المعادلات: ذات بالمستقيمات
0656836024 رشيد ياحي 23الأستاذ الصفحة
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22 التمرين

.g (x) = 2+ (x −2)e−x+2 ب: R على المعرفة العددية الدالة g (I

.g الدالة تغيرات أدرس (1
.1, 14 <α< 1, 15 : حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن بين (2

.x قيم حسب g (x) اشارة استنتج (3
المتعامد المعلم في f للدالة البياني التمثيل (C f ) , f (x) = 2x −1− (x −1)e−x+2 ب: R على المعرفة f العددية الدالة لتكن (II

.∥∥∥−→i ∥∥∥= 2cm;
∥∥∥−→j ∥∥∥= 2cm : حيث (

O,
−→
i ,

−→
j

) المتجانس
. lim

x→−∞ f (x) و lim
x→+∞ f (x) احسب أ) (1

. f الدالة تغيرات جدول شكل ثم f ′(x) = g (x) :x حقيقي عدد كل أجل من أنه بين ب)
. f (α) للعدد حصرا استنتج ثم f (α) = 2α+1+ 2

α−2
أن بين ج)

.y = 2x −1 معادلته: ∆ مائلا مقاربا مستقيما يقبل (C f ) المنحنى أن أثبت أ) (2
.(∆) الى بالنسبة (C f ) للمنحنى النسبي الوضع أدرس ب)

له. ديكارتية معادلة اعطاء يطلب (∆) يوازي (T ) مماسا يقبل (C f ) المنحنى أن بين ج)
.(C f ) و (∆), (T ) أرسم ثم f (0), f (2) أحسب د)

(E ) : : متمايزين حلين التلية x الحقيقي المجهول ذات (E ) المعادلة تقبل حتى m الحقيقي الوسيط قيم بيانيا عين (3
.2m −1− (x −1)e−x+2 = 0

(III

.0 عند تنعدم التي و R على h : x 7→ (x −1)e−x+2 للدالة H الاصلية الدالة بالتجزئة التكامل باستعمال عين (1
المستقيمات و (∆) المستقيم و (C f ) بالمنحني المحدد المستوي الحـيز مساحة A(λ) , λ> 1 حيث حقيقيا عددا λ ليكن (2

.x = 1; x =λ معادلتها: التي
. lim
λ→+∞

A(λ) أحسب ثم λ بدلالة A(λ) المساحة احسب
الأول الموضوع ع-ت (2022) يا بكالور 23 التمرين

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب المستوي
ذات النقطة عند (

C f
) لـ المماس (T ) و (

O,
−→
i ,

−→
j

) المعلم في البياني تمثيلها (
C f

) ،R على للاشتقاق وقابلة معرفة دالة f

الشكل. في موضح هو كما 0 الفاصلة
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−6 −5 −4 −3 −2 −1 1 2 3

−3

−2

−1

1

2

3

4

5

0

(
C f

)

(T )

.(T ) للمماس معادلة اكتب ثم lim
x−→−∞ f (x) و f ′ (0) عين بيانية، بقراءة /1

. f (x) = x +m المعادلة حلول عدد ،m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش /2
.b =−1 و a = 1 أن أثبت ، f (x) = (

x2 +a
)

ex +b أن علمت إذا /3
.(O,

−→
i ,

−→
j

) المعلم في البياني تمثيلها (Ch) و h (x) = (
x2 +1

)
e |x |−1 : بـ R على المعرفة الدالة h لتكن /4

زوجية. h الدالة أن أثبت أ/
السابق. المعلم نفس في أنشئه ثم (

C f
) من انطلاقا (Ch) إنشاء يمكن كيف اشرح بـ/

24 التمرين

ثابتان. حقيقيان عددان b و a حيث f (x) = ex2+ax+b : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن
المقابل: f الدالة تغيرات لجدول الموافقتين b و a الحقيقيين العددين قيمة عين -

x

f ′(x)

f (x)

−∞ 3

2
+∞

− 0 +
+∞

e
−

5

4

+∞

25 التمرين

ثابتة. حقيقية أعداد c و b ،a حيث f (x) = ae−2x +be−x +c x : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن
.(O,

−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

)
عند يقبل و y = 2x − 1

2
معادلته مماسا A

(
0,−1

2

) النقطة عند يقبل (
C f

) أن علما c و b ،a الحقيقية الأعداد قيمة عين -
.y = 2x معادلته مقاربا مستقيما +∞

0656836024 رشيد ياحي 25الأستاذ الصفحة



رشيد ياحي 0656836024الأستاذ الهاتف رقم
26 التمرين

ثابتان. حقيقيان عددان b و a حيث f (x) = (ax +b) ex : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن
.(O,

−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

)
.3e يساوي توجيهه معامل مماسا A (1, e) النقطة عند يقبل (

C f
) أن علما b و a الحقيقيين العددين قيمة عين /1

.[−4, 5] المجال على تغيراتها جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس /2
.0 الفاصلة ذات النقطة عند (

C f
) مماس (T ) لـ معادلة اكتب /3

إحداثياها. تعيين يطلب انعطاف نقطة يقبل (
C f

) أن أثبت /4
.h (x) = [

f (x)
]2 : بـ [−4, 5] المجال على المعرفة الدالة h لتكن /5

تغيراتها. جدول شكل ثم h الدالة تغير اتجاه ادرس -
27 التمرين

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب المستوي
المعلم في البياني تمثيلها (

C f
) ثابتان، حقيقيان عددان b و a حيث f (x) = ax +b +e−x : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن

لـ مائل مقارب مستقيم (∆) و 1−e توجيهه معامل والذي −1 الفاصلة ذات النقطة عند (
C f

) لـ المماس (T ) ،(O,
−→
i ,

−→
j

)
الشكل. في موضح هو كما B (0,−2) و A (2, 0) النقطتين يشمل والذي +∞ عند (

C f
)

−4 −3 −2 −1 1 2 3 4 5 6

−4

−3

−2

−1

1

2

3

4

5

6

0

(
C f

)

(T )

(∆)

.(∆) للمستقيم معادلة اكتب /1
.b و a الحقيقيين العددين قيمة عين /2.(T ) للمماس معادلة اكتب /3
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28 التمرين

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب المستوي
المعلم في البياني تمثيلها (

Cg
) ثابتة، حقيقية أعداد c و b ،a حيث g (x) = (ax +b) ex +c : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن

1 الفاصلة ذات النقطة عند (
Cg

) لـ المماس (T2) 0 الفاصلة ذات النقطة عند (
Cg

) لـ المماس (T1) و (
O,

−→
i ,

−→
j

)
الشكل. في موضح هو )كما A(2, e −1) النقطة يشمل (T2) المماس أن (علما

−5 −4 −3 −2 −1 1 2 3 4

−3

−2

−1

1

2

3

4

5

0

(
Cg

)

(T1)

(T2)

بيانية: بقراءة .I.c الحقيقي العدد قيمة استنتج ثم lim
x−→−∞g (x) عين /1

. lim
x−→+∞g (x) عين /2

.b و a الحقيقيين العددين قيمة عين . lim
x−→1

g (x)−g (1)

x −1
و ، ثم g ′ (0) و g (0) من كلا عين /3

.g (x) = (x −1) ex −1 : بـ R على معرفة g الدالة أن أي c =−1 و b =−1 ،a = 1 أن نفرض /4
تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس أ/

.1.2 <α< 1.3 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت بـ/
.R من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج جـ/

الشرح مع R على المعرفة التالية الدوال منحنيات ارسم /5
و h4 (x) = (|x |+1) e−|x | + 1 ، h3 (x) = (−|x |−1) e−|x | − 1 ، h2 (x) = (−|x |+1) e |x | + 1 ، h1 (x) = (|x |−1) e |x | − 1

h5 (x) = ∣∣(x −1) ex −1
∣∣

ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = x

ex +1
: بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

)
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

x−→+∞ f (x) احسب أ/ /1
. lim

x−→−∞ f (x) احسب بـ/
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.−∞ عند (

C f
) لـ مائل مقارب y = x المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /2

.(∆) إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس بـ/
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس /3

. f (α) لـ حصرا عين ثم f (α) =α−1 أن أثبت /4
.(C f

) و (∆) أنشئ /5
. f (x) = f (m) المعادلة حلول عدد ،m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش /6

.(O,
−→
i ,

−→
j

) المعلم في البياني تمثيلها (Ch) و h (x) = f (|x |) : بـ R على المعرفة الدالة h لتكن /7
زوجية. h الدالة أن أثبت أ/

السابق. المعلم نفس في أنشئه ثم (
C f

) من انطلاقا (Ch) إنشاء يمكن كيف اشرح بـ/
مركبة دالة تغير اتجاه دراسة : 29 التمرين

f الدالة تغيرات جدول إليك

x

f ′ (x)

f (x)

0 α 2 +∞

− 0 + 0 −
+∞

f (α)

f (2)

−∞

f (α) ≈ 2, 3 و α≈ 0, 6 أيضا يعطى ، β≈ 4, 2 عند تنعدم f الدالة ان علما
R على f الدالة اشارة حدد أ)

عبارتها حساب دون التالية الدوال تغيرات ادرس ب)
Dh1 =]0;+∞[ و h1(x) = [

f (x)
]2 حيث: h1 الدالة (1

Dh2 =]0;β[∪]β;+∞[ و h2(x) = 1

f (x)
حيث: h2 الدالة (2

Dh3 =]0;+∞[ و h3(x) = e f (x) حيث: h3 الدالة (3
Dh4 =]0;β[ و h4(x) = ln

(
f (x)

) حيث: h4 الدالة (4
Dh5 =]0;+∞[ و h5(x) =−3 f (x)+2 حيث: h5 الدالة (5

Dh6 =R∗ و h6(x) = f (x2) حيث: h6 الدالة (6
Dh7 =]0;+∞[ و h7(x) = f

(
1

x

) حيث: h7 الدالة (7
Dh8 =

]
−1

2
;+∞

[ و h8(x) = f (2x +1) حيث: h8 الدالة (8
Dh9 =]1;+∞[ و h9(x) = f (ln x) حيث: h9 الدالة (9

Dh10 =R و h10(x) = f
(
e−x) حيث: h10 الدالة (10

30 التمرين
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.(O,

−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب المستوي
الشكل. في موضح هو كما (

O,
−→
i ,

−→
j

) المعلم في البياني تمثيلها (
Cg

) و g (x) = (
x2 −1

)
ex +1 : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن .I

−7 −6 −5 −4 −3 −2 −1 1 2 3

−2

−1

1

2

3

4

5

0

(
Cg

)

التالي: القيم جدول يعطى
x 0.6 0.65 0.7 0.75 0.8

g (x) −0.17 −0.11 −0.03 0.07 0.2

.0.7 <α< 0.75 حيث α والآخر معدوم أحدهما حلين تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت /1
.R من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج /2

متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = x + (x −1)2 ex : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس
. lim

x−→−∞ f (x) و lim
x−→+∞ f (x) احسب /1

. f ′ (x) = g (x) : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/
. f (α) لـ حصرا عين ثم f (α) = α2 +1

α+1
أن أثبت /3

.1 الفاصلة ذات النقطة عند (
C f

) مماس (T ) لـ معادلة اكتب أ/ /4
.−∞ عند (

C f
) لـ مائل مقارب (T ) المماس أن أثبت بـ/
.(∆) إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس جـ/

.(T ′) للمماس معادلة اكتب ثم (T ) المستقيم يوازي (
T ′) وحيدا مماسا يقبل (

C f
) أن أثبت /5

.(C f
) و (

T ′) ،(T ) أنشئ /6
مختلفة. حلول ثلاث (x −1)2 ex −m −1 = 0 المعادلة تقبل حتى ،m الحقيقي الوسيط قيم بيانيا، عين /7

31 التمرين
g (x) = 2− (x +1)ex بـ: R على معرفة دالة g لتكن (I

.+∞ و −∞ عند g الدالة نهايتي احسب (1
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تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير إتجاه أدرس (2

0.3 <α< 0.4 بحيث: α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن بين (3
.x قيم حسب g (x) إشارة إستنتنج (4

f (x) = (1−x)
p

ex −1 بـ: [0;+∞[ على المعرفة f الدالة نعتبر (II
.2cm هي الطول وحدة (O;

−→
i ,

−→
j ) متجانس و متعامد معلم إلى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (C f )

. lim
x→+∞ f (x) احسب (1

هندسيا. النتيجة مفسرا اليمين من x0 = 0 عند f الدالة إشتقاق قابلية أدرس (2
تغيراتها. جدول مشكلا f الدالة تغير إتجاه إستنتنج ثم g (x) بدلالة f ′ المشتقة الدالة عبارة اكتب (3

. f (α) الحقيقي للعدد حصرا إستنتنج ثم f (α) =
√

(1−α)3

1+α
أن بين (4

y = (1−x)
p

e −1 هي: 1 الفاصلة ذات النقطة عند (C f ) للمنحنى (T ) المماس معادلة أن بين (5
المرافق) في اضرب (إرشاد: (d ) : y = 1−x للمستقيم: بالنسبة (C f ) للمنحنى النسبي الوضع أدرس (6

.(d ) والمستقيم (T ) المماس و (C f ) المنحنى أنشئ (7
p

ex −1 = m المعادلة: حلول وإشارة عدد m الحقيقي الوسيط قيم وحسب بيانيا ناقش (8
32 التمرين

.h (x) = x3 −x2 −4x −8 : بـ R على h الدالة تغيرات يمثل المقابل الجدول .I

x

h′(x)

h(x)

−∞ 1−p
13

3

1+p
13

3
+∞

+ 0 − 0 +

−∞

−5.9

−12.8

+∞

.3 <β< 4 حيث β وحيدا حلا تقبل h (x) = 0 المعادلة أن أثبت /1
.R من x قيم حسب h (x) إشارة استنتج /2

.g (x) = −x2 +x +2

2x2 e
−

1

2
x − 1p

e
: بـ R∗ على المعرفة الدالة g لتكن .I I

.g ′ (x) = h (x)

4x3 e
−

1

2
x : R∗ من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /1

تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/
.−0.9 <α<−0.8 حيث α والآخر 1 أحدهما حلين تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت /2

. f (x) =−1+
(

1− 1

x

)
e
−

1

2
x : بـ R∗ على المعرفة الدالة f لتكن .I I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

)
بيانيا. النتائج فسر ثم lim

<
x−→0

f (x) و lim
>

x−→0

f (x) ، lim
x−→−∞ f (x) ، lim

x−→+∞ f (x) احسب /1
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. f ′ (x) = −x2 +x +2

2x2 e
−

1

2
x : R∗ من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2

تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/
.1 الفاصلة ذات النقطة عند (

C f
) مماس (T1) لـ معادلة اكتب أ/ /3

α الفاصلة ذات النقطة عند (T2) والآخر (T1) أحدهما 1p
e

يساوي منهما كل توجيه معامل مماسين يقبل (
C f

) أن أثبت بـ/
( f (α) ≃ 2.3 (نأخذ .(T2) للمماس معادلة اكتب ثم

. f ′′ (x) = g ′ (x) : R∗ من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /4
.(C f

) لـ انعطاف نقطة هي β الفاصلة ذات النقطة أن استنتج بـ/
.(C f

) و (T2) ،(T1) أنشئ /5
.g (x) = ex2 −2x2 −1 : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن .I

33 التمرين
تستنتج؟ ماذا .g (x)−g (−x) = 0 : R من x كل أجل من أنه أثبت /1

: [0,+∞[ المجال على g الدالة تغيرات يمثل المقابل الجدول /2
x

g ′(x)

g (x)

0
p

ln 2 +∞

0 − 0 +
0

g
(p

ln2
)

+∞

.1.1 <α< 1.2 حيث α والآخر معدوم أحدهما حلين [0,+∞[ المجال في تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/
بالاستنتاج: بـ/

.R على g الدالة تغيرات جدول شكل -
.R من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج ثم g (−α) = 0 أن تحقق -

. f (x) = xe x2

ex2 −1
+1 : بـ R∗ على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

)
.(C f

) لـ تناظر مركز هي Ω(0, 1) النقطة أن أثبت /1
. lim

x−→−∞ f (x) استنتج ثم lim
x−→+∞ f (x) احسب أ/ /2

بيانيا. النتيجتين وفسر lim
<

x−→0

f (x) استنتج ثم lim
>

x−→0

f (x) =+∞ أن أثبت بـ/
.−∞ و +∞ عند (

C f
) لـ مائل مقارب y = x +1 المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /3

.(∆) إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس بـ/
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. f ′ (x) = ex2 ×g (x)(
ex2 −1

)2 : R∗ من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /4
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

. f (−α) لـ حصرا واستنتج 2.5 < f (α) < 2.7 أن تحقق ثم f (α) =α++1+ 1

2α
أن أثبت /5

.(C f
) و (∆) أنشئ /6

.(m −x) ex2 −m = 0 المعادلة حلول وإشارة عدد ،m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش /7
ياضي) ر (تقني 2025 يا بكالور 34 التمرين

g (x) = 1− (x −1)2e−x بـ: R على المعرفة الدالة g (I
lim

x→+∞g (x) = 1 أن: وبين lim
x→−∞g (x) احسب أ- (1

g ′(x) = (x −1)(x −3)e−x ،x حقيقي عدد كل أجل من أنه تحقق ب-
تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير إتجاه أدرس ج-
.g (x) إشارة x قيم حسب إستنتج ثم g (0) أحسب (2

ومتجانس متعامد معلم إلى المنسوب المستوى في البياني تمثلها (C f ) ، f (x) = x +(x2+1)e−x بـ: R على المعرفة الدالة f (II
(2cm الطول (وحدة (O, i⃗ , j⃗ )

lim
x→−∞ f (x) =+∞ أن: وبين lim

x→+∞ f (x) احسب أ- (1
+∞ عند (C f ) للمنحنى مائل مقارب y = x المعادلة ذو ∆ المستقيم أن بينّ ب-

f ′(x) = g (x) ، x حقيقي عدد كل أجل من أنه تحقق أ- (2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير إتجاه إستنتج ب-

له. معادلة تعيين يطلب ،(∆) لـ يا مواز (T ) مماسا يقبل (C f ) المنحنى أن بينّ أ- (3
إحداثييهما. تعيين يطلب إنعطاف، نقطتي (C f ) للمنحنى أن تحقق ب-

و (C f ). (T ) ، (∆) من ً كلا ارسم ثم f (−1) احسب (4
للدالة أصلية h : x 7→ −(x2 +ax +b)e−x الدالة تكون حتى b ، a الحقيقين العددين عين أ- (5

R على k : x 7→ (x2 +1)e−x

، y = x معادلاتها: التي والمستقيمات (C f ) بالمنحني المحدد المستوي الحـيز مساحة A حساب المربع بالسنتيمتر استنتج ب-
x = 1 و x = 0

ياضي) (ر 2025 يا بكالور 35 التمرين

.g (x) = 1+xe x : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن /1 .I

.1+xe x > 0 : R من x كل أجل من أنه استنتج ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس -
.(O,

−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب المستوي /2
محور يقطع (Ch) ،h (x) = (

x2 +1
)

e2x + (x −2) ex +1 : بـ R على المعرفة h للدالة البياني التمثيل (Ch) المقابل، الشكل في
.α و 0 فاصلتاهما الللتين النقطتين في الفواصل
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−4 −3 −2 −1 1

−1

1

2

3

0

(
Ch

)

.R من x قيم حسب h (x) إشارة عين بيانية، بقراءة أ/
.−0.7 <α<−0.6 أن حسابيا تحقق بـ/

. f (x) = 2x + 2−2ex

1+xe x : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

( 2 cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

)
. lim

x−→+∞ f (x) =+∞ أن أثبت ثم lim
x−→−∞ f (x) احسب أ/ /1

مقارب y = 2x المعادلة ذا (
∆′) المستقيم أن و −∞ عند (

C f
) لـ مائل مقارب y = 2x+2 المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت بـ/

.+∞ عند (
C f

) لـ مائل
.(∆′) و (∆) من كل إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس جـ/

. f ′ (x) = 2×h (x)

(1+xe x )2 : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/
( f (α) ≃ 0.15 (نأخذ .(C f

) و (
∆′) ،(∆) أنشئ /3

.1− 1−ex

1+xe x = (x +1) ex

1+xe x : R من x كل أجل من أنه تحقق أ/ /4
.y = 2x +2 و x = 1 ،x = 0 معادلاتها التي والمستقيمات (

C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة cm2 بـ احسب بـ/
.k (x) = f

(
x2) : بـ R على المعرفة الدالة k لتكن /5

.k الدالة تغيرات جدول شكل ثم k الدالة تغير اتجاه ادرس ،k الدالة عبارة تعيين دون -
(علمي) 2025 يا بكالور 36 التمرين

. f (x) = e2x −ex −x −2 : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن
( 2 cm الطول (وحدة .(O,

−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

)
. lim

x−→+∞ f (x) =+∞ أن أثبت ثم lim
x−→−∞ f (x) احسب أ/ /1

.−∞ عند (
C f

) لـ مائل مقارب y =−x −2 المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت بـ/
.(∆) إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس جـ/

. f ′ (x) = (
ex −1

)(
2ex +1

) : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/
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.(T ) للمماس معادلة اكتب ثم (∆) المستقيم يوازي (T ) وحيدا مماسا يقبل (

C f
) أن أثبت /3

.0.8 <β< 0.9 و −2.2 <α<−2.1 أن تحقق ثم β و α فقط حلين تقبل f (x) = 0 المعادلة أن أثبت /4
إحداثياها. تعيين يطلب انعطاف نقطة يقبل (

C f
) أن أثبت /5

.(C f
) و (T ) ،(∆) أنشئ /6

.e2x −ex −m −2 = 0 المعادلة حلول عدد ،m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش /7
.y =−x −2 و x = 0 ،x =−1 معادلاتها التي والمستقيمات (

C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة cm2 بـ احسب /8

(علمي) 2024 يا بكالور 37 التمرين

.g (x) = xe−x+1 −2 : بـ R على المعرفة g الدالة تغيرات يمثل المقابل الجدول .I

x

g ′(x)

g (x)

−∞ 1 +∞

+ 0 −

−∞

g (1)

−2

.R من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج ثم g (1) احسب -
متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) =−2x +3− xe−x+1 : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

( 2 cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس
. lim

x−→−∞ f (x) و lim
x−→+∞ f (x) احسب /1

.+∞ عند (
C f

) لـ مائل مقارب y =−2x +3 المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /2
.(∆) إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس بـ/

. f ′ (x) = g (x)−e−x+1 : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /3
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

.(T ) للمماس معادلة اكتب ثم (∆) المستقيم يوازي (T ) وحيدا مماسا يقبل (
C f

) أن أثبت /4
.(C f

) و (T ) ،(∆) أنشئ /5
مختلفين. حلين f (x) =−2x +m المعادلة تقبل حتى ،m الحقيقي الوسيط قيم بيانيا، عين /6

.∫ 1

0
xe−x+1d x = e −2 أن أثبت بالتجزئة، التكامل باستعمال أ/ /7

.x = 1 و x = 0 معادلتاهما اللذين والمستقيمين (∆) ،(C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S المربع، بالسنتيمتر احسب، بـ/

ياضي) ر (تقني 2024 يا بكالور 38 التمرين

(Γ) ،y = x +2 المعادلة ذو المستقيم (D) المقابل، الشكل في .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب المستوي .I

.(Γ) و (D) تقاطع نقطة فاصلة α و x 7−→ e−x للدالة البياني التمثيل
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−2 −1 1 2 3

−1

1

2

3

0

(Γ)

(D)

α

.(D) إلى بالنسبة (Γ) وضعية حدد بيانية، بقراءة /1
.g (x) = e−x −x −2 : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن /2

.R من x قيم حسب g (x) إشارة عين -
متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = −x + (x +1) ex : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

( 2 cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس
. lim

x−→−∞ f (x) و lim
x−→+∞ f (x) احسب /1

. f ′ (x) =−g (x)×ex : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

.−∞ عند (
C f

) لـ مائل مقارب y =−x المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /3
.(∆) إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس بـ/

.(T ) للمماس معادلة اكتب ثم (∆) المستقيم يوازي (T ) وحيدا مماسا يقبل (
C f

) أن أثبت /4
( f (α) ≃ 0.8 و α≃−0.5 (نأخذ .(C f

) و (T ) ،(∆) أنشئ /5
مختلفين. حلين f (x) =−x −em المعادلة تقبل حتى ،m الحقيقي الوسيط قيم بيانيا، عين /6

.∫ 0

−1
xe x d x = 2

e
−1 أن أثبت بالتجزئة، التكامل باستعمال أ/ /7

.y =−x و x = 0 ،x =−1 معادلاتها التي والمستقيمات (
C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S المربع، بالسنتيمتر احسب، بـ/
( ياضيات ر (شعبة 2024 يا بكالور 39 التمرين

.g (x) = (8−4x) ex +16 : بـ R على المعرفة g الدالة تغيرات يمثل المقابل الجدول .I

x

g ′(x)

g (x)

−∞ 1 +∞

+ 0 −

16

g (1)

−∞

.2.37 <α< 2.38 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت /1
.R من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج /2
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ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = ex +4x

ex +4
: بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

)
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

x−→+∞ f (x) = 1 أن أثبت أ/ /1
. lim

x−→−∞ f (x) احسب بـ/
. f ′ (x) = g (x)

(ex +4)2 : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

.−∞ عند (
C f

) لـ مائل مقارب y = x المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /3
.(∆) إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس بـ/

( f (α) ≃ 1.4 (نأخذ .(C f
) و (∆) أنشئ /4

مختلفين. حلين f (x) = ln m المعادلة تقبل حتى ،m تماما الموجب الحقيقي الوسيط قيم بيانيا، عين /5
. ex

ex +4
É f (x) É x : [1,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /6

.ln
(

e2 +4

e +4

)
É S É 3

2
أن أثبت .y = 0 و x = 2 ،x = 1 معادلاتها التي والمستقيمات (

C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S بـ/

.un = (
en +4

)× f (n) : بـ N على المعرفة العددية المتتالية (un) لتكن /7
.Sn = u0 +u1 + ·· · +un حيث: Sn المجموع n الطبيعي العدد بدلالة احسب -

(علمي) 2023 يا بكالور 40 التمرين

التمثيل (Γ) ،y = 1 المعادلة ذو المستقيم (D) المقابل، الشكل في .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب المستوي .I

.(Γ) و (D) تقاطع نقطة فاصلة α و x 7−→ (2x −1) e2x للدالة البياني

−2 −1 1 2 3

−2

−1

1

2

3

0

(Γ)

(D)

α

.(D) إلى بالنسبة (Γ) وضعية حدد بيانية، بقراءة /1
.g (x) = (2x −1) e2x −1 : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن /2

.R من x قيم حسب g (x) إشارة عين أ/
.0.6 <α< 0.7 أن حسابيا تحقق بـ/

متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = (x −1)
(
e2x −1

) : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

( 2 cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس
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. lim

x−→−∞ f (x) و lim
x−→+∞ f (x) احسب /1

.−∞ عند (
C f

) لـ مائل مقارب y =−x +1 المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /2
.(∆) إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس بـ/

. f ′ (x) = g (x) : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /3
تغيراتها. جدول شكل ثم [α,+∞[ المجال على تماما ومتزايدة ]−∞,α] المجال على تماما متناقصة f الدالة أن استنتج بـ/

.(T ) للمماس معادلة اكتب ثم (∆) المستقيم يوازي (T ) وحيدا مماسا يقبل (
C f

) أن أثبت /4
الفواصل. محور مع (

C f
) تقاطع نقاط فواصل عين /5

( f (α) ≃−0.9 و f (1.4) ≃ 6.2 (نأخذ .(C f
) و (T ) ،(∆) أنشئ /6

. f (x) =−x +m المعادلة حلول عدد ،m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش /7
.∫ 1

2

0
(x −1) e2x d x = 3−2e

4
أن أثبت بالتجزئة، التكامل باستعمال أ/ /8

.y =−x+1 و x = 1

2
،x = 0 معادلاتها التي والمستقيمات (

C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S المربع، بالسنتيمتر احسب، بـ/

( ياضي ر (تقني 2023 يا بكالور 41 التمرين

.g (x) =−1+ (2x −1) ex : بـ R على المعرفة g الدالة تغيرات يمثل المقابل الجدول .I

x

g ′(x)

g (x)

−∞ −1

2
+∞

− 0 +
−1

g
(
−1

2

)
+∞

.0.7 <α< 0.8 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت /1
.R من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج /2

متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) =−x +4+ (2x −3) ex : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس
. lim

x−→+∞ f (x) =+∞ أن أثبت ثم lim
x−→−∞ f (x) احسب /1

.−∞ عند (
C f

) لـ مائل مقارب y =−x +4 المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /2
.(∆) إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس بـ/

. f ′ (x) = g (x) : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /3
تغيراتها. جدول شكل ثم [α,+∞[ المجال على تماما ومتزايدة ]−∞,α] المجال على تماما متناقصة f الدالة أن استنتج بـ/

.(T ) للمماس معادلة اكتب ثم (∆) المستقيم يوازي (T ) وحيدا مماسا يقبل (
C f

) أن أثبت /4
( f (α) ≃ 0.1 و f (2) ≃ 9.4 (نأخذ .(C f

) و (T ) ،(∆) أنشئ /5
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بالضبط. حلين f (x) =−x +m المعادلة تقبل حتى ،m الحقيقي الوسيط قيم بيانيا، عين /6

.H (x) = (−2x +5) ex : بـ R على المعرفة الدالة H لتكن /7
.R على h : x 7−→ (−2x +3) ex للدالة أصلية دالة هي H الدالة أن تحقق أ/

.y =−x +4 و x = 0 ،x =−1 معادلاتها التي والمستقيمات (
C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب بـ/
( ياضيات ر ) 2023 يا بكالور 42 التمرين

.g (x) = 1+ (6x −3) e−2x : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن .I

. lim
x−→−∞g (x) و lim

x−→+∞g (x) احسب أ/ /1
تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/

.0.2 <α< 0.3 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /2
.R من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج بـ/

ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = x+1−3xe2x : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

( 2 cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

)
. lim

x−→−∞ f (x) و lim
x−→+∞ f (x) احسب /1

.−∞ عند (
C f

) لـ مائل مقارب y = x +1 المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /2
.(∆) إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس بـ/

. f ′ (x) = g (−x) : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /3
تغيراتها. جدول شكل ثم ]−∞,−α] المجال على تماما ومتزايدة [−α,+∞[ المجال على تماما متناقصة f الدالة أن استنتج بـ/

.(T ) للمماس معادلة اكتب ثم (∆) المستقيم يوازي (T ) وحيدا مماسا يقبل (
C f

) أن أثبت /4
( f (−α) ≃ 1.2 و f (0.25) ≃ 0 و f (−1.3) ≃ 0 (نأخذ .]−∞,

1

2

] المجال على (
C f

) و (T ) ،(∆) أنشئ /5
بالضبط. حلين f (x) = x +m المعادلة تقبل حتى ،m الحقيقي الوسيط قيم بيانيا، عين /6

.∫ 0

−α
xe2x احسب بالتجزئة، التكامل باستعمال أ/ /7

.y = x +1 و x = 0 ،x =−α معادلاتها التي والمستقيمات (
C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة A (α) احسب بـ/
.A (α) = 2

(
4α−1

2α−1

)
cm2 أن أثبت جـ/

( (علمي 2022 يا بكالور 43 التمرين

متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = 1

2
e−2x − 9

2
e−x −2x +4 : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس
. lim

x−→−∞ f (x) =+∞ أن أثبت ثم lim
x−→+∞ f (x) احسب /1

. f ′ (x) =−1

2
e−2x (

ex −2
)(

4ex −1
) : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
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ثم [− ln4, ln 2] المجال على تماما ومتزايدة [ln 2,+∞[ و ]−∞,− ln4] المجالين من كل على تماما متناقصة f الدالة أن أثبت بـ/

تغيراتها. جدول شكل
.+∞ عند (

C f
) لـ مائل مقارب y =−2x +4 المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /3

.(∆) إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس 0.بـ/ الفاصلة ذات النقطة عند (
C f

) مماس (T ) لـ معادلة اكتب /4
( f (− ln 4) ≃−3.2 و f (−1.9) ≃ 0 (نأخذ .[−1.9,+∞[ المجال على (

C f
) و (T ) ،(∆) أنشئ /5

.(O,
−→
i ,

−→
j

) المعلم في البياني تمثيلها (Ch) و h (x) =−1

2
e−2x + 9

2
e−x +2x −2 : بـ R على المعرفة الدالة h لتكن /6

.h (x) = a f (x)+b : R من x كل أجل من يكون حيث b و a الحقيقيين العددين عين أ/
( (Ch) إنشاء يطلب (لا .(C f

) من انطلاقا (Ch) إنشاء يمكن كيف اشرح بـ/
( ياضي ر (تقني 2022 يا بكالور 44 التمرين

(
Cg

) ،x 7−→ e−x للدالة البياني التمثيل (Γ) المقابل، الشكل في .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب المستوي .I

.(Cg
) و (Γ) تقاطع نقطة فاصلة α و g (x) = x2 +2x −1(

x2 +1
)2 : بـ R على المعرفة الدالة g للدالة البياني التمثيل

−2 −1 1 2 3 4

−2

−1

1

2

3

0(
Cg

)

(Γ)

α

.R من x قيم حسب g (x)−e−x إشارة عين بيانية، بقراءة /1
.0.7 <α< 0.8 أن حسابيا تحقق /2

ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = e−x − x +1

x2 +1
: بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

)
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

x−→+∞ f (x) احسب أ/ /1
. lim

x−→−∞ f (x) احسب بـ/
. f ′ (x) = g (x)−e−x : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2

تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

x−→+∞
[

f (x)−e−x] احسب أ/ /3
.(Γ) إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس 0.بـ/ الفاصلة ذات النقطة عند (

C f
) مماس (T ) لـ معادلة اكتب /4
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( f (α) ≃−0.6 (نأخذ .(C f

) و (Γ) ،(T ) أنشئ /5
.1

2
x +1 É 1

x2 +1
É 5

4 (1−x)
: [−1, 0] المجال من x كل أجل من أنه نقبل /6
.I =

∫ 0

−1

d x

x2 +1
حيث: I للتكامل حصرا عين أ/

.J =
∫ 0

−1

x

x2 +1
d x حيث: J التكامل احسب بـ/

.x = 0 و x =−1 معادلتاهما اللذين والمستقيمين (Γ) ،(C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S لـ حصرا استنتج جـ/

45 التمرين

المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (
Cg

) وليكن g (x) = xe x −1 بـ: ]−∞;+∞[ المجال على المعرفة g العددية الدالة لتكن (I

.
(
O;

−→
i ,

−→
j

) والمتجانس المتعامد المعلم إلى
هندسيا. النتيجة هده فسر ثم ، lim

x→−∞g (x) و lim
x→+∞g (x) أ)أحسب (1

تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغيرات أدرس (2
R على g (x) إشارة استنتج ثم ، ]0, 56; 0, 57[ المجال على α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن بين (3

. (
Cg

) أرسم (4
−xe x +1 = em المعادلة حلول عدد m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا ناقش حقيقي، وسيط m (5

G(x) = (ax +b)ex −x كمايلي: R على المعرفة G الدالة لتكن (I I

. R على g للدالة أصلية دالة G تكون بحيث b و a الحقيقيين العددين عين (1
. R على G الدالة تغير إتجاه استنتج (2

إحداثياها. تعيين يطلب إنعطاف نقطة يقبل G الدالة منحنى أن بين (3
حقيقي عدد x وليكن السابق. المعلم في x 7→ l n(x) للدالة البياني المنحنى (P ) و x 7→ ex للدالة البياني المنحنى (Γ) ليكن (I I I

x حقيقي عدد كل أجل من ex > l nx أن: (ندكر x فاصلتها (P ) من نقطة N و x فاصلتها (Γ) من نقطة M تماما. موجب
( تماما موجب

M N = ex − l nx أن: أثبت (1
f (x) = M N : ]0;+∞[ المجال من x عدد كل أجل من نضع (2

تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغيرات أدرس أ)
الحالة) هده (في M N للمسافة حصرا عين ثم x =α لما مايمكن أقصر تكون M N المسافة أن استنتج ب)

eα = 1

α
أن بين (I الجزء باستعمال (3

يان. متواز الفاصلة نفس دات النقطة عند (P ) لـ والمماس α الفاصلة دات النقطة عند (Γ) لـ المماس أن أستنتج (4
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( ياضيات (ر 2022 يا بكالور 46 التمرين

متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = ex −x2

x −1
: بـ ]−∞, 1[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

<
x−→1

f (x) احسب أ/ /1
. lim

x−→−∞ f (x) احسب بـ/
.ex −x > 0 : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2

. f ′ (x) = (x −2) (ex −x)

(x −1)2 : ]−∞, 1[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت بـ/
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج جـ/
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

x−→−∞
[

f (x)+x
] احسب أ/ /3

.y =−x −1 المعادلة ذي (∆) المستقيم إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس بـ/
.0 الفاصلة ذات النقطة عند (

C f
) مماس (T ) لـ معادلة اكتب /4

.−0.8 <α<−0.7 حيث α وحيدا حلا تقبل f (x) = 0 المعادلة أن أثبت /5
.(C f

) و (T ) ،(∆) أنشئ /6
.ex −x2 +x −1

x −1
= mx المعادلة حلول وإشارة عدد ،m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش /7

.(O,
−→
i ,

−→
j

) المعلم في البياني تمثيلها (Ch) و h (x) =
∣∣ex −x2

∣∣
x −1

: بـ ]−∞, 1[ المجال على المعرفة الدالة h لتكن /8
المطلقة. القيمة رمز دون h الدالة عبارة اكتب أ/

السابق. المعلم نفس في أنشئه ثم (
C f

) من انطلاقا (Ch) إنشاء يمكن كيف اشرح بـ/
( (علمي 2021 يا بكالور 47 التمرين

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب المستوي .I

.g (x) = 1+xe−x−1 : بـ R على المعرفة g للدالة البياني التمثيل (
Cg

) المقابل، الشكل في

−2 −1 1 2 3

−2

−1

1

2

0

(
Cg

)

.g (−1) احسب /1.R من x قيم حسب g (x) إشارة عين بيانية، بقراءة /2
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متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = x − (x +1) e−x−1 : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس
. f (x) = x

[
1−

(
1+ 1

x

)
e−x−1

] : R∗ من x كل أجل من أنه تحقق أ/ /1
. lim

x−→−∞ f (x) و lim
x−→+∞ f (x) احسب بـ/

. f ′ (x) = g (x) : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم [−1,+∞[ المجال على تماما ومتزايدة ]−∞,−1] المجال على تماما متناقصة f الدالة أن استنتج بـ/

بيانيا. النتيجة فسر ثم lim
x−→+∞

[
f (x)−x

] احسب أ/ /3
.y = x المعادلة ذي (∆) المستقيم إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس بـ/

.(T ) للمماس معادلة اكتب ثم (∆) المستقيم يوازي (T ) وحيدا مماسا يقبل (
C f

) أن أثبت /4
.0.3 <β< 0.4 و −1.9 <α<−1.8 حيث β و α فاصلتاهما نقطتين في الفواصل محور يقطع (

C f
) أن أثبت /5

.[−2,+∞[ المجال على (
C f

) و (T ) ،(∆) أنشئ /6
.(O,

−→
i ,

−→
j

) المعلم في البياني تمثيلها (Ch) و h (x) =−|x |+ (|x |−1) e |x |−1 : بـ [−2, 2] المجال على المعرفة الدالة h لتكن /7
زوجية. h الدالة أن أثبت أ/

.h (x) = f (x) : [−2, 0] المجال من x كل أجل من أنه أثبت بـ/
السابق. المعلم نفس في أنشئه ثم (

C f
) من انطلاقا (Ch) إنشاء يمكن كيف اشرح جـ/

( ياضي ر (تقني 2021 يا بكالور 48 التمرين

.g (x) = x2 −5+ex−1 : بـ [0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I

. lim
x−→+∞g (x) احسب أ/ /1

تغيراتها. جدول شكل ثم [0,+∞[ المجال على تماما متزايدة g الدالة أن أثبت بـ/
.1.71 <α< 1.72 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /2

.[0,+∞[ المجال من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج بـ/
مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = x +1+ (−x2 −2x +3

)
e1−x : بـ [0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب
. lim

x−→+∞ f (x) =+∞ أن أثبت /1
. f ′ (x) = g (x)×e1−x : [0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2

تغيراتها. جدول شكل ثم [0,α] المجال على تماما ومتناقصة [α,+∞[ المجال على تماما متزايدة f الدالة أن استنتج بـ/
.+∞ عند (

C f
) لـ مائل مقارب y = x +1 المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /3

.(∆) إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس بـ/
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للمماس معادلة كتابة يطلب (لا فاصلتها. تعيين يطلب نقطة في (∆) المستقيم يوازي (T ) وحيدا مماسا يقبل (

C f
) أن أثبت /4

( (T )

.1+
p

6 فاصلتها وحيدة انعطاف نقطة يقبل (
C f

) أن أثبت /5
( f

(
1+

p
6
)
≃ 3.1 و f

(p
5
)
≃ 1.4 ، f (α) ≃ 1.1 (نأخذ .(C f

) و (T ) ،(∆) أنشئ /6
المعلم في البياني تمثيلها (Ch) و h (x) = −x +1+ (−x2 +2x +3

)
e1+x : بـ ]−∞, 0] المجال على المعرفة الدالة h لتكن /7

.(O,
−→
i ,

−→
j

)
.h (x) = f (−x) : ]−∞, 0] المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/

السابق. المعلم نفس في أنشئه ثم (
C f

) من انطلاقا (Ch) إنشاء يمكن كيف اشرح بـ/
( ياضيات (ر 2021 يا بكالور 49 التمرين

.g (x) = (
x2 −3

)
ex +3 : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن .I

. lim
x−→−∞g (x) و lim

x−→+∞g (x) احسب أ/ /1
تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/

.1.53 <α< 1.54 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /2
.R من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج g (0) احسب بـ/

معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = 3x +1+ (
x2 −2x −1

)
ex : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد
. lim

x−→−∞ f (x) و lim
x−→+∞ f (x) احسب /1

. f ′ (x) = g (x) : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
جدول شكل ثم [0,α] المجال على تماما ومتزايدة [α,+∞[ و ]−∞, 0] المجالين من كل على تماما متزايدة f الدالة أن استنتج بـ/

تغيراتها.
.−∞ عند (

C f
) لـ مائل مقارب y = 3x +1 المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /3

.(∆) إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس بـ/
.2.03 <β< 2.04 حيث β فاصلتها وحيدة نقطة في الفواصل محور يقطع (

C f
) أن أثبت /4

( (
T ′) و (T ) المماسين من لكل معادلة كتابة يطلب (لا .(∆) المستقيم يان يواز (

T ′) و (T ) مماسين يقبل (
C f

) أن أثبت /5
( f

(
−
p

3
)
≃−3.2 و f

(p
3
)
≃−2.1 ، f (α) ≃−2.3 (نأخذ .]−∞, 1+

p
2
] المجال على (

C f
) و (

T ′) ،(T ) ،(∆) أنشئ /6
.(O,

−→
i ,

−→
j

) المعلم في البياني تمثيلها (Ch) و h (x) = f (ln x) : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة h لتكن /7
. lim

>
x−→0

h (x) و lim
x−→+∞h (x) احسب أ/

تغيراتها. جدول شكل ثم h الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/
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( (علمي 2020 يا بكالور 50 التمرين

التمثيل (Γ) ،y = x المعادلة ذو المستقيم (D) المقابل، الشكل في .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب المستوي .I

.g (x) = 2x2 +2x −2xe x : بـ R على المعرفة الدالة g للدالة البياني التمثيل (
Cg

) و x 7−→ ex للدالة البياني

−3 −2 −1 1 2 3

−2

−1

1

2

3

0

(
Cg

)

(Γ)

(D)

بيانية: بقراءة -
.ex −x > 0 : R من x كل أجل من أنه برر /1

.g (0) = 0 أن علما R من x قيم حسب g (x) إشارة عين /2
ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) =−1+ 2ex

ex −x
: بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

)
بيانيا. النتيجتين فسر ثم lim

x−→+∞ f (x) = 1 أن وأثبت lim
x−→−∞ f (x) احسب /1

. f ′ (x) = 2ex (1−x)

(ex −x)2 : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

.0 الفاصلة ذات A النقطة عند (
C f

) مماس (T ) لـ معادلة اكتب أ/ /3
. f (x)− (2x +1) = g (x)

ex −x
: R من x كل أجل من أنه أثبت بـ/

؟ (
C f

) إلى بالنسبة A النقطة تمثل ماذا .(T ) إلى بالنسبة (
C f

) وضعية استنتج جـ/
.−0.6 <α<−0.5 أن تحقق ثم ]−∞, 1] المجال في α وحيدا حلا تقبل f (x) = 0 المعادلة أن أثبت /4

.(C f
) و (T ) أنشئ /5

( (تقني 2020 يا بكالور 51 التمرين

إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = x −1+ 1

4

(
2e−x −1

)2 : بـ [−1,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن
( 2 cm الطول (وحدة .(O,

−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم
. lim

x−→+∞ f (x) احسب /1
. f ′ (x) = (

1−e−x)(
2e−x +1

) : [−1,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/
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.(C f

) لـ مائل مقارب y = x − 3

4
المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /3

.(∆) إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس بـ/
.(T ) للمماس معادلة اكتب ثم (∆) المستقيم يوازي (T ) وحيدا مماسا يقبل (

C f
) أن أثبت /4

إحداثياها. تعيين يطلب انعطاف نقطة يقبل (
C f

) أن أثبت /5
.(C f

) و (T ) ،(∆) أنشئ /6
مختلفين. حلين f (x) = x +m المعادلة تقبل حتى ،m الحقيقي الوسيط قيم بيانيا، عين /7

( ياضيات (ر 2020 يا بكالور 52 التمرين

.h (x) = x
(
ex +1

) و g (x) =−2ex : بـ ]−∞, 0] المجال على المعرفتين الدالتين h و g لتكن .I

.]−∞, 0] المجال على h (x) و g (x) من كل إشارة حدد -
معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = (x −3) ex + 1

2
x2 : بـ ]−∞, 0] المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد
. lim

x−→−∞ f (x) و f (0) احسب /1
. f ′ (x) = g (x)+h (x) : ]−∞, 0] المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2

تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/
.−1.5 <α<−1.4 أن تحقق ثم ]−∞, 0] المجال في α وحيدا حلا تقبل f (x) = 0 المعادلة أن أثبت /3

.x 7−→ 1

2
x2 للدالة البياني التمثيل (P ) ليكن /4

بيانيا. النتيجة فسر ثم lim
x−→−∞

[
f (x)− 1

2
x2

] احسب أ/
.(P ) إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس بـ/

.]−∞, 0] المجال على (
C f

) و (P ) أنشئ /5
.]−∞, 0] المجال على ∣∣ f (x)

∣∣= em المعادلة حلول عدد ،m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش /6
( (علمي 2019 يا بكالور 53 التمرين

في البيانيېن تمثيليهما (
Cg

) و (
C f

) و g (x) = ex − ex و f (x) = ex − 1

2
ex2 : بـ R على المعرفتين الدالتين g و f لتكن .I

( 2 cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو
تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس أ/ /1

.R من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج بـ/
. lim

x−→−∞ f (x) و lim
x−→+∞ f (x) احسب أ/ /2

تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/
.(Cg

) إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس أ/ /3
.(Cg

) و (
C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S المربع، بالسنتيمتر احسب، بـ/
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.(O,

−→
i ,

−→
j

) المعلم في البياني تمثيلها (Ch) و h (x) = 1

2
ex2 −e |x | : بـ [−2, 2] المجال على المعرفة الدالة h لتكن /4

زوجية. h الدالة أن أثبت أ/
.h (x)+ f (x) احسب ،[−2, 0] المجال من x من بـ/

السابق. المعلم نفس في أنشئه ثم (
C f

) من انطلاقا (Ch) إنشاء يمكن كيف اشرح جـ/
( ياضي ر (تقني 2019 يا بكالور 54 التمرين

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب المستوي .I

.g (x) = (x +3) ex −1 : بـ R على المعرفة g للدالة البياني التمثيل (
Cg

) المقابل، الشكل في

−3 −2 −1 1 2

−2

−1

1

2

3

4

0

(
Cg

)

بيانية: بقراءة -
.g

(
−1

2

) و g (−1) من كل إشارة حدد /1
.−0.8 <α<−0.7 أن تحقق ثم g (α) = 0 يحقق ]

−1,−1

2

[ المجال من α حقيقي عدد وجود استنتج /2
.R من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج /3

متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = (x +2)
(
ex −1

) : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس
. lim

x−→−∞ f (x) و lim
x−→+∞ f (x) احسب /1

. f ′ (x) = g (x) : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

له. معادلة تعيين يطلب (∆) مائلا مقاربا مستقيما يقبل (
C f

) أن استنتج ثم lim
x−→−∞

[
f (x)+x

] احسب أ/ /3
.(∆) المستقيم إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس بـ/

.(T ) للمماس معادلة اكتب ثم (∆) المستقيم يوازي (T ) وحيدا مماسا يقبل (
C f

) أن أثبت /4
.R على f للدالة أصلية دالة استنتج ثم f (x)−g (x) احسب حقيقي. عدد x /5

( f (α) ≃−0.7 (نأخذ .]−∞, 1] المجال على (
C f

) و (T ) ،(∆) أنشئ /6
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.(O,

−→
i ,

−→
j

) المعلم في البياني تمثيلها (Ch) و h (x) = |x |× (
e |x |−2 −1

)+1 : بـ R على المعرفة الدالة h لتكن /7
زوجية. h الدالة أن أثبت أ/

.h (x) = f (x −2)+1 : [0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت بـ/
.[−3, 3] المجال على السابق المعلم نفس في أنشئه ثم (

C f
) من انطلاقا (Ch) إنشاء يمكن كيف اشرح جـ/

( ياضيات (ر 2019 يا بكالور 55 التمرين

ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (Ck ) و fk (x) = (x +1)2 e−k x : بـ R على المعرفة الدالة fk لتكن .I

حقيقي. وسيط k حيث (
O,

−→
i ,

−→
j

)
تعيينهما. يطلب ثابتتين نقطتين من تمر (Ck ) المنحنيات جميع أن أثبت /1

( k الحقيقي الوسيط قيم حسب (ناقش . lim
x−→−∞ fk (x) و lim

x−→+∞ fk (x) احسب /2
. fk الدالة تغير اتجاه ،k الحقيقي الوسيط قيم حسب ناقش، أ/ /3

تماما. موجب حقيقي عدد k أجل من fk الدالة تغيرات جدول شكل بـ/
ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = (x +1)2 e−2x : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

)
.[−3

2
,+∞

[ المجال على (
C f

) أنشئ ثم f الدالة تغيرات جدول شكل /1
.−1.28 <α<−1.27 حيث α أحدهما R في حلين تقبل f (x) = 1 المعادلة أن أثبت أ/ /2
وحيدا. حلا

∣∣∣∣x +1

ex

∣∣∣∣= ∣∣∣∣m +1

em

∣∣∣∣ المعادلة تقبل حتى ،m الحقيقي الوسيط قيم بيانيا، عين بـ/
.g (x) = (x +1) e−2x : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن /3

.R على g للدالة أصلية دالة استنتج ثم g ′ (x)+2g (x)−e−2x = 0 : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/
x = 0 ،x =−1 معادلاتها التي والمستقيمات (

C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب بالتجزئة، التكامل باستعمال بـ/

.y = 0 و
( (علمي 2018 يا بكالور 56 التمرين

.g (x) = 2+ (x −1) e−x : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن .I

. lim
x−→−∞g (x) و lim

x−→+∞g (x) احسب أ/ /1
تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/

.−0.38 <α<−0.37 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /2
.R من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج بـ/

ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = 2x+1−xe−x : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

)
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. lim

x−→−∞ f (x) و lim
x−→+∞ f (x) احسب /1

بيانيا. النتيجة فسر ثم lim
x−→+∞

[
f (x)− (2x +1)

] احسب أ/ /2
.y = 2x +1 المعادلة ذي (∆) المستقيم إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس بـ/

. f ′ (x) = g (x) : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /3
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

.1 الفاصلة ذات النقطة عند (
C f

) مماس (T ) لـ معادلة اكتب /4
( f (α) ≃ 0.8 (نأخذ .(C f

) و (T ) ،(∆) أنشئ /5
.x = (1−m) ex المعادلة حلول وإشارة عدد ،m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش /6

.1 العدد عند تنعدم والتي R على x 7−→ xe−x للدالة الأصلية الدالة عين بالتجزئة، التكامل باستعمال أ/ /7
.y = 2x +1 و x = 3 ،x = 1 معادلاتها التي والمستقيمات (

C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب بـ/

( (تقني 2018 يا بكالور 57 التمرين

متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = x

x −1
e−x : بـ ]−∞, 1[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

<
x−→1

f (x) احسب أ/ /1
. lim

x−→−∞ f (x) احسب بـ/
. f ′ (x) =

(−x2 +x −1
)

e−x

(x −1)2 : ]−∞, 1[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/

.0 الفاصلة ذات النقطة عند (
C f

) مماس (T ) لـ معادلة اكتب /3
.h (x) = e−x +x −1 : بـ ]−∞, 1[ المجال على المعرفة الدالة h لتكن /4

.h (x) Ê 0 : ]−∞, 1[ المجال من x كل أجل من أنه استنتج ثم h الدالة تغير اتجاه ادرس أ/
. f (x)+x = x ×h (x)

x −1
: ]−∞, 1[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت بـ/

بيانيا. النتيجة فسر ثم (T ) إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس جـ/
.A

(
−2,

2

3
e2

) والنقطة المعلم مبدأ O النقطة يشمل الذي (∆) للمستقيم معادلة اكتب /5
.[−2, 1[ المجال على (

C f
) و (∆) ،(T ) أنشئ /6

. x

x −1
É f (x) < e−x : [−1, 0] المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /7

.1− ln2 ≤
∫ 0

−1
f (x) d x < e −1 أن أثبت ثم x

x −1
= 1+ 1

x −1
: [−1, 0] المجال من x كل أجل من أنه تحقق بـ/

.[−2, 1[ المجال على f (x) = mx المعادلة حلول عدد ،m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش /8
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( ياضيات (ر 2018 يا بكالور 58 التمرين

.g (x) = (
1+x +x2)

e
−

1

x −1 : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I

.g ′ (x) = (x +1)
(
2x2 +1

)
x2 e

−
1

x : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /1
تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

.0.9 <α< 1 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /2
.]0,+∞[ المجال من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج بـ/

معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = 1

x
+ (1+x) e

−
1

x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

>
x−→0

f (x) احسب أ/ /1
. lim

x−→+∞ f (x) احسب بـ/
. f ′ (x) = g (x)

x2 : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/

( t =−1

x
وضع (يمكن . lim

x−→+∞

xe
−

1

x −x

=−1 أن أثبت أ/ /3
.+∞ عند (

C f
) لـ مائل مقارب y = x المعادلة ذا (∆) المستقيم أن استنتج بـ/

.h (x) = 1

x
−1+e

−
1

x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة h لتكن /4
.]0,+∞[ المجال على h (x) إشارة استنتج ثم h الدالة تغير اتجاه وادرس lim

x−→+∞h (x) احسب أ/
. f (x)−x = (1+x) h (x) : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت بـ/

.(∆) إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس جـ/
( f (α) ≃ 1.73 (نأخذ .(C f

) و (∆) أنشئ /5
.un = n

n +1
f

(
1

n

)
− n2

n +1
: بـ N∗ على المعرفة العددية المتتالية (un) لتكن /6

الأول. وحدها أساسها تعيين يطلب هندسية (un) المتتالية أن أثبت ثم n بدلالة un العام الحد عبارة اكتب أ/
حيث: Sn المجموع n الطبيعي العدد بدلالة احسب بـ/

.Sn =
(

1

2
f (1)− 1

2

)
+

(
2

3
f

(
1

2

)
− 1

3

)
+

(
3

4
f

(
1

3

)
− 1

4

)
+ ·· · +

(
n

n +1
f

(
1

n

)
− 1

n +1

)
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( (تقني 2015 يا بكالور 59 التمرين

.g (x) = (x +2) ex −2 : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن .I

. lim
x−→−∞g (x) و lim

x−→+∞g (x) احسب أ/ /1
تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/

.R من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج ثم g (0) احسب /2
متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = 2x +3− (x +1) ex : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس
. lim

x−→+∞ f (x) =−∞ أن وأثبت lim
x−→−∞ f (x) احسب /1

. f ′ (x) =−g (x) : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

.−∞ عند (
C f

) لـ مائل مقارب y = 2x +3 المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /3
.(∆) إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس بـ/

.−1.56 <β<−1.55 و 0.92 <α< 0.932 حيث β و α حلين تقبل f (x) = 0 المعادلة أن أثبت /4
.]−∞,

3

2

] المجال على (
C f

) و (∆) أنشئ /5
.R على x 7−→ (x +1) ex للدالة أصلية دالة هي x 7−→ xe x الدالة أن أثبت أ/ /6

.x =α و x = 0 معادلتاهما اللذين والمستقيمين (∆) ،(C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة A (α) احسب بـ/

.A (α) لـ حصرا عين جـ/
( (تقني 2014 يا بكالور 60 التمرين

ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = (x −1) ex : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن
.(O,

−→
i ,

−→
j

)
. lim

x−→−∞ f (x) و lim
x−→+∞ f (x) احسب /1

تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس /2
.1.27 <α< 1.28 أن تحقق ثم R في α وحيدا حلا تقبل f (x) = 1 المعادلة أن أثبت /3

.(T ) إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس ثم 1 الفاصلة ذات النقطة عند (
C f

) مماس (T ) لـ معادلة اكتب /4
.(C f

) و (T ) أنشئ /5
وحيدا. حلا (x −1) ex − (m −1) em =−1 المعادلة تقبل حتى ،m الحقيقي الوسيط قيم بيانيا، عين /6
.(O,

−→
i ,

−→
j

) المعلم في البياني تمثيلها (Ch) و h (x) = (|x |+1) e−|x | : بـ R على المعرفة الدالة h لتكن /7
زوجية. h الدالة أن أثبت أ/

السابق. المعلم نفس في أنشئه ثم (
C f

) من انطلاقا (Ch) إنشاء يمكن كيف اشرح بـ/
ثابتان. حقيقيان عددان b و a حيث g (x) = (ax +b) ex : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن /8
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.g ′ (x) = f (x) : R من x كل أجل من يكون حيث b و a الحقيقيين العددين عين -

( (تقني 2013 يا بكالور 61 التمرين

.g (x) = (x −1) ex : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن .I

. lim
x−→−∞g (x) و lim

x−→+∞g (x) احسب أ/ /1
تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/

.1+ (x −1) ex Ê 0 : R من x كل أجل من أنه استنتج /2
.
 f (x) = ex −1

x
, x > 0

f (0) = 1
: بـ [0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.[0,+∞[ المجال على مستمرة f الدالة أن أثبت أ/ /1
. lim

x−→+∞ f (x) احسب بـ/
. f ′ (x) = 1+ (x −1) ex

x2 : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (Cn) و fn (x) = ex −1

x
+n ln x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة fn لتكن .I I I

معدوم. غير طبيعي وسيط n حيث (
O,

−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم
. fn الدالة تغير اتجاه ادرس /1. lim

>
x−→0

fn (x) و lim
x−→+∞ fn (x) احسب /2

.(Cn+1) و (Cn) لـ النسبية الوضعية ادرس /3
إحداثياها. تعيين يطلب ثابتة نقطة تشمل (Cn) المنحنيات جميع أن أثبت /4

. f1 (α1) = 0 حيث ]0.3, 0.4[ المجال من α1 وحيد حقيقي عدد يوجد أنه أثبت أ/ /5
المجال من αn وحيد حقيقي عدد يوجد أنه أثبت ثم fn (α1) < 0 : n معدوم غير طبيعي عدد كل أجل من أنه أثبت بـ/

. fn (αn) = 0 حيث ]α1, 1[

.ex −1

x
É e −1 : ]0, 1] المجال من x كل أجل من أجل من أنه أثبت .I I الجزء على بالاعتماد أ/ /6

.αn Ê e

1−e

n و ln (αn) Ê 1−e

n
: n معدوم غير طبيعي عدد كل أجل من أنه استنتج بـ/

.(αn) المتتالية نهاية احسب جـ/
( (تقني 2012 يا بكالور 62 التمرين

.g (x) =−4+ (4−2x) ex : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن .I

. lim
x−→−∞g (x) و lim

x−→+∞g (x) احسب أ/ /1
تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/

.1.59 <α< 1.6 حيث α والآخر معدوم أحدهما حلين تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /2
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.R من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج بـ/

ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = 2x −2

ex −2x
: بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

( 2 cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

)
الترتيب. على y =−1 و y = 0 معادلتيهما مقاربين مستقيمين −∞ و +∞ عند يقبل (

C f
) أن أثبت /1

. f ′ (x) = g (x)

(ex −2x)2 : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

.R من x قيم حسب f (x) إشارة استنتج ثم f (0) احسب جـ/
. f (α) لـ حصرا عين ثم f (α) =−1+ 1

α−1
أن أثبت /3

.(C f
) أنشئ /4

.2x −2 = (
ex −2x

)
(m +1) المعادلة حلول وإشارة عدد ،m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش /5

.h (x) = [
f (x)

]2 : بـ R على المعرفة الدالة h لتكن /6
. f ′ و f من كل بدلالة h′ عين أ/
.h الدالة تغيرات جدول شكل بـ/

( (تقني 2011 يا بكالور 63 التمرين

ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = 3− 4

ex +1
: بـ R على المعرفة الدالة f لتكن

.(O,
−→
i ,

−→
j

)
. f الدالة تغيرات ادرس /1.(C f

) لـ المقاربة المستقيمات عين /2
إحداثياها. تعيين يطلب ω انعطاف نقطة يقبل (

C f
) أن أثبت أ/ /3

.ω النقطة عند (
C f

) مماس (T ) لـ معادلة اكتب بـ/
.g (x) = f (x)−x : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن /4

.g الدالة تغيرات ادرس أ/
.2.7 <α< 2.8 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت بـ/

.x المجهول ذات f (x) = 0 المعادلة R في حل /5
.y = x المعادلة ذا (∆) والمستقيم (

C f
) ،(T ) أنشئ /6

.un+1 = f (un) : n طبيعي عدد كل أجل ومن u0 = 1 : بـ N على المعرفة العددية المتتالية (un) لتكن /7
الإنشاء. خطوط مبرزا حسابها دون u2 و u1 ،u0 الحدود الفواصل محور على مثل أ/

.1 É un <α : n طبيعي عدد كل أجل من أنه بالتراجع برهن بـ/
تماما. متزايدة (un) المتتالية أن أثبت جـ/

. lim
n−→+∞un =α أن أثبت ثم متقاربة (un) المتتالية أن استنتج د/
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( (تقني 2010 يا بكالور 64 التمرين

ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = 3xe x −3x −4

3 (ex −1)
: بـ R∗ على المعرفة الدالة f لتكن

.(O,
−→
i ,

−→
j

)
. f (x) = ax + b

3 (ex −1)
: R∗ من x كل أجل من يكون حيث b و a الحقيقيين العددين عين /1

يفها. تعر لمجموعة المفتوحة الأطراف عند f الدالة نهايات احسب /2
تغيراتها. جدول شكل ثم يفها تعر مجالي من مجال كل على تماما متزايدة f الدالة أن أثبت /3

الترتيب. على y = x + 4

3
و y = x معادلتاهما اللذان المستقيمان (

∆′) و (∆) /4
.(C f

) لـ مائلين مقاربين (
∆′) و (∆) المستقيمين أن أثبت أ/

.(∆′) و (∆) المستقيمين من كل إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس بـ/
.0.9 < x2 < 0.91 و −1.66 < x1 <−1.65 حيث x2 و x1 حلين تقبل f (x) = 0 المعادلة أن أثبت /5

بيانيا. النتيجة فسر ثم f (x)+ f (−x) : R∗ من x كل أجل من احسب /6
.(C f

) و (
∆′) ،(∆) أنشئ /7

. f (x) = x +m المعادلة حلول عدد ،m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش /8
.k (x) = [

f (x)
]2 : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة k لتكن /9

.k الدالة تغيرات ادرس ،k الدالة عبارة تعيين دون -
( (تقني 2009 يا بكالور 65 التمرين

ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = x + 2

ex +1
: بـ R على المعرفة الدالة f لتكن

.(O,
−→
i ,

−→
j

)
.(C f

) لـ تناظر مركز هي ω(0, 1) النقطة أن استنتج ثم f (x)+ f (−x) : R من x كل أجل من احسب /1
.R على تغيراتها جدول شكل ثم [0,+∞[ المجال على f الدالة تغير اتجاه ادرس /2

.+∞ عند (
C f

) لـ مائل مقارب y = x المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /3
له. معادلة تعيين يطلب −∞ عند (

∆′) مائلا مقاربا مستقيما يقبل (
C f

) أن استنتج ثم lim
x−→−∞

[
f (x)− (x +2)

] احسب بـ/
.−1.7 <α<−1.6 حيث α وحيدا حلا تقبل f (x) = 0 المعادلة أن أثبت /4

.(C f
) و (

∆′) ،(∆) أنشئ /5
. f (x) = x + 2e−x

e−x +1
: R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /6

.y = x +2 و x = 0 ،x =α معادلاتها التي والمستقيمات (
C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة A (α) احسب بـ/
.A (α) لـ حصرا عين ثم A (α) = 2 ln (−α) أن أثبت جـ/

السابق. المعلم في البياني تمثيلها g (x) = (x2 +1)e |x |−1 بـ: R على المعرفة العددية الدالة g (4(
Cg

) وأنشىء (
C f

) من انطلاقا (
Cg

) إنشاء كيفية اشرح ثم زوجية دالة g أن بين •
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العادية) (الدورة الثاني الموضوع ع-ت (2017) يا بكالور 66 التمرين

المعلم إلى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (
C f

) وليكن f (x) = 2−x2e1−x كمايلي: R على المعرفة f العددية الدالة نعتبر (I(
O;

−→
i ,

−→
j

) والمتجانس المتعامد
. . lim

x→−∞ f (x) أحسب ثم النتيجة، لهذه هندسيا تفسيرا وأعط lim
x→+∞ f (x) = 2 أنّ بينّ ¬

. f ′(x) = x(x −2)e1−x ، R من x حقيقي عدد كل أجل من أنهَ بينَ أ) ­
تغيراتها. جدول شكلَ ثم f الدالة تغير إتجاه أدرس ب)

.1 الفاصلة: ذات النقطة عند (
C f

) للمنحنى المماس (T ) لـ: المماس معادلة أكتب ®
. h(x) = 1−xe1−x كمايلي: R على المعرفة h العددية الدالة نعتبر (II

. (T ) والمماس (
C f

) للمنحنى النسبي الوضع أدرس ثم ، h(x) ≥ 0 فإنَ: R من x حقيقي عدد كل أجل من أنهَ بينَ ¬
. −0, 7 <α<−0, 6 حيث: α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أنَ بينَ ­

. [−1;+∞[ المجال على (
C f

) والمنحنى (T ) المماس أنشئ ®
. F (x) = 2x + (x2 +2x +2)e1−x كمايلي: R على المعرفة الدالة F ¯

الفواصل محور وحامل (
C f

) بالمنحنى المحددَ المستوي الحـيزَ مساحة أحسب ثم ، R على f للدالة أصلية دالة F أنَ تحقق •
. .x = 1 و x = 0 معادلتيهما: اللذَين والمستقيمين

الإستثنائية) (الدورة الأول الموضوع ع-ت (2017) يا بكالور 67 التمرين

−5 −4 −3 −2 −1 0 1

−3

−2

−1

1

(
Cg

)

(
Cg

) و g (x) = x2ex −e بـ: R على المعرفة g الدالة نعتبر (I
المتعامد المعلم إلى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها
المقابل). الشكل في هو (كما (

O;
−→
i ,

−→
j

) والمتجانس
. g (1) احسب قيم• حسب g (−x) اشارة استنتج ثم g (x) إشارة عين بيانية، بقراءة •

. x الحقيقي العدد
. f (x) = e−x −2− e

x
كمايلي: R⋆ المجموعة على المعرفة f الدالة نعتبر (II

إلى المنسوب المستوي في f للدالة البياني التمثيل (
C f

) و
. (

O;
−→
i ,

−→
j

) والمتجانس المتعامد المعلم
. lim

x→+∞ f (x) و lim
x

>→0
f (x) ، lim

x
<→0

f (x) ، lim
x→−∞ f (x) التالية النهايات احسب ¬

بالنسبة (
C f

) المنحنى وضعية ادرس ثم +∞ بجوار متقاربان (
C f

) والمنحنى y = ex −2 معادلته الذي (
γ

) المنحنى أنّ بينّ ­
. (

γ
) إلى

. f ′(x) =−g (−x)

x2 لدينا: x معدوم غير حقيقي عدد كل أجل من أنَ: بينَ ®
ثم ، ]−∞;−1] المجال على تماما متناقصة و ]0;+∞[ و [−1; 0[ المجالين من كل على تماما متزايدة f الدالة أن استنتج ¯

. f الدالة تغيرات جدول شكل
في (

C f
) و (

γ
) المنحنيين من كلا بعناية ارسم ثم ، x 7→ ex الدالة منحنى من انطلاقا (

γ
) المنحنى إنشاء يمكن كيف بينّ °
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السابق. المعلم نفس

x 7→ −en معدلتيهما اللذين والمستقيمين (
γ

) و (
C f

) بالمنحنيين المحدد المستوي الحـيز مساحة A(n) و طبيعيا عددا n ليكن ±
.x 7→ −en−1 حيث:و I الحقيقي العدد احسب •

I = A(0)+ A(1)+ ...+ A(2016)

الثاني الموضوع ع-ت (2016) يا بكالور 68 التمرين
g (x) = 1+ (x2 +x −1)e−x بـ: R على المعرفة العددية الدالة g (I

. lim
x→+∞g (x) و lim

x→−∞g (x) أحسب أ) ¬
تغيرّاتها. جدول شكلَ ثم g الدالة تغيرّ إتجاه أدرس ب)

. −1, 52 <α<−1, 51 حيث: α والاخر معدوم أحدهما ، R في حلين g (x) = 0 للمعادلة انّ بينّ أ) ­
. R على g (x) إشارة إستنتج ب)

المعلم إلى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) =−x + (x2 +3x +2)e−x بـ: R على المعرفَة العددية الدالة f (II
.( 1cm هي الطول (وحدة (

O;
−→
i ,

−→
j

) والمتجانس المتعامد
. lim

x→+∞ f (x) و lim
x→−∞ f (x) أ)أحسب ¬

. ( f للدالة المشتقة الدالة هي f ′ (حيث . f ′(x) =−g (x) ، x حقيقي عدد كل أجل من أنهّ بينّ ب)
( f (α) ≈ 0, 38 (نأخذ ، f الدالة تغيرات جدول شكلَ جـ)

هندسيا. النتيجة فسرّ ّ ثم ، lim
h→0

f (α+h)− f (α)

h
حساب: دون عينَ د)

+∞ عند (
C f

) للمنحنى مائل مقارب y =−x المعادلة دي (∆) المستقيم أن بين أ) ¬
(∆) الى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس ب)

احداثتيهما تعيين يطلب انعطاف نقطتي يقبل (
C f

) المنحنى أن بين جـ)
[−2,+∞[ المجال على (

C f
) و (∆) ارسم د)

(m −x)ex + (x2 +3x +2) = 0 المعادلة: حلول وإشارة عدد m الحقيقي الوسيط قيم وحسب بيانيا ناقش هـ)
. [−2;+∞[ المجال على

.H(x) = (ax2 +b +c)e−x و h(x) = x + f (x) بـ: R على المعرفتان الدالتان H و h (III
. R على h للدالة أصلية دالة H الداَلة حتى c و b ، a الحقيقية الأعداد عينّ ¬

هندسيا. النتيجة فسرّ و تماما موجب حقيقي عدد λ حيث A(λ) =
∫ λ

0
h(x)d x التالي: التكامل أحسب أ) ­

lim
n→+∞ A(λ) أحسب ب)
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الإستثنائية) (الدورة الثاني الموضوع ت ع (2016) يا بكالور 69 التمرين

g (x) = 2ex −x2 −x بـ: R على المعرفّة f العددية الدالة g لتكن (I
.( g الدالة مشتقة هي g ′ (حيث g ′ الدالة تغير اتجاه ادرس ثم ، R من x كل أجل من g ′(x) أحسب أ) ¬

. g ′(x) > 0 ، R من x كل أجل من انه، بينّ ب)
تغيرّاتها. جدول شكلَ ثم ، +∞ و −∞ من كل عند g الدالة نهايتي احسب جـ)

. −1, 38 <α<−1, 37 حيث: α وحيدا حلا تقبلا g (x) = 0 المعادلة انّ بينّ ­
. x الحقيقي العدد قيم حسب g (x) إشارة استنتج ®

المعلم إلى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (
C f

) ليكن و g (x) = x2ex

ex −x
بـ: R على المعرفَة العددية الدالة g لتكن (II

.(O;
−→
i ,

−→
j

) والمتجانس المتعامد
lim

x→+∞ f (x) و lim
x→−∞ f (x) احسب أ) ¬

. ( f الدالة مشتقة f ′ (حيث f ′(x) = xe x g (x)

(ex −x)
، R من x كل أجل من انه، بينّ ب)

تغيرّاتها. جدول شكلَ ثم ، R على f الدالة تغيرّ اتجاه ادرس جـ)
. f (α) للعدد حصرا استنتج ّ ثم ، f (α) =α2 +2α+2+ 2

α−1
انّ: بينّ أ) ­

هندسيا. النتيجة فسر ّ ثم ، lim
x→+∞

[
f (x)−x2] احسب ب)

( f (α≈ 0, 29) (تعطى . (
C f

) المنحنى انشئ جـ)
الثاني الموضوع ت ع (2015) يا بكالور 70 التمرين

g (x) =−1−2x −e2x−2 بـ: R على المعرفة العددية الدالة g (I
.R على g الدالة تغيرّ إتجاه أدرس ¬

. 0, 36 <α< 0, 37 أنّ: تحقّق َ ثم ، R في α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة انّ بينّ أ) ­
. R على g (x) إشارة إستنتج ®

المعلم إلى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = xe2x+2 − x +1 بـ: R على المعرفَة العددية الدالة f (II
. (

O;
−→
i ,

−→
j

) والمتجانس المتعامد
. f ′(x) = e2x+2g (−x) : R من x حقيقي عدد كل أجل من أنهّ بينّ أ) ¬

. ]−α;+∞[ على تماما ومتزايدة ]−∞;−α[ على تماما متناقصة f الدالة أنَ استنتج ب)
. f الدالة تغيرات جدول شكل َ ثم ، −∞ وعند +∞ عند f الدالة نهاية أحسب ­

هندسيا. النتيجة فسر ّ ثم . lim
x→+∞

[
f (x)+x −1

] أحسب ®
. y =−x +1 المعادلة الذي (∆) المستقيم إلى بالنسبة (

C f
) وضعية أدرس ¯

. f (−α) ≈ 0, 1 نأخذ: ، ]
−∞;

1

2

] المجال على (∆) و (
C f

) أنشئ °
. 2 f (x)+ f ′(x)− f ′′(x) = 1−2x −3e3x+2 : R من x كل أجل من أنهّ تحقّق أ) ±
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. R على f للدالة أصلية دالة استنتج ب)

الأول الموضوع ع-ت (2013) يا بكالور 71 التمرين
x f (x)

0, 20 0, 037
0, 21 0, 016
0, 22 −0, 005
0, 23 −0, 026
0, 24 −0, 048
0, 25 −0, 070

في البياني تمثيلها (
C f

) و ، f (x) = x

x −1
+e

1
x−1 بـ: ]−∞; 1[ على المعرفة الدالة f (I(

O;
−→
i ,

−→
j

) والمتجانس المتعامد المعلم إلى المنسوب المستوي
للمنحنى المقاربين المستقيمين استنتج ّ ثم ؛ lim

x
<→1

f (x) و lim
x→−∞ f (x) احسب أ) ¬

. (
C f

)
تغيراتها. جدول شكل ّ ثم ، ]−∞; 1[ المجال على تماما متناقصة f الدالة أنّ بينّ ، f ′(x) أحسب ­

. α للعدد حصرا جد أعلاه القيم جدول بإستعمال ، α وحيدا حلا ]−∞; 1[ في تقبل f (x) = 0 المعادلة أنّ بينّ ®
. | f | للدالة الممثل (

C ′) المنحنى أرسم ّ ثم ، (
C f

) والمنحنى المقاربين المستقيمين أرسم ¯
الإشارة. في مختلفان حلان | f (x)| = m للمعادلة يكون أجلها من التي m الحقيقية الأعداد قيم مجموعة بيانيا عينّ °

مطلوبة). غير g (x) (عبارة . g (x) = f (2x −1) بـ: ]−∞; 1[ على المعرفة الدالة g (II
تغيراتها. جدول شكّل ّ ثم ]−∞; 1[ على g الدالة تغيرات أدرس ¬

. g ′
(
α+1

2

)
= 2 f ′(α) أنّ: بينّ ثم g

(
α+1

2

)
= 0 أنّ: من تحقق أ) ­

. α+1

2
الفاصلة ذات النقطة في g الدالة لمنحنى المماس (T ) معادلة استنتج ب)
. (T ) للمستقيم معادلة ، y = 2

(α−1)2 x − α+1

(α−1)3 أنّ: من تحقّق جـ)
الثاني الموضوع ع-ت (2012) يا بكالور 72 التمرين

g (x) = 1−xe x كمايلي: R على المعرفّة العددية g لتكن (I
. lim

x→+∞g (x) و lim
x→−∞g (x) احسب ¬

تغيرّاتها. جدول شكل ّ ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس ­
. ]−1;+∞[ المجال على α وحيدا ّ حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة انّ بينّ أ) ®

. R على g (x) إشارة استنتج ّ ثم ، 0, 5 <α< 0, 6 أنّ: تحقّق ب)
المستوي في البياني تمثيلها (

C f
) . f (x) = (x −1)ex − x −1 كمايلي: ]−∞; 2] المجال على المعرفَة f الدالة نعتبر (II

. (
O;

−→
i ,

−→
j

) والمتجانس المتعامد المعلم إلى المنسوب
. lim

x→−∞ f (x) احسب ¬
. f الدالة مشتقة f ′ لتكن ­

. f ′(x) =−g (x) فإنّ: ]−∞; 2] من x حقيقي عدد كل أجل من أنهّ بينّ •
. f الدالة تغيرات جدول شكّل ّ ثم ، ]−∞; 2] المجال على f ′(x) إشارة استنتج •
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( 10−2 إلى النتائج (تدور . f (α) للعدد حصرا استنتج ّ ثم ، f (α) =−
(
α2 +1

α

) أنّ: بينّ ®
. −∞ بجوار (

C f
) للمنحنى مقارب مستقيم هو y =−x −1 المعادلة ذا (∆) المستقيم أنّ بينّ أ) ¯

. (∆) إلى بالنسبة (
C f

) المنحنى وضعية ادرس ب)
1, 5 < x1 < 1, 6 و −1, 6 < x1 <−1, 5 حيث: x2 و x1 حليّن تقبل f (x) = 0 المعادلة انّ بينّ أ) °

. (
C f

) و (∆) أنشئ ب)
. h(x) = (ax +b)ex كمايلي: R على المعرفّة الدالة h لتكن ±

. R على x 7→ xe x للدالة أصلية دالة h تكون بحيث b و a الحقيقيين العددين عينّ أ)
. R على g للدالة أصلية دالة استنتج ب)

الثاني الموضوع ع-ت (2011) يا بكالور 73 )التمرين
O;

−→
i ,

−→
j

) والمتجانس المتعامد المعلم إلى المنسوب المستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = ex −ex−1 بـ: R على المعرفّة f

. lim
x→+∞ f (x) و lim

x→−∞ f (x) احسب أ) ¬
. إشارتها ادرس ّ ثم f ′(x) احسب ب)

. f الدالة تغيرات جدول شكّل جـ)
−∞ بجوار (

C f
) للمنحنى مائل مقارب y =−ex −1 المعادلة ذو (∆) المستقيم أنّ بينّ أ) ­

. 0 الفاصلة ذات النقطة في (
C f

) المنحنى مماس (T ) للمستقيم معادلة اكتب ب)
. α وحيدا حلا ]1, 75; 1, 76[ المجال في تقبل f (x) = 0 المعادلة أنّ بينّ جـ)

. ]−∞; 2[ المجال على (
C f

) المنحنى ثم (T ) ; (∆) المستقيمين ارسم د)
اللذّين والمستقيمين الفواصل محور وحامل (

C f
) بالمنحنى المحدد المستوي للحيزّ A(α) المساحة ، α بدلالة احسب أ) ®

. x =α و x = 0 معادلتيهما:
. ( المساحات وحدة ua ) A(α) =

(
1

2
eα2 −eα+α

) أنّ: أثبت ب)
الثاني الموضوع ع-ت (2010) يا بكالور 74 التمرين

المنسوب المستوي في البياني لتمثيلها (
C f

) بـ نرمز . f (x) = x − 1

ex −1
بـِ: R⋆ على المعرفة f العددية الدالة نعتبر

.
(
O;

−→
i ,

−→
j

) . والمتجانس المتعامد المعلم إلى
lim

x→+∞ f (x) و lim
x→−∞ f (x) احسب أ) ¬
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النتيجة. هندسيا وفسر lim

x
<→0

f (x) و lim
x

>→0
f (x) احسب ب)

تغيراتها. جدول شكل ثم يفها تعر مجالي من مجال كل على f الدالة تغير اتجاه ادرس ­
.y = x +1 و y = x الترتيب: على معادلتيها (

∆′) و (∆) مائلين مقاربين مستقيمين يقبل (
C f

) المنحنى أنّ بينّ أ) ®
. (

∆′) و (∆) من كل إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس ب)
. (

C f
) للمنحنى تناظر مركز هي ω

(
0;

1

2

) أنّ: اثبت ¯
. −1, 4 <β<−1, 3 و ln 2 <α< 1 حيث: β و α حلين تقبل f (x) = 0 المعادلة أنّ بينّ أ) °

. (∆) المستقيم توازي (
C f

) لـ مماسات توجد هل ب)
. (

C f
) المنحنى ثم (

∆′) ، (∆) ارسم جـ)
. (m −1)e−x = m المعادلة حلول إشارة و عدد m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا ناقش د)

الثاني الموضوع ع-ت (2008) يا بكالور 75 التمرين

و a حيث g (x) = (ax +b)e−x +1 كمايأتي: [−2;+∞[ المجال على المعرفة x الحقيقي للمتغير g العددية الدالة نعتبر (I
. 1cm الطول وحدة ، (

O;
−→
i ,

−→
j

) متجانس و متعامد معلم في f للدالة الممثل المنحنى (
C f

) حقيقيان. عددان b

. (−e) يساوي A عند المماس توجيه معامل و (
C f

) إلى تنتمي A(−1; 1) النقطة تكون بحيث b و a قيمتي عين •(
Cg

) و g (x) = (−x −1)e−x +1 كمايلي: [−2;+∞[ المجال على المعرفة x الحقيقي للمتغير g العددية الدالة نعتبر (II
السابق. المعلم نفس في البياني تمثيلها

( lim
u→−∞ueu = 0 أنّ: (نذكر بيانيا. النتيجة هذه وفسر lim

x→+∞g (x) = 1 أنّ: بينّ ¬
تغيراتها. جدول أنشئ ّ ثم ، g الدالة تغيرات ادرس ­

إحداثياتها. تعيين يطلب I إنعطاف نقطة يقبل (
Cg

) المنحنى أنّ بينّ ®
. I النقطة عند (

Cg
) للمنحنى المماس معادلة اكتب ¯

. (
Cg

) ارسم °
β و α حيث H(x) = (αx +β)e−x كمايأتي: [−2;+∞[ على المعرفة العددية الدالة H ±

حقيقيان. عددان
. 0 القيمة عند تنعدم والتي g للدالة: أصلية دالة H تكون بحيث β و α عينّ •

k(x) = g (x2) كمايأتي: [−2;+∞[ المجال على المعرفة الدالة k لتكن (III
تغيراتها. جدول شكل ّ ثم k الدالة تغير اتجاه عينّ مركبة، دالة مشتقة باستعمال •

العادية الدورة - الأول الموضوع ر-يا (2017) يا بكالور 76 التمرين
المستوي في f للدالة الممثل المنحني (

C f
) . f (x) = (−x3 +2x2)e−x+1 : بـ R على المعرفّة f العددية الدالة نعتبر

. (
O;

−→
i ,

−→
j

) والمتجانس المتعامد المعلم إلى المنسوب
له. معادلة تعيين يطلب (

C f
) للمنحني مقارب مستقيم وجود استنتج ، lim

x→+∞ f (x) و lim
x→−∞ f (x) احسب -أ) ¬
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وشكّل f الدالة تغيرّ اتجاه استنتج ثم f ′(x) = x(x2 −5x +4)e−x+1 ، x حقيقي عدد كل أجل من : أنّّ بينّ ب)
تعيراتها. جدول

. 2 الفاصلة ذات النقطة في (
C f

) المنحني مماس (T ) معادلة اكتب ­
. h(x) = x2e−x+2 −4 : يلي كما [0;+∞[ المجال على المعرفّة الدالة h ®

المجال على (T ) إلى بالنسبة (
C f

) المنحنى وضعية عندئذ حدّد ، h(x) إشارة استنتج ثم h الدالة تغير اتجاه ادرس •
[0;+∞[

[0;+∞[ . المجال على (
C f

) والمنحني (T ) المماس ارسم ¯
(E ) ... f (x) = m(x −2) الموجب: x الحقيقي المجهول ذات والمعادلة حقيقي وسيط m نعتبر °

.(E ) المعادلة حلول عدد m قيم حسب بيانيا ناقش •
. g (x) = f

(
1

x

) بـ ]0;+∞[ المجال على المعرفّة الدالة g ±

. g الدالة تغيرّات جدول شكّل (1) رقم السؤال على اعتمادا •
الإستنثنائية الدورة - الثاني الموضوع ر-يا (2017) يا بكالور 77 التمرين

R على المعرفّة f الدالة نعتبر . ∥−→i ∥ = 1cm حيث .
(
O;

−→
i ,

−→
j

) والمتجانس المتعامد المعلم إلى المنسوب المستوي (I
. البياني تمثيلها (

C f
) . f (x) = (x +1)2e−x : كمايلي:

. lim
x →+∞ f (x) و lim

x →−∞ f (x) احسب ¬
تغيراتها. جدول شكّل ّ ثم f الدالة تغيرّ اتجاه ادرس ­

. (
C f

) المنحنى ارسم ّ ثم f (−2) احسب احادثييهما، تعيين يطلب انعطاف نقطتي يقبل (
C f

) المنحنى أنّ أثبت ®
fm(x) = (x2 +mx +1)e−x كمايلي: R على المعرفّة fm الداّلة نعتبر حقيقي، وسيط m ليكن (II

السابق. المعلم في البياني تمثيلها (
C fm

) ليكن و
إحادثييها. تعيين يطلب ω ثابتة نقطة تشمل (

C fm

) المنحنيات جميع أنّ أثبت ¬
. تعيينهما. يطلب حدّيتين قيميتين fm الداّلة تقبل أجلها من التي m قيم واستنتج ، fm الداّلة تغير اتجاه ادرس ­

. xm = 1−m حيث xm فاصلتها (
C fm

) المحنى من نقطة Mm ®
له. معادلة تعيين يطلب منحن إلى تنتمي Mm فإنّ R يمسح m عندما أنهّ أثبت •

. (
C fm

) و (
C f

) للمنحنيين النسبية الوضعية ، m ̸= 2 حيث ، m الحقيقي الوسيط قيم حسب ادرس ¯(
C fm

) و (
C f

) بالمنحنيين المحدّد المستوي الحـيز مساحة A(α) ، α تماما الموجب الحقيقي العدد بدلالة احسب °
. lim

x →+∞A (α) احسب: ّ ثم ، x =α و x = 0 معادلتيهما اللذين والمستقيمين
الثاني الموضوع ر-يا (2016) يا بكالور 78 التمرين

Φ(x) = (
x2 −x +1

)
e−x+1 كمايلي: R على المعرفّة العددية الدالة Φ (I

lim
x →+∞Φ(x) و lim

x →−∞Φ(x) احسب أ) ¬
تغيرّاتها. جدول شكّل ثم Φ الدالة تغيرّ اتجاه ادرس ب)
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.2, 79 <α< 2, 80 أنّ: تحقّق ثم 1 عن يختلف .α ّ حلا ، R في تقبل Φ(x) = 0 المعادلة أن بينّ ­

. R على Φ(x) إشارة استنتج ®
.g (x) = 2x −1

x2 −x +1
و f (x) = (2x −1)e−x+1 كمايلي: R على المعرفتان العدديتان الدالتان g و f (II

.
(
O;

−→
i ,

−→
j

) والمتجانس المتعامد المعلم إلى المنسوب المستوي في البيانيان تمثيلاهما (
Cg

) و (
C f

)
lim

x →+∞ f (x) و lim
x →−∞ f (x) احسب أ) ¬

تغيرّاتها. جدول شكّل ثم f الدالة تغيرّ اتجاه ادرس ب)
له. معادلة جد ثم 1 الفاصلة ذات النقطة في (T ) مشتركا مماسا (

Cg
) و (

C f
) للمنحنيين أنّ بينّ ­

. (
C f

) والمنحنى (T ) المماس ارسم ®
f (x)−g (x) = (2x −1)Φ(x)

x2 −x +1
يكون x حقيقي عدد كل أجل من أنه بينّ أ) ¯

(
Cg

) و (
C f

) للمنحنيين النسبي الوضع استنتج ّ ثم R على f (x)−g (x) الفرق إشارة ادرس ∫ب) x

1
f (t )d t : x الحقيقي العدد بدلالة احسب بالتجزئة، المكاملة باستعمال جـ)

و x = 1 معادلتيهما: اللذّين المستقيمين و (
Cg

) و (
C f

) بالمنحينيين المحدّد المستوي المستوي الحـيزّ مساحة احسب .د) x = 2

f (n) ) معدوم. غير طبيعي عدد n حيث f (n)(x) لعبارة تجمينا أعط . f (4)(x) و f (3)(x) ، f ′′(x) احسب ¬ (III
( f للدالة n المرتبة من المشتقة الدالة

. f (n)(x) = (−1)n [2x − (2n +1)] e1−x ، n معدوم غير طبيعي عدد كل أجل من أنهّ بالتراجع برهن ­
. un = f (n)(1) كمايلي: ، n معدوم غير طبيعي عدد أجل من المعرفّة العددية المتتالية (un) ®

uk +uk+1 المجموع: ، k المعدوم غير الطبيعي العدد بدلالة احسب أ)
. u1 +u2 + ...+u2n المجموع: ، n بدلالة استنتج ب)

الثاني الموضوع ر-يا (2015) يا بكالور 79 التمرين

. f (x) = (x −1)e
1
x : ]−∞; 0[ المجال من x حقيقي عدد كل أجل من و f (0) = 0 : بـ المعرفّة الدالة f

. (
O;

−→
i ,

−→
j

) المتجانس و المتعامد المعلم إلى المنسوب المستوي في f للدالة الممثل المنحنى (
C f

)
اليسار من 0 عند f الدالة ية استمرار ادرس ¬

هندسيا. النتيجة فسرّ ّ ثم ، lim
x

>→0

f (x)

x
احسب ­

. lim
x →−∞ f (x) احسب أ) ®

تغيرّاتها. جدول شكل ّ ثم ، f الدالة تغيرّ اتجاه ادرس ب)
. lim

x →+∞
[

f (x)−x
] أنّ: بينّ أ) ¯
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له. معادلة تعيين يطُلب ، −∞ بجوار (∆) مائلا مقاربا مستقيما يقبل (
C f

) المنحنى أن استنتج ب)
g (x) = f (x)

x
: بـ ]−∞; 0[ المجال على المعرفّة الدالة g °

. lim
x →−∞g (x) احسب أ)

تغيرّاتها. جدول شكل ّ ثم ، g الدالة تغيرّ اتجاه ادرس ب)
ّ . f (x) > x ، ]−∞; 0[ المجال من x حقيقي عدد كل أجل من أنه أ)بينّ ±

. (∆) المستقيم إلى بالنسبة (
C f

) المنحنى وضعية استنتج ب)
. (

C f
) المنحنى أنشئ جـ)

. un +1 = f (un) ، n طبيعي عدد كل أجل من و u0 =−3 : بـ المعرفّة المتتالية (un) ²

. un < 0 ، n طبيعي عدد كل أجل من أنهّ بينّ أ)
. (un) المتتالية تغير اتجاه حدّد ب)

. . lim
x →−∞un عينّ ثم متقاربة، (un) المتتالية أنّ بينّ جـ)

hm(x) = xe
1
x −mx بـ: ]−∞; 0[ المجال على المعرفة x الحقيقي المتغير ذات الدالة hm حقيقي. عدد m ³

. hm للدالة المشتقة الدالة هي h′
m حيث h′

m(x) احسب أ)
. h′

m(x) = 0 المعادلة حلول عدد ، m الحقيقي الوسيط قيم وحسب بيانيا ناقش ، (
C f

) المنحنى باستعمال ب)
االأول الموضوع ر-يا (2014) يا بكالور 80 التمرين

g (x) = (2−x)ex −1 كمايلي: R على المعرفة العددية الدالة g (I
g الدالة تغيرات ادرس ¬

. 1, 8 <β< 1, 9 و −1, 2 <α<−1, 1 حيث: β و α حلان R في g (x) = 0 للمعادلة أنّ بين ­
. R على g (x) إشارة استنتج ®

إلى المنسوب المستوي في f للدالة الممثل المنحنى (
C f

) . f (x) = ex −1

ex −x
كمايلي: R على المعرفَة العددية الدالة f (II

.(O;
−→
i ,

−→
j

) والمتجانس المتعامد المعلم
هندسيا. النتيجتين وفسرّ +∞ عند و −∞ عند f الدالة نهاية احسب أ) ¬

تغيراتها. جدول شكّل ثم f الدالة تغير اتجاه واستنتج f ′(x) = g (x)

(ex −x)2 : x حقيقي عدد كل اجل من أنه بينّ ­
f (β) و f (α) للعددين حصرا واستنتج f (α) = 1

α−1
أنّ: بينّ ®

. (
C f

) المنحنى ارسم ثم f (1) احسب ¯
.1 يساوي أو اكبر حقيقي عدد λ °
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α(λ) =
∫ λ

1

[
f (x)−1

]
d x حيث: α(λ) العدد λ بدلالة احسب أ)

. +∞ إلى λ عندمايؤول α(λ) نهاية احسب ب)
الثاني الموضوع ر-يا (2013) يا بكالور 81 التمرين

. البياني تمثيلها (
C f

) . g (x) = 1+ (x2 −1)e−x : بـ: R على معرفّة g الدالة . (I
. lim

x →+∞g (x) و lim
x →−∞g (x) احسب أ) ¬

( g (1+
p

2) ≈ 1, 43 و g (1−
p

2) ≈−0, 25 : نأخذ ) تغيراتها. جدول شكّل ّ ثم ، g الدالة تغيرّ اتجاه ادرس ب)
−0, 8 <α<−0, 7 حيث: ، α والآخر معدوم احدهما انّ تحقق ّ ثم ، R في حلين تقبل g (x) = 0 المعادلة أنّ بينّ أ) ­.

. x الحقيقي العدد قيم حسب ، g (x) إشارة استنتج ب)
المتعامد المعلم إلى المنسوب المستوي في f الدالة منحني (

C f
) . f (x) = x−(x+1)2e−x : بـ R على معرفّة f الدالة (II

( 2cm الطول (وحدة . (
O;

−→
i ,

−→
j

) والمتجانس
. lim

x →+∞ f (x) و lim
x →−∞ f (x) احسب أ) ¬

.(C f
) للمنحنى مائل مقارب ، y = x المعادلة ذا (∆) المستقيم أنّ بينّ ب)

. (∆) للمستقيم بالنسبة (
C f

) المنحنى وضعية ادرس جـ)
( f للدالة المشتقة الدالة إلى f ′ يرمز ) . f ′(x) = g (x) ، x حقيقي عدد كل اجل من انهّ، بينّ أ) ­

( f (α≈−0, 9) نأخد ) R على f الدالة تغيرّات جدول شكّل ب)
. (∆) للمستقيم بالنسبة (

C f
) المنحنى وضعية ادرس جـ)

منهما. لكل معادلة تعيين يطلب ، 1 يساوي منهما كل توجيه معامل مماسين، يقبل (
C f

) المنحنى أنّ بينّ أ) ®
.(C f

) والمنحنى المماسين و (∆) مثلّ ب)
(x +1)2 +me x = 0 : x المجهول ذات المعادلة حلول عدد ، m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش جـ)

. H(x) = (−x2 −4x −5)e−x بـ: R على معرفّة H الدالة ®
R على x 7→ (x +1)2e−x للدالة اصلية دالة H أنّ بينّ ب)

معادلتاهما اللذّين والمستقيمين (∆) والمستقيم (
C f

) بالمنحنى المحدّد المستوي الحـيز مساحة المربع، بالسنتيمتر احسب جـ)
. x = 0 و x =−1

. un+1 = f (un) ، n طبيعي عدد كل اجل ومن u0 =α بـ: المعرفّة العددية المتتالية (un) (III
. −1 ≤ un ≤α ، n طبيعي عدد كل أجل من أنهّ، بالتراجع برهن ¬

متناقصة. (un) المتتالية أنّ بينّ ­
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نهايتها. احسب ثم متقاربة، (un) انّ استنتج ®

الأول الموضوع ر-يا (2012) يا بكالور 82 التمرين
. g (x) = 2−xe x كمايلي: R على المعرفّة الدالة g (I

تغيراتها. جدول شكّل ّ ثم ، g الدالة تغيرّ اتجاه ادرس ¬
0, 8 <α< 0, 9 : أنّ تحقق ّ ثم ، R على α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أنّ بينّ ­

. g (x) إشارة ، x قيم حسب عينّ، ®

كمايلي: R على المعرفة الدالة f (II
f (x) = 2x +2

ex +2

( 2cm الطول (وحدة .
(
O;

−→
i ,

−→
j

) . والمتجانس المتعامد المعلم إلى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (
C f

) و
هندسيا. النتيجة فسرّ ثم ، lim

x→+∞ f (x) = 0 أنّ: بينّ ¬
lim

x→−∞ f (x) احسب أ) ­
. (

C f
) للمنحنى مقارب مستقيم y = x +1 المعادلة ذا (

∆′) المستقيم أنّ بينّ ب)
. y = x المعادلة ذو المستقيم هو (∆) حيث ، (∆) و (

∆′) من كل إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس ®
. f الدالة تغير اتجاه استنتج ثم ، f ′(x) = 2g (x)

(ex +2)2 ، x حقيقي عدد كل من أنه بينّ أ) ¯
. f الدالة تغيرات جدول شكل ثم ، f (α) =α أنّ بينّ ب)

(
C f

) و (
∆′) ، (∆) ارسم °

. f (x) = f (m) المعادلة حلول عدد ، m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش، ±
. un+1 = f (un) ، n طبيعي عدد كل اجل ومن u0 = 0 كمايلي: N على المعرفّة العددية المتتالية هي (un) (III

. 0 ≤ un <α ، n طبيعي عدد كل أجل من أنهّ، بالتراجع برهن ¬
. (un) تغير اتجاه خمن ثم ، u2 و u1 ، u0 الحدود الفواصل محور على مثلّ (

C f
) و (∆) باستعمال ­

نهايتها. احسب ثم متقاربة، (un) المتتالية أنّ برهن ®
83 التمرين

بـِ: R∗ على المعرفة f الدالة نعتبر
f (x) = 2x −1+ 1

ex −1

.
(
O;

−→
i ,

−→
j

) . والمتجانس المتعامد المعلم إلى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (
C f

) و
هندسيا. النتيجتين .فسر lim

x
>→0

f (x) و lim
x

<→0
f (x) احسب أ) /1

lim
x→−∞ f (x) و lim

x→+∞ f (x) احسب ب)
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.(C f

) للمنحنى مائل مقارب ، y = 2x −1 المعادلة ذا (∆) المستقيم أنَ بين أ. /2
المستقيم أنَ استنتج ثم ، f (x) = 2x −2+ ex

ex −1
فإنَ: معدوم، غير x حقيقي عدد كل أجل من أنهَ، تحقق . ب

.(C f
) للمنحنى مائل مقارب ، y = 2x −2 المعادلة ذا (

∆′)
f ′(x) = 2e2x −5ex +2

(ex −1)2 فإنَ: معدوم، غير x حقيقي عدد كل أجل من أنهَ، بين /3
تغيرَاتها. جدول شكل ثم ، f الدالة تغير اتجاه استنتج - .

.(C f
) و (

∆′) ،(∆) َمن كلا بيانيا مثل /4∫ 2

1
f (x)d x : العدد احسب (5

هندسيا. فسره ثم
84 التمرين

بالعبارة: الحقيقية الأعداد مجموعة على المعرفة f الدالة لتكن (1
f (x) = e2x −ex −x −2

( lim
x→∞

x

e2x = 0 أنَ .(نقبل −∞ وعند +∞ عند f الدالة نهاية احسب أ)
. f ′(x) = (ex −1)(2ex +1) تحقق: المشتقة دالتها وأنَ R على للإشتقاق قابلة f الدالة أنَ بين ب)

تغيراتها. جدول وشكل f الدالة تغير اتجاه استنتج ثم f ′(x) اشارة x قيم حسب ادرس جـ)
.
(
O;

−→
i ,

−→
j

) والمتجانس المتعامد المعلم إلى المنسوب المستوي في f للدالة البياني التمثيل (
C f

) (2
]−∞; 1] المجال على

. +∞ بجوار (
C f

) لـ مقارب y =−x −2 معادلته الذي (d ) المستقيم أنَ بين )أ)
C f

) إلى بالنسبة (d ) المستقيم وضعية ادرس ب)
النتيجة وفسر 0, 81 ≤β≤ 0, 82 و −2, 11 ≤α≤−2, 10 حيث: β و α حلين تقبل f (x) = 0 المعادلة أنَ بين جـ)

)هندسيا.
C f

)
. والمنحنى (d ) المستقيم ارسم د)

]−∞; 1] المجال على f للدالة F أصلية دالة عين (3
85 التمرين

والمتجانس المتعامد المعلم إلى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = 4e−x

e−x +1
−3 بـِ: R على المعرفة الدالة f

.
(
O;

−→
i ,

−→
j

)
. f (x) = 4

ex +1
−3 لدينا: x حقيقي عدد كل اجل من انه بين أ) /1

هندسيا. النتيجتين فسر ثم ، +∞ عند و −∞ عند f الدالة نهاية احسب ب)
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس /2

الفواصل. محور مع (
C f

) المنحنى تقاطع نقطة فاصلة جد أ) /3
.Ω(0;−1) التقطة في (

C f
) للمنحنى (T ) المماس معادلة اكتب ب)

تناظر. مركز يقبل (
C f

) ان استنتج ثم f (−x)+ f (x) =−2 لدينا: x حقيقي عدد كل اجل من انهَ بين جـ)
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المعلم نفس في (
C f

) المنحنى و (T ) المماس ارسم دـ)
.y = 0 و x =−l n3 ،x = 0 معادلاتها التي والمستقيمات (

C f
) بالمنحنى المحدد المستوي الحـيز مساحة احسب /4

. المعلم في البياني منحناها (
C f

) و ، h(x) = f (|x |) بـ: R على معرفة h الدالة /5
زوجية. دالة h انَ بين أ )

السابق. المعلم في ارسمه ثم (Ch) المنحنى رسم يتم كبف اشرح ، (
C f

) المنحنى على اعتمادا ب )
86 التمرين

x

f ′(x)

f (x)

−1 0 +∞

+ 0 −

00

ee

00

المجال على المعرفة f للدالة هو المقابل التغيرات جدول
: بالعبارة [−1;+∞[

f (x) = (x +1)e1−x

المعلم إلى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (
C f

) ليكن ,
.
(
O;

−→
i ,

−→
j

) والمتجانس. المتعامد
y =−x +3. هي: 1 الفاصلة ذات النقطة في (

C f
) المنحنى مماس (∆) معادلة انَ بين (1

.g (x) =−xe1−x +1 بالعبارة: [−1;+∞[ المجال على المعرفة الدالة هي g (2
. g الدالة تغير اتجاه ادرس أ).

[−1;+∞[ المجال على g (x) اشارة استنتج ثم ، g (1) احسب ب).
h(x) = (x +1)e1−x +x −3 . بالعبارة: [;+∞[ المجال على المعرفة الدالة هي h (3

lim
x→+∞h(x) =+∞ أنَ: استنتج ثم ، h(x) = f (x)+x−3 ، [−1;+∞[ المجال من x كل أجل من أنه لاحظ .أ).

. h الدالة تغيرات جدول استنتج ثم h′(x) = g (x) ، [−1;+∞[ المجال من x كل أجل من أنه بين ب).
تعيينه. يطلب [−1;+∞[ المجال في وحيدا حلا تقبل h(x) = 0 المعادلة أنَ تحقق ج).
. (∆) المستقيم إلى بالنسبة (

C f
) المنحنى وضعية استنتج ثم ، h(x) إشارة حدد د).

. (
C f

) والمنحنى (∆) المماس من كلا أنشئ ه).
87 التمرين

و y = x +2 المعادلة ذو المستقيم (D) المقابل، الشكل في .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب المستوي .I

.−2.3 <α<−2.2 حيث α و 0 فاصلتاهما نقطتين في يتقاطعان (Γ) و (D) ،x 7−→ (2x +2) ex للدالة البياني التمثيل (Γ)



رشيد ياحي 0656836024الأستاذ الهاتف رقم

−4 −3 −2 −1 1

−1

1

2

3

4

0

(Γ)

(∆)

α

.(D) إلى بالنسبة (Γ) وضعية حدد بيانية، بقراءة /1
.g (x) =−x −2+2 (x +1) ex : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن /2

.R من x قيم حسب g (x) إشارة حدد -
متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = x

(
ex −1

)2 : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

( 2 cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس
. lim

x−→−∞ f (x) و lim
x−→+∞ f (x) احسب /1

.−∞ عند (
C f

) لـ مائل مقارب y = x المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /2
.(∆) إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس بـ/

تغيراتها. جدول وشكل R على تماما متزايدة f الدالة أن أثبت ثم x
(
ex −1

)Ê 0 : R من x كل أجل من أنه أثبت /3
تعيين يطلب انعطاف نقطتي يقبل (

C f
) أن استنتج ثم f ′′ (x) = 2ex × g (x) : R من x كل أجل من أنه أثبت /4

فاصلتيهما.
يشمل الذي (

C f
) لـ الوحيد المماس أنه أثبت ثم 0 الفاصلة ذات النقطة عند (

C f
) مماس (T ) لـ معادلة اكتب /5

المبدأ.
.(C f

) و (T ) ،(∆) أنشئ /6
مختلفة. حلول ثلاث f (x) = mx المعادلة المعادلة تقبل حتى ،m الحقيقي الوسيط قيم بيانيا، عين /7

.∫ ln 2

0
xe x (

ex −2
)

d x = 1

4
(5−8 ln 2) أن أثبت بالتجزئة، التكامل باستعمال أ/ /8

.y = x و x = ln2 ،x = 0 معادلاتها التي والمستقيمات (
C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب بـ/
88 التمرين

.g (x) = e−x −x −2 : بـ R على المعرفة g الدالة تغيرات يمثل المقابل الجدول .I
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x

g ′(x)

g (x)

−∞ +∞

−
+∞

−∞

.−0.5 <α<−0.4 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت /1
.R من x قيم حسب g (−x) إشارة استنتج ثم R من x قيم حسب g (x) إشارة عين /2

متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = 1− x + x −1

ex : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

( 2 cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس
. lim

x−→−∞ f (x) و lim
x−→+∞ f (x) احسب /1

.+∞ عند (
C f

) لـ مائل مقارب y =−x +1 المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /2
.(∆) إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس بـ/

. f ′ (x) =−g (−x)

ex : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /3
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/

. f (−α) لـ حصرا عين ثم f (−α) =α+ 1

α+2
أن أثبت /4

. f (x) = (1−x)
(
1−e−x) : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /5

الفواصل. محور مع (
C f

) تقاطع نقاط فواصل عين بـ/
.(C f

) و (∆) أنشئ /6
.x −1 = (−1+2m +x) ex المعادلة حلول وإشارة عدد ،m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش /7

.∫ 1

0
xe−x d x = 1− 2

e
أن أثبت بالتجزئة، التكامل باستعمال أ/ /8

.y =−x +1 و x = 1 ،x = 0 معادلاتها التي والمستقيمات (
C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب بـ/
89 التمرين

متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = (1−2x) e2x : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I

( 2 cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس
. lim

x−→−∞ f (x) و lim
x−→+∞ f (x) احسب /1

تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس /2
الفواصل. محور مع (

C f
) تقاطع نقاط استنتج ثم x المجهول ذات f (x) = 0 المعادلة R في حل /3
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.(C f

) أنشئ ثم f (1) احسب /4
. f (x) = f (m) المعادلة حلول عدد ،m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش /5

.R على f للدالة أصلية دالة F : x 7−→ (ax +b) e2x الدالة تكون حتى b و a الحقيقيين العددين عين أ/ /6
معادلاتها التي والمستقيمات (

C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة A (λ) احسب .λ < 1

2
حيث حقيقي عدد λ بـ/
.y = 0 و x = 1

2
،x =λ

. lim
λ−→−∞

A (λ) احسب جـ/
. f للدالة المتتابعة المشتقات f (n) ، · · · ، f ′′′ = f (3) ، f ′′ = f (2) ، f ′ = f (1) نسمي معدوم. غير طبيعي عدد n .I I

. f (n) (x) = 2n (1−n −2x) e2x : n معدوم غير طبيعي عدد كل أجل من أنه بالتراجع برهن حقيقي. عدد x /1
يا مواز مماسا يقبل (Cn) .(O,

−→
i ,

−→
j

) المعلم في f (n) للدالة البياني التمثيل (Cn) نسمي معدوم. غير طبيعي عدد n /2
.Mn

(
xn , yn

) النقطة في الفواصل لمحور
.n بدلالة yn و xn من كلا عين -

90 التمرين

متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (Cα) و fα (x) = e2x −2αex +3 : بـ R على المعرفة الدالة fα لتكن .I

حقيقي. وسيط α حيث (
O,

−→
i ,

−→
j

) ومتجانس
. fα للدالة الحدية القيم α الحقيقي الوسيط قيم حسب عين ثم fα الدالة مشتقة f ′

α عين /1
وجودها. حالة في (Cα) لـ الحدية النقطة Ωα نسمي /2

.Ωα النقطة إحداثيي α بدلالة عين أ/
.]0,+∞[ المجال يمسح α لما Ωα النقط مجموعة عين بـ/

.(O,
−→
i ,

−→
j

) المعلم في البياني تمثيلها (C1) و f1 (x) = e2x −2ex +3 : بـ R على المعرفة الدالة f1 لتكن .I I

.(C1) لـ المقاربة المستقيمات عين /1
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغيرات ادرس /2

.3 الترتيبة ذات النقطة عند (C1) مماس (T ) لـ معادلة اكتب /3
.(C1) و (T ) أنشئ /4

حقيقي. وسيط m حيث y = mx +3−m ln 2 معادلاتها التي المستقيمات عائلة (∆m) لتكن /5
إحداثياها. تعيين يطلب ثابتة نقطة تشمل (∆m) المستقيمات جميع أن أثبت أ/

.ex (
ex −2

)= m (x − ln 2) المعادلة حلول عدد ،m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش بـ/
.(O,

−→
i ,

−→
j

) المعلم في البياني تمثيلها (
C ′) و g (x) =−e2x +2ex +3 : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن .I I I
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تعيين يطلب مستقيم إلى بالنسبة متناظران (C1) و (

C ′) أن أثبت ثم f1 (x) بدلالة g (x) اكتب حقيقي. عدد x /1
له. معادلة

.(C ′) أنشئ /2
.x = ln 2 و x = 0 معادلتاهما اللذين والمستقيمين (

C ′) ،(C1) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب /3
91 التمرين

معدوم. غير حقيقي وسيط m حيث gm (x) = m
(
ex +e−x)−2m +1 : بـ R على المعرفة الدالة gm لتكن .I

.gm الدالة تغير اتجاه ،m الحقيقي الوسيط قيم حسب ناقش، /1
.R من x قيم حسب gm (x) إشارة استنتج ثم gm (0) احسب .m > 0 أن نفرض /2

معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (Cm) و fm (x) = mxex −mx −1

ex −1
: بـ R∗ على المعرفة الدالة fm لتكن .I I

تماما. موجب حقيقي وسيط m حيث (
O,

−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد
يفها. تعر لمجموعة المفتوحة الأطراف عند fm الدالة نهايات احسب /1

. f ′
m (x) = ex ×gm (x)

(ex −1)2 : R∗ من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم fm الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/

.+∞ عند (Cm) لـ مائل مقارب y = mx المعادلة ذا (∆m) المستقيم أن أثبت أ/ /3
.(∆m) إلى بالنسبة (Cm) وضعية ادرس بـ/

.−∞ عند (Cm) لـ مائل مقارب y = mx +1 المعادلة ذا (
∆′

m

) المستقيم أن أثبت جـ/
.(∆′

m

) إلى بالنسبة (Cm) وضعية ادرس د/
بيانيا. النتيجة فسر ثم fm (x)+ fm (−x) = 1 : R∗ من x كل أجل من أنه أثبت /4

( f2 (0.6) ≃ 0 و f2 (−0.86) ≃ 0 (نأخذ .(C2) و (
∆′

2

) ،(∆2) أنشئ /5
حقيقي. وسيط n حيث y = nx + 1

2
معادلاتها التي المستقيمات عائلة (∆n) لتكن /6

إحداثياها. تعيين يطلب ثابتة نقطة تشمل (∆n) المستقيمات جميع أن أثبت أ/
. f2 (x) = nx + 1

2
المعادلة حلول وإشارة عدد ،n الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش بـ/

. fm (x) = mx − e−x

1−e−x : R∗ من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /7
.x = 2 و x = 1 معادلتاهما اللذين والمستقيمين (∆m) ،(Cm) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S بـ/

.S = ln (e +1)−1 ua أن أثبت -
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92 التمرين

معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (Cn) و fn (x) = (
x3 −nx

)
e−x +x +1 : بـ R على المعرفة الدالة fn لتكن .I

طبيعي. وسيط n حيث (
O,

−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد
. lim

x−→−∞ fn (x) و lim
x−→+∞ fn (x) احسب /1

له. معادلة تعيين يطلب +∞ عند (∆) مائلا مقاربا مستقيما يقبل (Cn) أن أثبت /2
إحداثياها. تعيين يطلب ثابتة نقطة تشمل (Cn) المنحنيات جميع أن أثبت /3

المعلم في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = (
x3 −3x

)
e−x + x +1 : بـ R على معرفة f الدالة أن أي f = f3 نضع .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

)
.g (x) = x3 −3x2 −3x +3−ex : بـ R على المعرفة g للدالة البياني التمثيل (Γ) المقابل، الشكل في /1

−2 −1 1 2

−2

−1

1

2

3

4

0

(Γ)

.0.38 <β< 0.39 و −1.23 <α<−1.22 حيث β و α حلين تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/
.R من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج بـ/

. f ′ (x) =−e−x ×g (x) : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/

.y = x +1 المعادلة ذي (∆) المستقيم إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس /3
الترتيب. على 3 و 0 الفاصلتين ذات النقطتين عند (

C f
) مماسي (T2) و (T1) من لكل معادلة اكتب أ/ /4

.A (0, 1) النقطة يشملان (T2) و (T1) من كلا أن تحقق بـ/
.(C f

) و (T2) ،(T1) ،(∆) أنشئ /5
حقيقي. وسيط m حيث y = mx +1 معادلاتها التي المستقيمات عائلة (∆m) لتكن /6
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.A (0, 1) النقطة تشمل (∆m) المستقيمات جميع أن أثبت أ/

. f (x) = mx +1 المعادلة حلول وإشارة عدد ،m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش بـ/
.h (x) = (

x3 −3x
)

e−x : بـ R على المعرفة الدالة h لتكن /7
.R على h للدالة أصلية دالة H : x 7−→ (−x3 +ax2 +bx +c

)
e−x الدالة تكون حتى c و b ،a الحقيقية الأعداد عين أ/

.x =
p

2 و x = 0 معادلتاهما اللذين والمستقيمين (∆) ،(C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب بـ/

93 التمرين

.g (x) = 1−2
(
x2 −x

)
e2x : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن .I

. lim
x−→+∞g (x) احسب ثم lim

x−→−∞g (x) = 1 أن أثبت أ/ /1
تغيراتها. جدول وشكل g الدالة تغير اتجاه ادرس ثم g ′ (x) = 2

(
1−2x2)

e2x : R من x كل أجل من أنه أثبت بـ/
.1.05 <α< 1.06 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /2

.R من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج بـ/
معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = x −1+ (x +1)2 e−2x : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد
. lim

x−→−∞ f (x) و lim
x−→+∞ f (x) احسب /1

له. معادلة تعيين يطلب +∞ عند (∆) مائلا مقاربا مستقيما يقبل (
C f

) أن أثبت أ/ /2
.(∆) إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس بـ/

. f ′ (x) = g (−x) : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /3
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/

.0 الفاصلة ذات النقطة عند (
C f

) مماس (T ) لـ معادلة اكتب /4
( f (−α) ≃−2.1 (نأخذ .(C f

) و (T ) ،(∆) أنشئ ثم f (−2) احسب /5
مختلفة. حلول ثلاث (x +1)2 e−2x −em = 0 المعادلة تقبل حتى ،m الحقيقي الوسيط قيم بيانيا، عين /6

.−1 من تماما أكبر حقيقي عدد λ و h (x) = (x +1) e−2x : بـ R على المعرفة الدالة h لتكن /7
.∫ λ

−1
h (x) d x احسب ثم h′ (x)+2h (x) = e−2x : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/

والمستقيمات (
C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة A (λ) احسب السابق، السؤال ونتيجة بالتجزئة التكامل باستعمال بـ/
.y = x +1 و x =λ ،x =−1 معادلاتها التي
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94 التمرين

.g (x) = 1+ (6x −3) e−2x : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن .I

. lim
x−→−∞g (x) و lim

x−→+∞g (x) احسب أ/ /1
تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/

.0.2 <α< 0.3 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /2
.R من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج بـ/

متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = x +1−3xe2x : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

( 2 cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس
. lim

x−→−∞ f (x) و lim
x−→+∞ f (x) احسب /1

.−∞ عند (
C f

) لـ مائل مقارب y = x +1 المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /2
.(∆) إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس بـ/

. f ′ (x) = g (−x) : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /3
تغيراتها. جدول شكل ثم ]−∞,−α] المجال على تماما ومتزايدة [−α,+∞[ المجال على تماما متناقصة f الدالة أن أثبت بـ/

.(T ) للمماس معادلة اكتب ثم (∆) المستقيم يوازي (T ) وحيدا مماسا يقبل (
C f

) أن أثبت /4
( f (0.25) ≃ 0 و f (−1.3) ≃ 0 و f (−α) ≃ 1.2 (نأخذ .(C f

) و (T ) ،(∆) أنشئ /5
مختلفين. حلين f (x) = x +m المعادلة تقبل حتى ،m الحقيقي الوسيط قيم بيانيا، عين /6

.∫ 0

−α
xe2x احسب بالتجزئة، التكامل باستعمال أ/ /7

.y = x +1 و x = 0 ،x =−α معادلاتها التي والمستقيمات (
C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة A (α) احسب بـ/
.A (α) = 2

(
4α−1

2α−1

) أن أثبت جـ/
95 التمرين

.g (x) = x4 −18x2 +1 : بـ ]1,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I

.]1,+∞[ المجال على g الدالة تغيرات جدول شكل /1
.4.23 <α< 4.24 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /2

.]1,+∞[ المجال من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج بـ/
متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = x−4+ 8e2x

e2x −1
: بـ R∗ على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس
0656836024 رشيد ياحي 73الأستاذ الصفحة



رشيد ياحي 0656836024الأستاذ الهاتف رقم

. f ′ (x) = g (ex )(
e2x −1

)2 : R∗ من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /1
. f ′ (x) É 0 فإن 0 < x É lnα كان وإذا f ′ (x) Ê 0 فإن x Ê lnα كان إذا أنه أثبت حقيقي. عدد x بـ/

؟ (
C f

) عن القول يمكن ماذا فردية. f الدالة أن أثبت أ/ /2
بيانيا. النتيجتين فسر ثم lim

>
x−→0

f (x) و lim
x−→+∞ f (x) احسب بـ/

.R∗ على f الدالة تغيرات جدول شكل جـ/
.−∞ عند (

C f
) لـ مائل مقارب y = x −4 المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /3

له. معادلة تعيين يطلب +∞ عند (
∆′) مائلا مقاربا مستقيما يقبل (

C f
) أن استنتج بـ/

( f (lnα) ≃ 5.9 (نأخذ .(C f
) و (

∆′) ،(∆) أنشئ /4
معادلاتها التي والمستقيمات (

C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة A (n) لتكن .1 من تماما أكبر طبيعي عدد n /5

.y = x −4 و x = ln
p

n +1 ،x = ln
p

n

. lim
n−→+∞A (n) احسب ثم A (n) = 4 ln

(
n2

n2 −1

) : 1 من تماما أكبر n طبيعي عدد كل أجل من أنه أثبت أ/
.Sn = A (2)+ A (3)+ ·· · + A (n) : 1 من تماما أكبر n طبيعي عدد كل أجل من نضع بـ/

. lim
n−→+∞Sn احسب ثم Sn = 4 ln

(
2n

n +1

) : 1 من تماما أكبر n طبيعي عدد كل أجل من أنه أثبت -
96 التمرين

.g (x) = x2ex : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I

.]0,+∞[ المجال على g الدالة تغير اتجاه ادرس /1
.g (x) > g

(
1

x

) فإن x > 1 كان وإذا g (x) < g
(

1

x

) فإن 0 < x < 1 كان إذا أنه أثبت حقيقي. عدد x /2

مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = (
x2 −2x +2

)
ex +e

1

x −3e : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

و h (x) = e

1

x −3e : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة h ولتكن (
O,

−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب
الملحق) (انظر .(O,

−→
i ,

−→
j

) المعلم في البياني تمثيلها (Ch)

. lim
>

x−→0

f (x) و lim
x−→+∞ f (x) احسب /1

. f ′ (1) احسب ثم f ′ (x) = g (x)−g
(

1

x

) : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
.]0,+∞[ المجال على f الدالة تغيرات جدول شكل بـ/

.1.5 <β< 1.6 و 0.5 <α< 0.6 حيث β و α حلين تقبل (
x2 −2x +2

)
ex =−h (x) المعادلة أن أثبت أ/ /3
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فاصلتيهما. تعيين يطلب نقطتين في الفواصل محور يقطع (

C f
) أن استنتج بـ/

.(Ch) إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس /4
.1 الفاصلة ذات النقطة عند (

C f
) مماس (T ) لـ معادلة اكتب /5

الإجابة) ورقة مع يعاد (الملحق .(C f
) و (T ) أنشئ /6

حلين f (x) = (
m2 −2m +2

)
em +h (m) المعادلة تقبل حتى ،m تماما الموجب الحقيقي الوسيط قيم بيانيا، عين /7

مختلفين.
.∫ x

1

[
f (t )−h (t )

]
d t = (

x2 −4x +6
)

ex −3e : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت /8
.]0, 1] المجال من حقيقي عدد λ /9

.x = 1 و x =λ معادلتاهما اللذين والمستقيمين (Ch) ،(C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة A (λ) احسب أ/

. lim
>

λ−→0

A (λ) احسب بـ/

−1 1 2 3 4 5 6 7 8

−8

−7

−6

−5

−4

−3

−2

−1

1

0

(
Ch

)

97 التمرين

ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = 3ex +1

ex +1
: بـ R على المعرفة الدالة f لتكن

.(O,
−→
i ,

−→
j

)
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

x−→−∞ f (x) احسب /1
. f (x) = 3+e−x

1+e−x : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
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بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

x−→+∞ f (x) احسب بـ/
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس /3

.(C f
) لـ انعطاف نقطة هي Ω(0, 2) النقطة أن أثبت أ/ /4

.Ω النقطة عند (
C f

) مماس (T ) لـ معادلة اكتب بـ/
.(C f

) لـ تناظر مركز هي Ω النقطة أن أثبت جـ/
.(C f

) أنشئ /5
. f (x) = 1+ 2ex

ex +1
: R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /6

.F (0) = ln 6 تحقق والتي f للدالة F الأصلية الدالة عين بـ/
.x = 1 و x = 0 معادلتاهما اللذين والمستقيمين الفواصل محور ،(C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب جـ/
98 التمرين

.g (x) = ex−2 +1−x : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن .I

تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس /1
.R من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج /2

متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = x −1+ x

ex−2 : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس
. lim

x−→−∞ f (x) و lim
x−→+∞ f (x) احسب /1

.−∞ عند (
C f

) لـ مائل مقارب y = x −1 المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /2
.(∆) إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس بـ/

. f ′ (x) = g (x)

ex−2 : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /3
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

.0.1 <α< 0.2 حيث α فاصلتها وحيدة نقطة في الفواصل محور يقطع (
C f

) أن أثبت /4
إحداثياها. تعيين يطلب انعطاف نقطة يقبل (

C f
) أن أثبت /5

.(T ) للمماس معادلة اكتب ثم (∆) المستقيم يوازي (T ) وحيدا مماسا يقبل (
C f

) أن أثبت /6
.(C f

) و (T ) ،(∆) أنشئ /7
. x

ex−2 = m +1 المعادلة حلول وإشارة عدد ،m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش /8
.(O,

−→
i ,

−→
j

) المعلم في البياني تمثيلها (Ch) و h (x) =−x +2− x

ex−2 : بـ R على المعرفة الدالة h لتكن /9
0656836024 رشيد ياحي 76الأستاذ الصفحة



رشيد ياحي 0656836024الأستاذ الهاتف رقم

.h (x) =− f (x)+1 : R من x كل أجل من أنه تحقق أ/
السابق. المعلم نفس في (Ch) أنشئ ثم تعيينهما يطلب بسيطين نقطيين يلين تحو بتركيب (

C f
) صورة هو (Ch) أن أثبت بـ/

99 التمرين

المعرفة g للدالة البياني التمثيل (Γ) المقابل، الشكل في .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب المستوي .I

.3.38 <α< 3.4 حيث الفواصل محور مع (Γ) تقاطع نقطة فاصلة α و g (x) = x2 − (x −3) ex : بـ R على

−4 −2 2 4 6

−2

2

4

6

8

10

12

14

0

(Γ)

α

.R من x قيم حسب g (x) إشارة عين بيانية، بقراءة -
متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = x3

x2 +ex : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

( 2 cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس
. lim

x−→−∞ f (x) =−∞ وأن lim
x−→+∞ f (x) = 0 أن أثبت /1

. f ′ (x) = x2 ×g (x)(
x2 +ex

)2 : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/

. f (α) لـ حصرا عين ثم f (α) =α−1− 2

α−2
أن أثبت /3

. f (x) = x − xe x

x2 +ex : R من x كل أجل من أنه تحقق أ/ /4
.−∞ عند (

C f
) لـ مائل مقارب y = x المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت بـ/

.(∆) إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس جـ/
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.y = 4

4+e2 x معادلته (T ) والآخر الفواصل محور أحدهما المعلم مبدأ يشملان مماسين يقبل (
C f

) أن أثبت أ/ /5
تستنتج؟ ماذا الفواصل. محور إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس بـ/

( f (α) ≃ 0.95 و f2 (−0.59) ≃−0.23 (نأخذ .(C f
) و (T ) ،(∆) أنشئ /6

مختلفة. حلول أربع f (x) = mx المعادلة تقبل حتى ،m تماما الموجب الحقيقي الوسيط قيم بيانيا، عين /7
100 التمرين

متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = x + 1

2
× ex

ex −1
: بـ R∗ على المعرفة الدالة f لتكن

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس
. lim

x−→−∞ f (x) و lim
x−→+∞ f (x) احسب أ/ /1

بيانيا. النتيجتين فسر ثم lim
<

x−→0

f (x) و lim
>

x−→0

f (x) احسب بـ/
. f ′ (x) = 1

2
× (ex −2) (2ex −1)

(ex −1)2 : R∗ من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/

.−∞ عند (
C f

) لـ مائل مقارب y = x المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /3
.(∆) إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس بـ/

بيانيا. النتيجة فسر ثم lim
x−→+∞

[
f (x)−x

]= 1

2
أن أثبت أ/ /4

.y = x + 1

2
المعادلة ذي (

∆′) المستقيم إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس بـ/
بيانيا. النتيجة فسر ثم f (x)+ f (−x) = 1

2
: R∗ من x كل أجل من أنه أثبت /5

.(C f
) و (

∆′) ،(∆) أنشئ /6
.2 (m −x)

(
ex −1

)
e−x = 1 المعادلة حلول وإشارة عدد ،m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش /7

.1 من تماما أكبر طبيعي عدد n /8
.x = ln (n +1) و x = ln n معادلتاهما اللذين والمستقيمين (

∆′) ،(C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة A (n) احسب -

101 التمرين

معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = x − (
x2 +1

)
e−x+1 : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد
. lim

x−→+∞ f (x) =+∞ أن أثبت ثم lim
x−→−∞ f (x) احسب /1

. f ′ (x) = 1+ (x −1)2 e−x+1 : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
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تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/
.+∞ عند (

C f
) لـ مائل مقارب y = x المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /3

.(∆) إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس بـ/
.1.8 <α< 1.9 حيث α وحيدا حلا تقبل f (x) = 0 المعادلة أن أثبت /4

.1 الفاصلة ذات النقطة عند (
C f

) مماس (T ) لـ معادلة اكتب /5
. f ′′ (x) =−(x −1) (x −3) e−x+1 : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /6

تعيينهما. يطلب انعطاف نقطتي يقبل (
C f

) أن أثبت بـ/
.(C f

) و (T ) ،(∆) أنشئ ثم f (0) احسب /7
. f (x) = x +m المعادلة حلول وإشارة عدد ،m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش /8

.In =
∫ 1

0
xne−x+1d x : n معدوم غير طبيعي عدد كل أجل من نضع .I I

.R على x 7−→ xe−x+1 للدالة أصلية دالة هي x 7−→−(x +1) e−x+1 الدالة أن أثبت أ/ /1
.I1 احسب بـ/

.In+1 =−1+ (n +1) In : n معدوم غير طبيعي عدد كل أجل من أنه أثبت بالتجزئة، التكامل باستعمال أ/ /2
.I2 احسب بـ/

.x = 1 و x = 0 معادلتاهما اللذين والمستقيمين (∆) ،(C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب /3

102 التمرين
.g (x) = (2x +1) e−x +1 : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن .I

. lim
x−→−∞g (x) و lim

x−→+∞g (x) احسب أ/ /1
تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/

.−0.74 <α<−0.73 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /2
.R من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج بـ/

معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = (−2x −3) e−x + x : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد
. lim

x−→−∞ f (x) و lim
x−→+∞ f (x) احسب /1

. f ′ (x) = g (x) : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/
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. f (α) لـ حصرا عين ثم f (α) =α+1+ 2

2α+1
أن أثبت /3

.+∞ عند (
C f

) لـ مائل مقارب y = x المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /4
.(∆) إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس بـ/

.I النقطة عند (
C f

) مماس (T ) لـ معادلة اكتب ثم تعيينها يطلب I انعطاف نقطة يقبل (
C f

) أن أثبت /5
.(C f

) و (T ) ،(∆) أنشئ /6
.R على h : x 7−→ (−2x −3) e−x للدالة أصلية دالة هي H : x 7−→ (2x +5) e−x الدالة أن أثبت أ/ /7

.y = x و x = 2 ،x =α معادلاتها التي والمستقيمات (
C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة A (α) احسب بـ/
103 التمرين

.g (x) = (4−2x) ex −4 : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن .I

. lim
x−→−∞g (x) و lim

x−→+∞g (x) احسب أ/ /1
تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/

.1.59 <α< 1.6 حيث α والآخر معدوم أحدهما حلين تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /2
.R من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج بـ/

متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = 2x −2

ex −2x
: بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس
بيانيا. النتيجتين فسر ثم lim

x−→−∞ f (x) و lim
x−→+∞ f (x) احسب /1

. f ′ (x) = g (x)

(ex −2x)2 : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

. f (α) لـ حصرا عين ثم f (α) = 2−α

α−1
أن أثبت /3

.(C f
) أنشئ /4

.F (x) =−x + ln
(
ex −2x

) : بـ R على المعرفة الدالة F لتكن /5
.R على f للدالة أصلية دالة هي F الدالة أن أثبت أ/

.y = 0 و x = 2 ،x = 0 معادلاتها التي والمستقيمات (
C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب بـ/
104 التمرين

.g (x) = xe x +1 : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن .I

تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس /1
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.R من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج /2

متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = ex +x

ex −1
: بـ R∗ على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس
.(C f

) لـ المقاربة المستقيمات معادلات عين ثم يفها تعر لمجموعة المفتوحة الأطراف عند f الدالة نهايات احسب /1
. f ′ (x) = g (x)

(ex −1)2 : R∗ من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

.−0.6 <α<−0.5 حيث α فاصلتها وحيدة نقطة في الفواصل محور يقطع (
C f

) أن أثبت /3
.−∞ عند (

C f
) لـ مائل مقارب y =−x المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /4

.(∆) إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس بـ/
.(C f

) و (∆) أنشئ /5
الإشارة. في مختلفين حلين m + f (x) = 0 المعادلة تقبل حتى ،m الحقيقي الوسيط قيم بيانيا، عين /6

.(O,
−→
i ,

−→
j

) المعلم في البياني تمثيلها (Ch) و h (x) = x −1

1−e−x : بـ R∗ على المعرفة الدالة h لتكن /7
.h (x) = f (−x)−1 : R∗ من x كل أجل من أنه أثبت أ/

السابق. المعلم نفس في أنشئه ثم (
C f

) من انطلاقا (Ch) إنشاء يمكن كيف اشرح بـ/
105 التمرين

.g (x) = 1+ (
2x2 −1

)
e1−x2 : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن .I

بيانيا. النتيجة فسر ثم زوجية g الدالة أن أثبت أ/ /1
. lim

x−→−∞g (x) استنتج ثم lim
x−→+∞g (x) احسب بـ/

.g ′ (x) = 2x
(
3−2x2)

e1−x2 : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/

.0.51 <α< 0.52 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /3
.R من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج بـ/

متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = x
(
1−e1−x2

) : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس
بيانيا. النتيجة فسر ثم f (x)+ f (−x) = 0 : R من x كل أجل من أنه أثبت /1

. lim
x−→−∞ f (x) استنتج ثم lim

x−→+∞ f (x) =+∞ أن أثبت /2
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. f ′ (x) = g (x) : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /3

تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/
تعيينها. يطلب انعطاف نقطة يقبل (

C f
) أن أثبت جـ/

لـ المائل المقارب (
∆′) لـ معادلة استنتج ثم +∞ عند (

C f
) لـ مائل مقارب y = x المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت /4

.−∞ عند (
C f

)
.y = (1−e) x هي 0 الفاصلة ذات النقطة عند (

C f
) لـ (T ) المماس معادلة أن أثبت /5

.(T2) و (T1) المماسين من لكل معادلة اكتب ثم (∆) المستقيم يان يواز (T2) و (T1) مماسين يقبل (
C f

) أن أثبت /6
.(C f

) و (T2) ،(T1) ،(T ) ،(∆′) ،(∆) أنشئ /7
. f (x) = x +m المعادلة حلول وإشارة عدد ،m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش /8

106 التمرين
معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = x2 −3+2 (1−x) e1+x : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن

( 2 cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد
. lim

x−→+∞ f (x) =−∞ أن أثبت ثم lim
x−→−∞ f (x) احسب /1

. f ′ (x) = 2x
(
1−e1+x) : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2

تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/
.0.8 <α< 0.9 حيث α وحيدا حلا تقبل f (x) = 0 المعادلة أن أثبت /3

.(O,
−→
i ,

−→
j

) المعلم في البياني تمثيلها (Ch) و h (x) = x2 −3 : بـ R على المعرفة الدالة h لتكن /4
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

x−→−∞
[

f (x)−h (x)
] احسب أ/

.(Ch) إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس بـ/
.(C f

) و (Ch) أنشئ /5
.k (x) = (1−x) e1+x : بـ R على المعرفة الدالة k لتكن /6

.2 العدد عند تنعدم والتي R على k للدالة K الأصلية الدالة عين بالتجزئة، التكامل باستعمال أ/
.x =−1 و x =−2 معادلتاهما اللذين والمستقيمين (Ch) ،(C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب بـ/
.(O,

−→
i ,

−→
j

) المعلم في البياني تمثيلها (
Cg

) و g (x) = x2 −3+2 (1+|x |) e1−|x | : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن /7
زوجية. g الدالة أن أثبت أ/
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.(C f

) من انطلاقا (
Cg

) إنشاء يمكن كيف اشرح ثم f (x)−g (x) احسب سالب. حقيقي عدد x بـ/
107 التمرين

.g (x) = (−1−x) e−x −2 : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن .I

. lim
x−→−∞g (x) و lim

x−→+∞g (x) احسب أ/ /1
تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/

.0.1 سعته α لـ حصرا عين ثم −2 <α<−1 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /2
.R من x قيم حسب g (−x) إشارة استنتج ثم R من x قيم حسب g (x) إشارة عين بـ/

معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) =−2x +2+ (x −2) ex : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

( 2 cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد
. lim

x−→−∞ f (x) و lim
x−→+∞ f (x) احسب /1

عند (
C f

) لـ مائل مقارب y = −2x +2 المعادلة ذا (∆) المستقيم أن استنتج ثم lim
x−→−∞

[
f (x)+2x

] احسب أ/ /2.−∞
.(∆) إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس بـ/

. f ′ (x) = g (−x) : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /3
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

.(T ) للمماس معادلة اكتب ثم (∆) المستقيم يوازي (T ) وحيدا مماسا يقبل (
C f

) أن أثبت /4
( f (2.5) ≃ 3 و f (2.2) ≃ 0 ، f (−α) ≃−3.2 (نأخذ .(C f

) و (T ) ،(∆) أنشئ ثم f (0) احسب /5
.(O,

−→
i ,

−→
j

) المعلم في البياني تمثيلها (Ch) و h (x) =−2 |x |+1+ (|x |−1) e |x |+1 : بـ R على المعرفة الدالة h لتكن /6
زوجية. h الدالة أن أثبت أ/

.h (x) = f (x +1)+1 : [0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه تحقق بـ/
السابق. المعلم نفس في أنشئه ثم (

C f
) من انطلاقا (Ch) إنشاء يمكن كيف اشرح جـ/

.∫ 2

0
(x −2) ex d x احسب بالتجزئة، التكامل باستعمال أ/ /7

.x = 2 و x = 0 معادلتاهما اللذين والمستقيمين (∆) ،(C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب بـ/

108 التمرين
و y = x +1 المعادلة ذو المستقيم (D) المقابل، الشكل في .(O,

−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب المستوي .I

.0 الفاصلة ذات النقطة في يتقاطعان (Γ) و (D) ،x 7−→ ex للدالة البياني التمثيل (Γ)
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−4 −2 2 4 6

−2

2

4

6

0

(Γ)

(∆)

.ex − (x +1) Ê 0 : R من x كل أجل من أنه برر بيانية، بقراءة /1
.g (x) = 1

2
x2 +x −ex : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن /2

تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس أ/
.−2.2 <α<−2.1 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت بـ/

.R من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج جـ/
متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = e2x − x2ex : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس
. lim

x−→+∞ f (x) =+∞ أن أثبت أ/ /1
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

x−→−∞ f (x) احسب بـ/
. f ′ (x) =−2ex ×g (x) : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2

تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/
.0 الفاصلة ذات النقطة عند (

C f
) مماس (T ) لـ معادلة اكتب /3

.−0.8 <β<−0.7 حيث β فاصلتها وحيدة نقطة في الفواصل محور يقطع (
C f

) أن أثبت /4
( f (α) ≃−0.53 (نأخذ .(C f

) و (T ) أنشئ ثم f (1) احسب /5
. f (x) = 2x +|m| المعادلة حلول وإشارة عدد ،m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش /6

.H (x) = (
x2 −2x +2

)
ex : بـ R على المعرفة الدالة H لتكن /7

.R على h : x 7−→ x2ex للدالة أصلية دالة هي H الدالة أن أثبت أ/
.y = 0 و x =α ،x =−4 معادلاتها التي والمستقيمات (

C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة A (α) احسب بـ/

109 التمرين

.g (x) = 1− (
x2 −2x +2

)
e−x : بـ R على المعرفة g الدالة تغيرات يمثل المقابل الجدول .I
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x

g ′(x)

g (x)

−∞ 2 +∞

+ 0 +

−∞

1

1− 1

e2

.R في α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت /1
.R من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج ثم 0.35 <α< 0.36 أن تحقق /2

معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = x −1+ (
x2 +2

)
e−x : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

( 2 cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد
. lim

x−→−∞ f (x) و lim
x−→+∞ f (x) احسب /1

. f ′ (x) = g (x) : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

.10−2 سعته f (α) لـ حصرا عين ثم f (α) =α
(
1+2e−α) أن أثبت /3

.+∞ عند (
C f

) لـ مائل مقارب y = x −1 المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /4
.(∆) إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس بـ/

.0 الفاصلة ذات النقطة عند (
C f

) مماس (T ) لـ معادلة اكتب /5
.(C f

) و (T ) ،(∆) أنشئ /6
تماما. موجبا وحيدا حلا (

x2 +2
)

e−x −m −1 = 0 المعادلة تقبل حتى ،m الحقيقي الوسيط قيم بيانيا، عين /7
.H (x) =−(

x2 +2x +2
)

e−x : بـ R على المعرفة الدالة H لتكن /8
.R على h : x 7−→ x2e−x للدالة أصلية دالة هي H الدالة أن أثبت أ/

.x = 2 و x = 0 معادلتاهما اللذين والمستقيمين (∆) ،(C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب بـ/

110 التمرين

.g (x) =−2x3 +x2 −1 : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن .I

. lim
x−→−∞g (x) و lim

x−→+∞g (x) احسب أ/ /1
تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/

.−0.7 <α<−0.6 أن تحقق ثم R في α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /2
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.R من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج بـ/

إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = (
1+x +x2 +x3)

e−2x+1 : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

( ∥∥∥−→j ∥∥∥= 1 cm و ∥∥∥−→i ∥∥∥= 2 cm ) .(O,
−→
i ,

−→
j

) متعامد معلم
.1 < x < x2 < x3 : ]1,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /1

.0 < f (x) < 4x3e−2x+1 : ]1,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه استنتج بـ/
بيانيا. النتيجة وفسر lim

x−→+∞ f (x) استنتج ثم lim
x−→+∞

x3

ex أن أثبت جـ/
. lim

x−→−∞ f (x) احسب /2
. f ′ (x) = g (x)×e−2x+1 : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /3

تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/
( f (α) ≃ 5 (نأخذ .(C f

) أنشئ ثم f (0) و f (−1) ، f (−1.1) احسب /4
ثابتة. حقيقية أعداد d و c ،b ،a حيث F (x) = (

ax3 +bx2 +c x +d
)

e−2x+1 : بـ R على المعرفة الدالة F لتكن /5
.R على f للدالة أصلية دالة F الدالة تكون حتى d و c ،b ،a الحقيقية الأعداد عين أ/

معادلاتها التي والمستقيمات (
C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة A (λ) احسب تماما. موجب حقيقي عدد λ بـ/
.y = 0 و x =λ ،x = 0

. lim
λ−→+∞

A (λ) = 11

4
e أن تحقق جـ/
111 التمرين

.g (x) = e−x −x +1 : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن .I

. lim
x−→−∞g (x) و lim

x−→+∞g (x) احسب أ/ /1
تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/

.1.2 <α< 1.3 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /2
.R من x قيم حسب g (−x) إشارة استنتج ثم R من x قيم حسب g (x) إشارة حدد بـ/

ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = xe x

1+ex : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

)
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

x−→−∞ f (x) احسب أ/ /1
. lim

x−→+∞ f (x) احسب بـ/
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. f ′ (x) = ex ×g (−x)

(1+ex )2 : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
جدول شكل ثم [−α,+∞[ المجال على تماما ومتزايدة ]−∞,−α] المجال على تماما متناقصة f الدالة أن استنتج بـ/

تغيراتها.
. f (−α) لـ حصرا عين ثم f (−α) = 1−α أن أثبت /3

.−∞ عند (
C f

) لـ مائل مقارب y = x المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /4
.(∆) إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس بـ/

.(C f
) و (∆) أنشئ /5

. f (x) = f (m) المعادلة حلول وإشارة عدد ،m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش /6
.y = 0 و x = 1 ،x = 0 معادلاتها التي والمستقيمات (

C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S لتكن /7

. 1

2 (e +1)
É S É e

4
أن أثبت ثم x

e +1
É f (x) É ex

2
: [0, 1] المجال من x كل أجل من أنه أثبت -

112 التمرين

.g (x) = x2 −2x −xe−x : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن .I

. lim
x−→−∞g (x) و lim

x−→+∞g (x) احسب أ/ /1
.g ′ (x) = (x −1)

(
2+e−x) : R من x كل أجل من أنه أثبت بـ/

تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس جـ/
.2.1 <α< 2.2 حيث α والآخر معدوم أحدهما حلين تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /2

.R من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج بـ/
معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = x + e−x +1

x −1
: بـ R− {1} على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد
. lim

x−→−∞ f (x) =−∞ أن أثبت ثم lim
x−→+∞ f (x) احسب أ/ /1

بيانيا. النتيجتين فسر ثم lim
<

x−→1

f (x) و lim
>

x−→1

f (x) احسب بـ/
. f ′ (x) = g (x)

(x −1)2 : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

.+∞ عند (
C f

) لـ مائل مقارب y = x المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /3
.(∆) إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس بـ/

0656836024 رشيد ياحي 87الأستاذ الصفحة



رشيد ياحي 0656836024الأستاذ الهاتف رقم
حقيقي. عدد x0 حيث x0 الفاصلة ذات النقطة عند (

C f
) لـ المماس (T ) ليكن /4

.(x0 +1)
(
e−x0 +1

)= 0 كان إذا وفقط إذا A (1, 0) النقطة يشمل (T ) أن أثبت أ/
.y = 3+e

4
(x −1) هي (T ) المماس معادلة أن استنتج بـ/

( f (α) ≃ 3.15 (نأخذ .(C f
) و (T ) ،(∆) أنشئ ثم f (−2) احسب /5

مختلفين. حلين ∣∣ f (x)
∣∣= m المعادلة تقبل حتى ،m الحقيقي الوسيط قيم بيانيا، عين /6

.h (x) = f (ln x) : بـ R− {e} على المعرفة الدالة h لتكن /7
تغيراتها. جدول شكل ثم h الدالة تغير اتجاه ادرس -

113 التمرين

.g (x) = (x +1) ex −e : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن .I

. lim
x−→−∞g (x) و lim

x−→+∞g (x) احسب أ/ /1
تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/

.0.5 <α< 0.6 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /2
.R من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج بـ/

متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = xe x −ex+e−2 : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

( ∥∥∥−→j ∥∥∥= 2 cm و ∥∥∥−→i ∥∥∥= 4 cm ) .(O,
−→
i ,

−→
j

)
. lim

x−→−∞ f (x) و lim
x−→+∞ f (x) احسب /1

. f ′ (x) = g (x) : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

.−∞ عند (
C f

) لـ مائل مقارب y =−ex +e −2 المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /3
.(∆) إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس بـ/

.(T ) للمماس معادلة اكتب ثم (∆) المستقيم يوازي (T ) وحيدا مماسا يقبل (
C f

) أن أثبت /4
( f (1.5) ≃ 3.36 و f (α) ≃ 3.15 (نأخذ .(C f

) و (T ) ،(∆) أنشئ /5
.(m +2−e) e−x = x المعادلة حلول وإشارة عدد ،m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش /6

.∫ 0

λ
xe x d x احسب بالتجزئة، التكامل باستعمال تماما. سالب حقيقي عدد λ أ/ /7

.x = 0 و x =λ معادلتاهما اللذين والمستقيمين (∆) ،(C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب بـ/
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. lim
λ−→−∞

A (λ) = 8 أن تحقق جـ/
114 التمرين

متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = 2x + 1

ex −1
: بـ R∗ على المعرفة الدالة f لتكن

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس
. lim

x−→−∞ f (x) و lim
x−→+∞ f (x) احسب أ/ /1

بيانيا. النتيجتين فسر ثم lim
<

x−→0

f (x) و lim
>

x−→0

f (x) احسب بـ/
بيانيا. النتيجتين فسر ثم lim

x−→−∞
[

f (x)−2x
] و lim

x−→+∞
[

f (x)−2x
] احسب أ/ /2

الترتيب. على y = 2x−1 و y = 2x معادلتاهما اللذين (
∆′) و (∆) المستقيمين من كل إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس بـ/

. f ′ (x) = (2ex −1) (ex −2)

(ex −1)2 : R∗ من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /3
من كل على تماما ومتناقصة [ln2,+∞[ و ]−∞,− ln2] المجالين من كل على تماما متزايدة f الدالة أن استنتج بـ/

تغيراتها. جدول شكل ثم ]0, ln 2] و [− ln 2, 0[ المجالين
بيانيا. النتيجة فسر ثم f (x)+ f (−x) =−1 : R∗ من x كل أجل من أنه أثبت /4
( f (− ln 2) =−2− ln 4 و f (ln 2) = 1+ ln 4 (نأخذ .(C f

) و (
∆′) ،(∆) أنشئ /5

. f (x) = 2x +m المعادلة حلول وإشارة عدد ،m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش /6
.(O,

−→
i ,

−→
j

) المعلم في البياني تمثيلها (Ch) و h (x) = ∣∣ f (x)
∣∣ : بـ R∗ على المعرفة الدالة h لتكن /7

السابق. المعلم نفس في أنشئه ثم (
C f

) من انطلاقا (Ch) إنشاء يمكن كيف اشرح -
115 التمرين

−3. −2. −1. 0. 1. 2. 3. 4. 5. 6.

−3.

−2.

−1.

1.

2.

4.

5.

(C1)

(C2)

(C2) (C1) المنحنيين المرفق الشكل في يعطى (I

نعلم , R على للاشتقاق قابلتين و معرفتين لدالتين
المشتقة الدالة هي الدالتين هاتين احدى أن

.g ′ و g ب اذن اليها ,نرمز للأخرى
. البياني بتمثيلها منها دالة كل أرفق (1

تغيرات جدول شكل [
−3

2
; 5

] المجال على (2
.g الدالة

عند (C1) للمنحني المماس توجيه معامل ماهو (3
.0 الفاصلة ذات النقطة
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.(E ) : y ′+ y = 2(x +1)e−x التفاضلية المعادلة لتكن (II

.(E ) للمعادلة حل f0(x) = (x2 +2x)e−x ب: R على المعرفة f0 الدالة أن بين (1
.(E ′) : y ′+ y = 0 التفاضلية المعادلة حل (2

.(E ′) للمعادلة حلا u = f − f0 حيث u الدالة كانت اذا وفقط اذا (E ) للمعادلة حل f أن بين (3
.(E ) للمعادلة حلا f تكون عندما f (x) عبارة ,R من x كل أجل من استنتج (4

.x حقيقي عدد كل أجل من g (x) عين ,(E ) للمعادلة حلا (I ) الجزء في المعرفة g الدالة أن علما (5
معدوما. توجيهه معامل مماسا 0 الفاصلة ذات النقطة في يقبل البياني تميله الذي (E ) للمعادلة h الحل عين (6

. f (x) = (x2 +2x +2)e−x ب: R على المعرفة الدالة هي f (III

.−∞ عند و +∞ عند f نهاية عين (1
. تغيراتها جدول أنجز ثم اشارتها, أدرس و المشتقة دالتها عين ,R على الاشتقاق تقبل f الدالة أن نعلم (2

. f للدالة البياني التمثيل (C f ) نسمي ,(2cm الطول (وحدة (
O,

−→
i ,

−→
j

) متجانس و متعامد معلم في (3
.−1 الفاصلة ذات النقطة في (C f ) لمنحني مماس (d ) ل معادلة عين أ)

.(O,
−→
i ,

−→
j

) المعلم في (C f ) المنحنى و (d ) المماس أنشئ ب)
.F (x) = (ax2 +bx +c)e−x ب: R على المعرفة F الدالة لتكن (4

.R على f ل أصلية دالة F تكون حتى c و a, b الحقيقية الاعداد عين أ)
.x = 1 المعادلة ذي المستقيم و الفواصل محور و التراتيب بمحور و (C f ) للمنحنى المحدد الحـيز مساحة أحسب ب)

116 التمرين
f (x) = x +2− 4ex

ex +2
ب: [−4;+∞[ على المعرفة f العددية الدالة نعتبر

.(2cm (الوحدة (
O,

−→
i ,

−→
j

) المتجانس المتعامد المعلم الى المنسوب المستوي في f للدالة البياني التمثيل (C f ) و
. lim

x→+∞ f (x) احسب (1
.+∞ بجوار (C f ) ل مائل مقارب y = x −2 المعادلة ذو (D) المستقيم أن أثبت أ) (2

.(D) و (C f ) بين النسبي الوضع أدرس ب)
. f ′(x) =

(
ex −2

ex +2

)2 لدينا: [−4;+∞[ من x كل أجل من أنه بين أ) (3
. f الدالة تغيرات جدول شكل ثم ,[−4;+∞[ على f الدالة تغير اتجاه أدرس ب)

احداثييها. تحديد يطلب انعطاف نقطة يقبل (C f ) أن استنتج ج)
.−1, 7 <α<−1, 6 حيث: α فاصلتها وحيدة نقطة في الفواصل محور حامل يقطع (C f ) المنحني أن بين د)

.(O,
−→
i ,

−→
j

) المعلم في (D) و (C f ) أنشىء (4
(II
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.[−4;+∞[ على x 7→ ex

ex +2
للدالة الاصلية الدوال مجموعة أوجد (1

و (D) و (C f ) ب المحدد المستوي للسطح A(λ) المساحة cm2 ب أحسب .λ > 0 حيث حقيقي عدد λ (2
.x = 0, x =λ معادلتيهما الذين المستقيمين

. lim
λ→+∞

A(λ) أحسب (3
117 التمرين

−5. −4. −3. −2. −1. 0. 1. 2.

−5.

−4.

−3.

−2.

−1.

1.

2.

(
Cg

)

α

المعرفة g للدالة (Cg ) البياني التميل هو المقابل الشكل (I

.g (x) = 1− (x +1)2ex ب: R على
.g (0) = 0 أن تحقق (1

: يلي ما برر (Cg ) على اعتمادا (2
.g (x) > 0 :]−∞; 0[ من x كل أجل من أ)
.g (x) < 0 :]0;+∞[ من x كل أجل من ب)

. f (x) = (x +1)− (x2 +1)ex : يلي بما f الحالة R الحقيقية الاعداد مجموعة على نعرف (II

.(O,
−→
i ,

−→
j

) المتجانس المتعامد المعلم الى المنسوب المستوي في لها البياني التمثيل هو (C f )

. lim
x→−∞ f (x) أحسب أ) (1

. lim
x→−∞[ f (x)− (x +1)] = 0 أن: تحقق ب)

.(−∞) بجوار (C f ) ل مقارب مستقيم y = x +1 المعادلة ذا (∆) المستقيم أن استنتج ج)
.(∆) اسفل يقع (C f ) أن تحقق د)

. lim
x→+∞ f (x) استنتج ثم , f (x) = x

[
1+ 1

x
− (x + 1

x
)ex

] :x كل أجل من أنه تحقق (2
. f ′(x) = g (x): R من x كل أجل من أنه بين أ) (3

. f الدالة تغيرات جدول شكل ب)
( f (−3) ≃−2, 5; f (−1) ≃−0, 75 السابق.(نأخذ المعلم في (C f ) ثم (∆) أنشىء (4

.h(x) = xe x : حيث h للدالة أصلية دالة هي H(x) = (x −1)ex ب: R على المعرفة H الدالة أن تحقق أ) (5
.

0∫
−1

xe x d x = 2

e
−1 : أن بين ب)

.
0∫

−1

(x2 +1)ex d x = 3(1− 2

e
) : أن بين بالتجزئة المكاملة باستعمال ج)
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. f (x) = 2e.e
−x
2 −e−x يلي: كما R على معرفة عددية دالة f

.(O,
−→
i ,

−→
j

) المتجانس المتعامد المعلم الى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (C ) و
.( f (x) = e

−x
2

(
2e −e

−x
2

) أن (لاحظ f الدالة تغيرات أدرس (1
تعيينها. يطلب انعطاف نقطة يقبل (C ) أن أثبت (2

.0 الفاصلة ذات النقطة عند (C ) للمنحنى (D) المماس معادلة أكتب (3
محورالفواصل. حامل مع (C ) المنحنى تقاطع نقطة احداثيي عين (4

.(C ) المنحنى ثم (D) المماس أرسم (5
.−2 من تماما أكبر حقيقي عدد λ (6

و x = −2, x =λ معادلاتها: التي المستقيمات و (C ) بالمنحنى المحدد المستوي الحـيز مساحة S(λ) أحسب أ)
.y = 0

.S(λ) = 2e +1 يكون أجلها من التي λ قيمة عين ب)
. lim

x→+∞S(λ) أحسب ج)
. f (x) = m2 المعادلة: حلول عدد m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا ناقش (7

119 التمرين
. f (x) = ex − 1

x +1
يلي: كما R− {−1} على المعرفة f الدالة نعتبر

.(O,
−→
i ,

−→
j

) المتجانس المتعامد المعلم الى المنسوب المستوي في f للدالة الممثل المنحني (C f )

هندسيا. النتائج فسر ثم يفها, تعر مجموعة اطراف على f للدالة النهايات أحسب (1
تستنتج. ماذا . lim

x→−∞( f (x)−ex ) و lim
x→+∞( f (x)−ex ) أحسب (2

.x 7→ ex الدالة منحنى (Γ) و (C f ) للمنحنى النسبي الوضع أدرس (3
حقيقي. عدد β و y = 2x +β المعادلة: ذي (T ) المستقيم أن نعتبر (4

احداثياها. تعيين يطلب النقطة في (C f ) للمنحنى مماسا (T ) المسنقيم يكون حتى β العدد قيمة عين
المعلم. نفس في (C f ) المنحنى و (Γ) المنحنى و (T ) المماس أنشئ (5

(II

كيفي. حقيقي عدد m حيث , f (x) = m2 التالية: (E ) المعادلة نعتبر (1
الاشارة. في مختلفان حلان (E ) للمعادلة بحيث m الحقيقي العدد قيم عين

تماما. موجب حقيقي عدد λ (2
.x = 0, x =λ المستقيمين و (C f ) و (Γ) بالمنحنيين المحددة A(λ) المساحة أحسب أ)

.A(λ) = 1 تكون حتى λ عين ب)
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120 التمرين

.g (x) = 1

2
− 1+2x

2e2x :R على معرفة عددية دالة g نعتبر (I

,g الدالة تغيرات أدرس (1
.x الحقيقي العدد قيم حسب g (x) اشارة استنتج (2

. f (x) = 1

2
x + 1

2
(1+x)e−2X ب: R على المعرفة f العددية الدالة لتكن (II

.(O,
−→
i ,

−→
j

) المتجانس المتعامد المعلم الى المنسوب المستوي في f للدالة الممثل المنحني (C f ) ليكن
. lim

x→+∞ f (x) و lim
x→+∞ f (x) أحسب (1

. f ′(x) = g (x) :x حقيقي عدد كل أجل من أنه بين أ) (2
تغيراتها. جدول شكل ,ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج ب)

احداثييها. تعيين يطلب انعطاف نقطة يقبل (C f ) المنحنى أن بين ج)
هندسيا. النتيجة فسر ; lim

x→+∞

[
f (x)− 1

2
x
] أحسب أ) (3

.y = 1

2
x المعادلة ذو (∆) المستقيم الى بالنسبة (C f ) وضعية أدرس ب)

.(C f ) و (∆) أشئ (4
.(∆) للمستقيم موازي المماي فيها يكون التي (C f ) المنحنى من M(x ; y) النقط مجموعة عين أ) (5

,حيث x الحقيقي المجهول ذات المعادلة حلول اشارة و عدد m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا ناقش ب)
.(1+x) = me2x

حقيقيان: عددان a; b حيث: H(x) = (ax +b)e−2x :R على المعرفة العددية الدالة H (6
.x 7→ (x +1)e−2x للدالة أصلية دالة H تكون بحيث b و a عين أ)

و x = 0; x =α معدلاتها التي المستقيمات و (C f ) بالمنحنى المحدد المستوي الحـيز مساحة A العدد أحسب ب)
.y = 1

2
x
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−5. −4. −3. −2. −1. 0. 1. 2.

−5.

−4.

−3.

−2.

−1.

1.

2.

(
Cg

)

:R على معرفة عددية دالة g نعتبر (I
(Cg ) ,g (x) = (1−x)ex +1

المقابل الشكل في كما البياني تمثيلها
.g الدالة تغيرات جدول شكل بيانية بقرائة (1
المجال في تقبل g (x) = 0 المعادلة ان بين أ) (2

: أن تحقق ثم ,α وحيدا حلا ]0;+∞[.1, 2 <α< 1, 3.x قيم حسب g (x) اشارة عين ب)
.eα = 1

α−1
أن: أثبت جـ)

.x 7→ (1−x)ex للدالة: أصلية دالة عين بالتجزئة التكامل باستعمال أ) (3
.y = 0, x =α, x = 0 المستقيمات و (Cg ) بالمنحنى المحدد المستوي من الحـيز مساحة A(α) أحسب ب)

.A(α) أحصر ثم A(α) = −3α+4

α−1
+α أن: بين ج)

الصحيح. الجزء دالة الى يرمز E حيث E
[

g (x)
]= 1 بيانيا: حل د)

المتجانس المتعامد المعلم الى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (C f ) و , f (x) = x

ex +1
:R على المعرفة الدالة f لتكن (II

.(2cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

)
بيانيا. النتيجة فسر . lim

x→−∞( f (x)−x) ثم , lim
x→−∞ f (x) و lim

x→+∞ f (x) من: كل أحسب (1
.g (x) اشارة نفس من هي f ′(x) اشارة x حقيقي عدد كل أجل من أنه أثبت أ) (2

تغيراتها. جدول شكل و f الدالة تغير اتجاه استنتج ب)
.0, 2 < f (α) < 0, 3 أن: بين ج)

.0 الفاصلة ذات النقطة في المنحني لمماس معادلة أكتب (3
.(C f ) أنشئ و f (−α) =−1 أن: بين أ) (4

.x −ex+m −em = 0 المعادلة حلول اشارة و عدد m الحقيقي الوسيط قيم حسب و بيانيا ناقش ب)
122 التمرين

.g (x) =−4e2x +17ex −4 :R على المعرفة g الدالة نعتبر (I

.R على g (x) اشارة استنتج ثم ,g (x) =−4(ex −4)
(

ex − 1

4

) :R من x كل أجل من أنه بين (1
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. f (x) = (4x +9)ex −4x

9(1−ex )
يلي: كما R∗ على المعرفة f العددية الدالة نعتبر (II

.(O,
−→
i ,

−→
j

) المتجانس المتعامد المعلم الى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (C f )

. f (x) =−4

9
x + ex

1−ex :x معدوم غير حقيقي عدد كل أجل من أنه بين (1
. f (x) = ax +b + 1

1−ex :R∗ من x كل أجل من بحيث b و a الحقيقيين العددين عين (2
يف. التعر مجموعة أطراف عند f الدالة نهايات أحسب (3

. f ′(x) = g (x)

9(1−ex )2 :R∗ من x كل أجل من أنه بين أ) (4
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج ب)

؟. تستنتج ماذا , f (−x) =−1− f (x) :x معدوم غير حقيقي عدد كل أجل من أنه بين (5
.y =−4

9
و y =−4

9
x −1 : الترتيب على معادلتهما (C f ) للمنحنى مقاربان مستقيمان (∆2) و (∆1) أن بين أ) (6

.(∆2) و (∆1) المستقيمين من لكل بالنسبة (C f ) المنحنى وضعية أدرس ب)
.(C f ) و (∆2) , (∆1) أنشئ (7

. ex

1−ex = m : المعادلة حلول عدد m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا ناقش (8
معادلتاهما: اللذين المستقيمين و (∆2) المستقيم و (C f ) بالمنحنى المحدد A(λ) الحـيز مساحة عين أ) (9

.λ<− ln4 مع x =− ln4, x =λ

. lim
λ→−∞

A(λ) أحسب ب)
123 التمرين

حقيقيان. عددان b و a حيث g (x) = (a −2x)ex +b بحيث R على المعرفة العددية الدالة g لتكن الأول: الجزء
.∥⃗i∥ = ∥ j⃗∥ = 1 حيث: ،(O; i⃗ , j⃗ ) متجانس متعامد معلم إلى المنسوب المستوى في البياني تمثلها (Cg )

0 الفاصلة ذات النقطة عند ً مماسا يقبل (Cg ) و g ′(x)− g (x) = −2ex −2 حيث b و a الحقيقيين العددين عين •
.1 توجيهه معامل

g (x) = (3−2x)ex +2 بـ: R على المعرفة العددية الدالة نعتبر الثاني الجزء
g الدالة تغيرات ادرس (1

.g (x) إشارة استنتج ثم α ∈]1.68, 1.69[ ً وحيدا ً حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن بين (2
معادلتيهما الدين والمستقيميين الفواصل ومحور (Cg ) بـ المحدد الحـيز مساحة احسب بالتجزئة المكاملة باستعمال (3

x = 2 و x =α

إلى المنسوب المستوى في البياني تمثيلها (C f ) و f (x) = 1+ 4x −2

ex +1
يلي: كما R على المعرفة العددية الدالة f الثالث الجزء

.(O; i⃗ , j⃗ ) ومتجانس متعامد معلم
f ′(x) = 2g (x)

(ex +1)2 :x حقيقي عدد كل أجل من أنه بين (1
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تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج (2

f (x) = 4x −1+ (2−4x)ex

ex +1
الشكل: على f (x) كتابة يمكن أنه بين (3

له. معادلة تعيين يطلب .−∞ بجوار (∆) ً مائلا ً مقاربا ً مستقيما يقبل (C f ) المنحنى أن استنتج أ)
(C f ) و (∆) بين النسبي الوضع ادرس ب)

( f (α) ≈ 1.74 (نأخد C f و (∆) أشئ (4
h(x) = f (1− ln x) بـ: ]0;+∞[ على المعرفة h الدالة (5

.(h عبارة حساب (دون h′(x) عبارة احسب أ)
.h الدالة تغيرات جدول شكل ب)

124 التمرين

.g (x) = ex +x +1 : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن .I

. lim
x−→−∞g (x) و lim

x−→+∞g (x) احسب أ/ /1
تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/

.α ∈ ]−1.3,−1.2[ حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /2
.R من x قيم حسب g (−x) إشارة استنتج ثم R من x قيم حسب g (x) إشارة حدد بـ/

ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = xe x

ex +1
: بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

)
. lim

x−→−∞ f (x) و lim
x−→+∞ f (x) احسب /1

. f ′ (x) = ex ×g (x)

(ex +1)2 : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

. f (α) لـ حصرا عين ثم f (α) =α+1 أن أثبت /3
.−∞ عند (

C f
) لـ مائل مقارب y = x المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /4

.(∆) إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس بـ/
.(T ) إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس ثم 0 الفاصلة ذات النقطة عند (

C f
) مماس (T ) لـ معادلة اكتب /5

.(C f
) و (T ) ،(∆) أنشئ /6

يشمل والذي التراتيب لمحور الموازي المستقيم ،0 وترتيبتها تماما موجب حقيقي عدد x حيث x فاصلتها نقطة H .I I I

.φ(x) = M N نضع: .N النقطة في (∆) يقطع و M النقطة في (
C f

) يقطع H

.φ(x) = x

ex +1
: ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت /1
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.φ′ (x) = ex ×g (−x)

(ex +1)2 : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت /2
.x =−α كان إذا يمكن ما أكبر يكون M N أن استنتج /3

. f (−α) = 1 أن أثبت /4
وأنشئه له معادلة اكتب ثم (∆) المستقيم يوازي −α الفاصلة ذات A النقطة عند (

C f
) لـ (

T ′) المماس أن أثبت /5
السابق. المعلم نفس في

. ex

ex +1
É f (x) É x : [1,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /6

.y = 0 و x =−α ،x = 1 معادلاتها التي والمستقيمات (
C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S لـ حصرا عين بـ/
125 التمرين

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب المستوي .I

.g (x) = (2−x) ex +2 : بـ R على المعرفة g للدالة البياني التمثيل (Γ) المقابل، الشكل في

−4 −3 −2 −1 1 2 3

−2

−1

1

2

3

4

5

0

(Γ)

.2.21 <α< 2.22 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت /1
.R من x قيم حسب g (−x) إشارة استنتج ثم R من x قيم حسب g (x) إشارة عين بيانية، بقراءة /2

متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = x2

1+e−x : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

x−→−∞ f (x) = 0 أن أثبت أ/ /1
. lim

x−→+∞ f (x) احسب بـ/
. f ′ (x) = x ×g (−x)

(1+e−x )2 : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
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تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/

. f (−α) لـ حصرا عين ثم f (−α) =α(α−2) أن أثبت /3
.1.1 <β< 1.2 حيث β وحيدا حلا تقبل f (x) = 1 المعادلة أن أثبت أ/ /4

الصحيح. الجزء دالة هي E حيث x المجهول ذات E
(

f (x)
)= 0 المعادلة R في حل بـ/

.x 7−→ x2 للدالة البياني التمثيل (
γ

) ليكن /5
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

x−→+∞
[

f (x)−x2]= 0 أن أثبت أ/
.(γ) إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس بـ/

.(C f
) و (

γ
) أنشئ /6

. f (x) = x2 + ln m المعادلة حلول عدد ،m تماما الموجب الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش /7
.0 É f (x) É x2 : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /8

.y = 0 و x = 1 ،x = 0 معادلاتها التي والمستقيمات (
C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S لـ حصرا عين بـ/
126 التمرين

.g (x) = x +
p

ex : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن .I

. lim
x−→−∞g (x) و lim

x−→+∞g (x) احسب أ/ /1
تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/

.−0.71 <α<−0.7 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /2
.R من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج بـ/

معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) =−x + (2x +4)
p

e−x : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد
. lim

x−→−∞ f (x) و lim
x−→+∞ f (x) احسب /1

. f ′ (x) =−g (x)×
p

e−x : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/

. f (α) لـ حصرا عين ثم f (α) =−
(

2+α+ 4

α

) أن أثبت /3
.+∞ عند (

C f
) لـ مائل مقارب y =−x المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /4

.(∆) إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس بـ/
.(C f

) و (∆) أنشئ /5
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بيانيا. النتيجة فسر ثم ∫ α

0
(2x +4)

p
e−x d x =−4

(
5+ 4

α

) أن أثبت بالتجزئة، التكامل باستعمال /6
127 التمرين

.g (x) =−x +2+ex : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن .I

تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس /1
.R من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج /2

متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = x + (x −1) e−x : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس
. lim

x−→−∞ f (x) و lim
x−→+∞ f (x) احسب /1

. f ′ (x) = e−x ×g (x) : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

.+∞ عند (
C f

) لـ مائل مقارب y = x المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /3
.(∆) إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس بـ/

.R من x قيم حسب f (x) إشارة استنتج ثم 0.3 <α< 0.5 حيث α وحيدا حلا تقبل f (x) = 0 المعادلة أن أثبت /4
إحداثياها. تعيين يطلب انعطاف نقطة يقبل (

C f
) أن أثبت /5

.(C f
) و (∆) أنشئ /6

. f (x)−x = 1+e−x − f ′ (x) : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /7
.R على x 7−→ f (x)−x للدالة أصلية دالة استنتج بـ/

.x = 1 و x =α معادلتاهما اللذين والمستقيمين (∆) ،(C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة A (α) جـ/

.A (α) =α−e−α+e−1 أن أثبت -
.h (x) = [

f (x)
]2 : بـ R على المعرفة الدالة h لتكن /8

تغيراتها. جدول شكل ثم h الدالة تغير اتجاه ادرس -
128 التمرين

.g (x) = (2x +1) ex −1 : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن .I

تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس /1
.R من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج ثم g (0) احسب /2

متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = x
(
ex −1

)2 : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس
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. lim

x−→−∞ f (x) و lim
x−→+∞ f (x) احسب /1

.−∞ عند (
C f

) لـ مائل مقارب y = x المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /2
.(∆) إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس بـ/

. f ′ (x) = (
ex −1

)×g (x) : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /3
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/

المعلم. مبدأ يشمل الذي (
C f

) مماس (T ) لـ معادلة اكتب /4
.(C f

) و (T ) ،(∆) أنشئ /5
. f (x) = x +m المعادلة حلول عدد ،m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش /6

.R على h : x 7−→ x − f (x) للدالة أصلية دالة هي H : x 7−→ 2 (x −1) ex + 1

2
(1−2x) e2x الدالة أن أثبت أ/ /7

بيانيا. النتيجة فسر ثم ∫ ln2

0
h (x) d x احسب بـ/

.k (x) = f
(

1

x

) : بـ R∗ على المعرفة الدالة k لتكن /8
تغيراتها. جدول شكل ثم k الدالة تغير اتجاه ادرس -

.g (x) = x −e
−

x

2 : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن .I
129 التمرين

.R على تماما متزايدة g الدالة أن أثبت /1
.0.7 <α< 0.71 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /2

.R من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج بـ/
معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = (2x −4) e

x

2 +2− x : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد
. lim

x−→−∞ f (x) و lim
x−→+∞ f (x) احسب /1

. f ′ (x) = e

x

2 ×g (x) : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

.−∞ عند (
C f

) لـ مائل مقارب y = 2−x المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /3
.(∆) إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس بـ/

.2 الفاصلة ذات النقطة عند (
C f

) مماس (T ) لـ معادلة اكتب /4
. f (α) لـ حصرا عين ثم f (α) = 4−α− 4

α
أن أثبت /5
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.(C f

) و (T ) ،(∆) أنشئ /6
حقيقي. وسيط m حيث y = mx −2m معادلاتها التي المستقيمات عائلة (∆m) لتكن /7

إحداثياها. تعيين يطلب ثابتة نقطة تشمل (∆m) المستقيمات جميع أن أثبت أ/
الإشارة. في مختلفين حلين f (x) = mx −2m المعادلة تقبل حتى ،m الحقيقي الوسيط قيم بيانيا، عين بـ/

h : x 7−→ (2x −4) e

x

2 للدالة أصلية دالة H : x 7−→ (ax +b) e

x

2 الدالة تكون حتى b و a الحقيقيين العددين عين أ/ /8.R على
.y = 2−x و x = 0 ،x =−1 معادلاتها التي والمستقيمات (

C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب بـ/

إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = 2x + 4

ex +1
: بـ R على المعرفة الدالة f لتكن 130 التمرين

( 2 cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم
. lim

x−→−∞ f (x) و lim
x−→+∞ f (x) احسب /1

بيانيا. النتيجتين فسر ثم lim
x−→−∞

[
f (x)−2x

] و lim
x−→+∞

[
f (x)−2x

] احسب /2
. f ′ (x) = 2

[
e2x +1

(ex +1)2

] : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /3
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

تستنتج؟ ماذا .4− f (−x) = f (x) : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /4
. f (−3) استنتج ثم f (3) احسب بـ/

.0 الفاصلة ذات النقطة عند (
C f

) مماس (T ) لـ معادلة اكتب /5
.eα =−2+α

α
أن أثبت ثم −1.71 <α<−1.67 حيث α وحيدا حلا تقبل f (x) = 0 المعادلة أن أثبت /6

.(C f
) و (T ) أنشئ /7

. f ′ (x) = 2x − 4 (−e−x )

e−x +1
: R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /8

.y = 2x و x = 3 ln 2 ،x = 0 معادلاتها التي والمستقيمات (
C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب بـ/
131 التمرين

.g (x) = (
x2 +2x

)
ex−1 −1 : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن .I

تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس /1
.0.58 <α< 0.59 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /2

.R من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج بـ/
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متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = x2ex−1 − x : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

( 2 cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس
. lim

x−→−∞ f (x) و lim
x−→+∞ f (x) احسب /1

.−∞ عند (
C f

) لـ مائل مقارب y =−x المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /2
.(∆) إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس بـ/

. f ′ (x) = g (x) : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /3
تغيراتها. جدول شكل ثم [α,+∞[ المجال على تماما ومتزايدة ]−∞,α] المجال على تماما متناقصة f الدالة أن استنتج بـ/

الثاني. المماس (T ) لـ معادلة اكتب ثم (∆) أحدهما يين متواز مماسين يقبل (
C f

) أن أثبت /4
فاصلتيهما. تعيين يطلب انعطاف نقطتي يقبل (

C f
) أن أثبت /5

( f (α) ≃−0.36 (نأخذ .(C f
) و (T ) ،(∆) أنشئ ثم f (1) و f (0) احسب /6

. f (x) =−x +m المعادلة حلول عدد ،m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش /7
بيانيا. النتيجة فسر ثم ∫ 0

−1
x2ex−1d x احسب مرتين، بالتجزئة التكامل باستعمال /8

132 التمرين

(Γ) ،y = x المعادلة ذو المستقيم (D) المقابل، الشكل في .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب المستوي .I

.(Γ) و (D) تقاطع نقطة فاصلة α و x 7−→ e−x للدالة البياني التمثيل

−1 1 2 3 4

−1

1

2

3

0

(Γ)

(∆)

α

.(D) إلى بالنسبة (Γ) وضعية حدد بيانية، بقراءة /1
.g (x) = e−x −x : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن /2

.R من x قيم حسب g (x) إشارة حدد أ/
.0.56 <α< 0.57 أن حسابيا تحقق بـ/

معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = x3 + (3x +3) e−x : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد
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. lim

x−→−∞ f (x) و lim
x−→+∞ f (x) احسب /1

مكعب. للدالة البياني التمثيل (P ) إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس أ/ /2
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

x−→+∞
[

f (x)−x3] احسب بـ/
. f ′ (x) =−3x ×g (x) : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /3

تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/
( f (α) ≃ 2.8 (نأخذ .(C f

) و (P ) أنشئ /4
معادلتاهما اللذين والمستقيمين (P ) ،(C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز لمساحة A (λ) بـ نرمز تماما. موجب حقيقي عدد λ /5
.x =λ و x = 0

.A (λ) احسب ، بالتجزئة التكامل باستعمال أ/
. lim
λ−→+∞

A (λ) احسب بـ/
133 التمرين

.g (x) = 1+ (
x2 +x −1

)
e−x : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن .I

. lim
x−→−∞g (x) و lim

x−→+∞g (x) احسب أ/ /1
تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/

.−1.52 <α<−1.51 حيث α والآخر معدوم أحدهما حلين تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /2
.R من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج بـ/

معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) =−x +(
x2 +3x +2

)
e−x : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد
. lim

x−→−∞ f (x) و lim
x−→+∞ f (x) احسب /1

. f ′ (x) =−g (x) : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

بيانيا. النتيجة فسر ثم lim
h−→0

f (α+h)− f (α)

h
حساب دون عين جـ/

.+∞ عند (
C f

) لـ مائل مقارب y =−x المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /3
.(∆) إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس بـ/

إحداثييهما. تعيين يطلب انعطاف نقطتي يقبل (
C f

) أن أثبت /4
( f (α) ≃ 0.38 (نأخذ .[−2,+∞[ المجال على (

C f
) و (∆) أنشئ /5
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أعداد c و b ،a حيث H (x) = (

ax2 +bx +c
)

e−x و h (x) = x+ f (x) : بـ R على المعرفتين الدالتين H و h لتكن /6
ثابتة. حقيقية

.R على h للدالة أصلية دالة H الدالة تكون حتى c و b ،a الحقيقية الأعداد عين أ/
بيانيا. النتيجة فسر ثم ∫ λ

0
h (x) d x احسب تماما. موجب حقيقي عدد λ بـ/

134 التمرين
متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = (

x2 −3x +2
)

ex : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن
.(O,

−→
i ,

−→
j

) ومتجانس
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

x−→−∞ f (x) احسب أ/ /1
الفواصل. محور إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس بـ/

. lim
x−→+∞ f (x) احسب جـ/

( f

(
1+p

5

2

)
≃−1.2 و f

(
1−p

5

2

)
≃ 2.3 (نأخذ تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس /2

إحداثييهما. تعيين يطلب انعطاف نقطتي يقبل (
C f

) أن أثبت /3
.1 الفاصلة ذات النقطة عند (

C f
) مماس (T ) لـ معادلة اكتب /4

.(C f
) و (T ) أنشئ ثم التراتيب محور مع (

C f
) تقاطع نقطة عين /5

.R على f للدالة أصلية دالة x 7−→ (
x2 +ax +b

)
ex الدالة تكون حتى b و a الحقيقيين العددين عين أ/ /6

.y = 0 و x = 2 ،x = 0 معادلاتها التي والمستقيمات (
C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب بـ/
135 التمرين

متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
Cg

) و g (x) = a+(
x2 +2x −b

)
e−x : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن

الشكل. في موضح هو كما ثابتان حقيقيان عددان b و a حيث (
O,

−→
i ,

−→
j

) ومتجانس

−4 −2 2 4 6 8

−8

−6

−4

−2

2

4

0

(
Cg

)
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المعلم مبدأ عند يقبل و +∞ عند y = 1 معادلته مقاربا مستقيما يقبل (

Cg
) أن علما b و a الحقيقيين العددين عين /1

.3 توجيهه معامل مماسا
.g (x) = 1+ (

x2 +2x −1
)

e−x أن: أي a = b = 1 أن نفرض /2
.−2.5 <α<−2 حيث α والآخر معدوم أحدهما حلين تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/

.R من x قيم حسب g (x) إشارة عين بيانية، بقراءة بـ/
متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = x − x2 +4x +3

ex : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس
. lim

x−→−∞ f (x) و lim
x−→+∞ f (x) احسب /1

. f ′ (x) = g (x) : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

−1.3 < x1 <−1.1 ،−3 < x0 <−2.9 حيث x2 و x1 ،x0 فواصلها نقاط ثلاث في الفواصل محور يقطع (C f
) أن أثبت /3

.2 < x2 < 2.1 و
.+∞ عند (

C f
) لـ مائل مقارب y = x المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /4

.(∆) إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس بـ/
( f (α) ≃ 6 (نأخذ .(C f

) و (∆) أنشئ /5
.x = 2 و x =−2 معادلتاهما اللذين والمستقيمين (∆) ،(C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب /6
136 التمرين

.g (x) = x −1+e−x : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن .I

. lim
x−→−∞g (x) و lim

x−→+∞g (x) احسب أ/ /1
تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/

.g (x) Ê 0 : R من x كل أجل من أنه استنتج ثم g (0) احسب /2
متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = x

x +e−x : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس
بيانيا. النتيجتين فسر ثم lim

x−→−∞ f (x) = 0 أن وأثبت lim
x−→+∞ f (x) احسب /1

. f ′ (x) = (x +1) e−x

(x +e−x )2 : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/

.0 الفاصلة ذات النقطة عند (
C f

) مماس (T ) لـ معادلة اكتب /3
.(T ) إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس ثم x − f (x) = x ×g (x)

1+g (x)
: R من x كل أجل من أنه أثبت /4
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إحداثياها. تعيين يطلب انعطاف نقطة يقبل (

C f
) أن أثبت /5

.(C f
) و (T ) أنشئ /6

. f (x) = m المعادلة حلول عدد ،m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش /7
.(O,

−→
i ,

−→
j

) المعلم في البياني تمثيلها (Ch) و h (x) = f (−|x |) : بـ R على المعرفة الدالة h لتكن /8
زوجية. h الدالة أن أثبت أ/

المطلقة. القيمة رمز دون h الدالة عبارة اكتب بـ/
السابق. المعلم نفس في أنشئه ثم (

C f
) من انطلاقا (Ch) إنشاء يمكن كيف اشرح جـ/

137 التمرين
.g (x) = (x +2) ex−2 −2 : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن .I

تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس /1
.1.45 <α< 1.46 أن تحقق ثم R في α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /2

.R من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج بـ/
متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = x2 − x2ex−2 : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس
. lim

x−→−∞ f (x) و lim
x−→+∞ f (x) احسب /1

. f ′ (x) =−x ×g (x) : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/
. f (α) لـ حصرا عين ثم f (α) = α3

α+2
أن أثبت /3

.x 7−→ x2 للدالة البياني التمثيل (
γ

) ليكن /4
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

x−→−∞
[

f (x)−x2]= 0 أن أثبت أ/
.(γ) إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس بـ/

.2 الفاصلة ذات النقطة عند (
C f

) مماس (T ) لـ معادلة اكتب /5
.]−∞, 2] المجال على (

C f
) و (

γ
) ،(T ) أنشئ /6

ثابتة. حقيقية أعداد c و b ،a حيث H (x) = (
ax2 +bx +c

)
ex−2 : بـ R على المعرفة الدالة H لتكن /7

.R على x 7−→ x2ex−2 للدالة أصلية دالة H الدالة تكون حتى c و b ،a الحقيقية الأعداد عين أ/
.x = 2 و x = 0 معادلتاهما اللذين والمستقيمين (

γ
) ،(C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب بـ/
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138 التمرين

معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
Cg

) و g (x) = 1+ (
x2 −2x −1

)
e−x+1 : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن

الشكل. في موضح هو كما (
O,

−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد

−2 −1 1 2 5 6 7 8

−3

−2

−1

1

2

3

4

(
Cg

)

α β 2+
p

3

2−
p

3

.1.53 <β< 1.54 و −0.32 <α<−0.31 حيث β و α حلين تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/
.R من x قيم حسب g ′ (x) و g (x) من كل إشارة عين بيانية، بقراءة بـ/

منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = x−(
x2 −1

)
e−x+1 : بـ [−1,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى
. f (x) = x −e × x2

ex +e−x+1 : R من x كل أجل من أنه تحقق أ/ /1
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

x−→+∞
[

f (x)−x
] احسب بـ/

. lim
x−→+∞ f (x) استنتج جـ/

.y = x المعادلة ذي (∆) المستقيم إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس د/
تغيراتها. جدول وشكل f الدالة تغير اتجاه استنتج ثم g إشارة من f ′ إشارة أن واستنتج f الدالة مشتقة f ′ عين /2

فاصلتيهما. تعيين يطلب انعطاف نقطتي يقبل (
C f

) أن أثبت /3
( f

(
β

)≃ 0.74 و f (α) ≃ 3.04 (نأخذ .(C f
) و (∆) أنشئ ثم f (−1) احسب /4

.H (x) =−(x +1)2 e−x+1 : بـ [−1,+∞[ المجال على المعرفة الدالة H لتكن /5
.[−1,+∞[ المجال على h : x 7−→ (

x2 −1
)

e−x+1 للدالة أصلية دالة هي H الدالة أن أثبت أ/
بيانيا. النتيجة فسر ثم A (λ) =

∫ λ

1

(
x − f (x)

)
d x حيث: A (λ) التكامل احسب .1 من تماما أكبر حقيقي عدد λ بـ/
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. lim
λ−→+∞

A (λ) احسب جـ/

0656836024 رشيد ياحي 108الأستاذ الصفحة



رشيد ياحي 0656836024الأستاذ الهاتف رقم

اللوغارتمية الدوال حول شاملة تمارين
139 التمرين

التالية الحالات في I المجال على f الدالة مشتقة احسب
I = ]0;+∞[ حيث f (x) = 1+x2 +2l n(x) (1

I = ]0;+∞[ حيث f (x) = 1+x2l n(x) (2
I = ]0;+∞[ حيث f (x) = 2l n(x2 +3x +1) (3

I = ]3;+∞[ حيث f (x) = l n(2x −6) (4
I = ]0;+∞[ حيث f (x) = l n(x)+ (l n(x))2 −1 (5

I = ]−∞; 0[ حيث f (x) = x +5+6l n
( x

x −1

) (6
I = ]−∞; 3[ حيث f (x) = l n

(
2x −6

x −1

) (7
140 التمرين

التالية: النهايات أحسب
lim

x→+∞
ln(x)

ln(x)−x
(1

lim
x→+∞

ln(x)+x

1−x2 (2
lim
x

>→0

l n(x +1)

x
(1

lim
x→+∞x + l n(x) (1

lim
x→+∞5− l nx

x
(2

lim
x→+∞5x +7+ l nx

x2 (3
lim

x→+∞1+ x

l nx
(4

lim
x→+∞x2 −xl n(x)+7 (5

lim
x

>→0
x2 + l n(x) (6

lim
x

>→0
x +7+x2l n(x) (7

lim
x

>→2
l n(x −2) (8

lim
x

>→0

x

l nx
(9

lim
x

>→0
1+ l nx

x
(10

lim
x→+∞

2

3
x + l n

(
x −1

x +1

) (11
lim
x

>→1

2

3
x + l n

(
x −1

x +1

) (12
lim

x→+∞
l nx

2x + l nx
(13

lim
x

>→−1
−1+(x+1)e+2l n(x+1) (15

lim
x

>→−1

e

x +1
+ l n(x +1)

(x +1)2 (16
lim

x→+∞
e

x +1
+ l n(x +1)

(x +1)2 (17
lim

x→+∞

(
1− 1

x

)
(l nx −2) (18

lim
x

>→0

(
1− 1

x

)
(l nx −2) (19

lim
x

>→−1
x2 +2x +4−2l n(x +1) (20

lim
x→+∞x2+2x +4−2l n(x +1) (21

lim
x→+∞x − 1−2l n(x +1)

x +1
(22

lim
x

>→−1
x − 1−2l n(x +1)

x +1
(23

lim
x

>→1

x −1

x +1
+ l n

(
x −1

x +1

) (24
lim

x→+∞
x −1

x +1
+ l n

(
x −1

x +1

) (25
lim
x

<→0
x +5+6l n

( x

x −1

) (26
lim

x
>→−1

2l n(x +1)− x

x +1
(27

lim
x

>→0

l n(x +1)

x
(28

141 التمرين
التالية: والمتراجحات المعادلات من كلا R في حل
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l n(−3x +2) ≤ ln(3) (1

2 (l n(x))2 −5l n(x)+2 ≤ 0 (2
l n(x −1)+ l n(x −2) = 2l n2 (3
l n(x −1)− l n(x −2) < 2l n2 (4

l n
(

x −1

x −2

)
< 2l n2 (5

2 (l n(x))2 −5l n(x)+2 ≤ 0 (6
ln(x +2) ≤ 3 (7

ln(x2 −1) ≤ (x) (8
( البيانية المناقشة نوع على (التعرف 142 التمرين

مايلي: كل في البيانية المناقشة نوع أذكر
حيث 3+2 ln(x)−mx = 0 (1

f (x) =−x + 3+2 ln(x)

x

حيث x(e −2m) = ln(x2) (2
f (x) = 1

2

(
−x +e − ln(x2)

x

)
f (x) = x −x2 ln(x) حيث x2 ln(x)+m = 0 (3

حيث (m +2)x +2 ln(x) = 0 (4
f (x) = x −2− 2 ln(x)

x

f (x) = 1+ ln(|x |)
|x | حيث ln(x2) = 2|x |(m −1) (5

حيث (2−3|m|)x +3 ln
(

x −1

x +1

)
= 0 (6

f (x) = 2

3
x + ln

(
x −1

x +1

)
f (x) = 2x +1−xe−x حيث x = (1−m)ex (7

حيث (m +2−e)e−x = x (8
f (x) = x(ex −e)+e −2

f (x) = x − 1

ex −1
حيث (m −1)e−x = m (9

143 التمرين
.(2x +1)(x2 −5x +6) = 2x3 −9x2 +7x +6 : فإنَّ x حقيقي عدد كل اجل من أنهَ تحقق أ) /1

المعادلتين: من كلا R في حل ب )
2(l nx)3 −9(l nx)2 +7l nx +6 = 0.

6e−3x +7e−2x −9ex +2 = 0.

المتراجحة: R في حل جـ)
2e3x −9e2x +7ex +6 ≤ 0

المعادلة: R في حل /2
l og (x2 +100) = 1+ l og 2+ l og x

ع-ت (2025) يا بكالور 144 التمرين

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب المستوي .I

،g (x) = x2 + (
x2 +8x

)
ln (x +4)

(x +4)2 : بـ ]−4,+∞[ المجال على المعرفة g للدالة البياني التمثيل (
Cg

) المقابل، الشكل في
.α و 0 فاصلتاهما الللتين النقطتين في الفواصل محور يقطع (

Cg
)

.]−4,+∞[ المجال من x قيم حسب g (x) إشارة عين بيانية، بقراءة /1
.−2.5 <α<−2.4 أن حسابيا تحقق /2
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−4 −3 −2 −1 1 2 3 4

−2

−1

1

2

3

0

(
Cg

)

. f (x) = x2 ln (x +4)

x +4
: بـ ]−4,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

)
. lim

x−→+∞ f (x) =+∞ أن أثبت ثم lim
>

x−→−4

f (x) احسب /1
. f ′ (x) = g (x) : ]−4,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2

تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

الفواصل. محور مع (
C f

) تقاطع نقطتي فاصلتي عين /3
( f (α) ≃ 1.7 (نأخذ .(C f

) أنشئ ثم f (4) و f (2) احسب /4
مختلفة. حلول ثلاث f (x) = ln m المعادلة تقبل حتى ،m تماما الموجب الحقيقي الوسيط قيم بيانيا، عين /5

.(O,
−→
i ,

−→
j

) المعلم في البياني تمثيلها (Ch) و h (x) =
(
x2 +1

)
ln (x +4)

x +4
: بـ ]−4,+∞[ المجال على المعرفة الدالة h لتكن /6

.h (x)− f (x) Ê 0 : [−3, 0] المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/
.x = 0 و x =−3 معادلتاهما اللذين والمستقيمين (Ch) ،(C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب بـ/
ياضي ر (2025) يا بكالور 145 التمرين

−1. 0. 1. 2. 3. 4.

−3.

−2.

−1.

1.

2.

3.

(
Cg

)

(
Ch

) بـ: ]0;+∞[ على المعرفتان الدالتان h و g (I; g (x) =−x + (4−x) ln(x)تمثيلها (Ch) و (
Cg

) ، h(x) = 4−x −4 ln(x)يقطع (Ch) الترتيب. على h و g للدالتين البيانين
.α الفاصلة دات النقطة في الفواصل محور حامل

المقابل الشكل في كما
h (x) و g (x) إشارة عين بيانية، بقراءة /1
.1.7 <α< 1.8 أن تحقق ثم x قيم حسب
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منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = (−x +2 ln(x)) ln (x) : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى
lim

x−→+∞ f (x) و lim
x

>−→0
f (x) احسب أ/ /1

. f ′ (x) = g (x)

x
: ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت ب/

تغيراتها جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج ج/
منهما لكل معادلة تعيين يطلب ، −1 منهما كل توجيه معامل (

T ′) و (T ) مماسين (
C f

) للمنحنى أن بين /2
. f

′′
(x) = h (x)

x2 : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت 3/أ)
فاصلتها تعيين يطلب انعطاف، نقطة (

C f
) للمنحنى ان استنتج ب)

( 4−8 ln(2)+8 ln(2)2 ≈ 2, 3 ; f (α) ≈−0, 35 نأخد ) (
C f

) و (
T ′) ، (T ) ارسم ثم f

(
e2) احسب /4

]0,+∞[ المجال على x 7→ (ln(x))2 للدالة أصلية k : x 7→ x(ln(x))2 −2x ln(x)+2x الدالة أن بين /5
.∫ e

1
x ln(x)d x = e2 +1

4
أن أثبت بالتجزئة، التكامل باستعمال أ/

و x = 1 معادلاتها التي والمستقيمات (
C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة ، A حساب المساحة، بوحدة بـ/استنتج
x = e و .y = 0

ϕ(x) = f
(

1

x

) بـ: ]0,+∞[ على المعرفة الدالة ϕ (6
تغيراتها. جدول شكل ثم ϕ الدالة تغير اتجاه حدد ، ϕ(x) عبارة حساب دون ✓

ياضي ر تقني (2025) يا بكالور 146 التمرين

g (x) = x2 +2x +2−2 ln(x +1) بـ: ]−1,+∞[ على المعرفة الدالة g (I
g ′(x) = 2x(x +2)

x +1
:]−1,+∞[ من x كل أجل من أنه بينّ أ) (1

النهايات). حساب يطلب (لا تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير إتجاه أدرس ب)
.g (x) إشارة إستنتج (2

f (x) = 1+2 ln(x +1)

x +1
بـ: ]−1,+∞[ على المعرفة f (II

.(O; i⃗ , j⃗ ) والمتجانس المتعامد المعلم إلى المنسوب المستوى في البياني تمثيلها (C f )

lim
x→+∞ f (x) و lim

x
>→−1

f (x) أحسب: أ- (1
f ′(x) = g (x)

(x +1)2 : ]−1,+∞[ من x كل أجل من أنه بينّ ب-
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغيرات استنتج ج-

.(C f ) للمنحنى مماس y = x المعادلة ذو (∆) المستقيم أن بين أ- (2
معادلته. لهوبينّ معادلة تعيين يطلب ، (∆) لـ يا مواز (T ) ً مماسا يقبل (C f ) المنحنى أن بينّ ب-
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f ′′(x) = 4 ln(x +1)−4

(x +1)3 : ]−1,+∞[ من x كل أجل من أنه بينّ بين أ- (3
إحداثييها. تعيين يطلب انعطاف، نقطة (C f ) للمنحنى أن إستنتج ب-

أحسب أ- (4
(C f ) و (T ) ، (∆) من كلا أرسم ثم

1+2 ln(x +1) = m(x +1) المعادلة: حلول عدد m الحقيقي العدد قيم وحسب ً بيانيا ناقش ب-
x = e −1 و x = 0 ، y = x معادلاتها: التي والمستقيمات (C f ) بالمنحني المحدد المستوي الحـيز مساحة A أحسب (5

ر-يا (2023) يا بكالور 147 التمرين

.g (x) = (x −3) ln x +x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I

.g ′′ و g ′ من كلا عين أ/ /1
تماما. متزايدة g ′ الدالة أن أثبت بـ/

.1.3 <α< 1.4 حيث α وحيدا حلا تقبل g ′ (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /2
.g (x) > 0 : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت ،g (α) ≃ 0.8 أن علمت إذا بـ/

منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) =
(

x − 3

2
ln x

)
ln x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

( 2 cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

>
x−→0

f (x) احسب أ/ /1
. lim

x−→+∞ f (x) =+∞ أن أثبت بـ/
. f ′ (x) = g (x)

x
: ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

المماسين من لكل معادلة اكتب ثم 1 يساوي منهما كل توجيه معامل (
T ′) و (T ) مماسين يقبل (

C f
) أن أثبت /3

.(T ′) و (T )

( f (6) ≃ 5.9 (نأخذ .(C f
) و (

T ′) ،(T ) أنشئ /4
مختلفة. حلول ثلاث f (x) = x +m المعادلة تقبل حتى ،m الحقيقي الوسيط قيم بيانيا، عين /5

.F (x) =
(

1

2
x2 +3x

)
ln x − 3

2
x (ln x)2 − 1

4
x2 −3x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة F لتكن /6

.]0,+∞[ المجال على f للدالة أصلية دالة هي F الدالة أن أثبت أ/
.y = 0 و x = e ،x = 1 معادلاتها التي والمستقيمات (

C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب بـ/
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ع-ت (2024) يا بكالور 148 التمرين

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب المستوي .I

.g (x) = 1

2
x3 + 1

2
− ln x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة g للدالة البياني التمثيل (Γ) المقابل، الشكل في

−1 1 2 3

−1

1

2

3

4

0

(Γ)

.]0,+∞[ المجال على g (x) إشارة عين بيانية، بقراءة -
معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) =−x − ln x

x2 : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

( 2 cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

>
x−→0

f (x) احسب أ/ /1
. lim

x−→+∞ f (x) احسب بـ/
. f ′ (x) = −2g (x)

x3 : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

.0.7 <α< 0.71 حيث α وحيدا حلا تقبل f (x) = 0 المعادلة أن أثبت /3
له. معادلة تعيين يطلب (∆) مائلا مقاربا مستقيما يقبل (

C f
) أن أثبت أ/ /4

.(∆) إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس بـ/
.(T ) للمماس معادلة اكتب ثم −1 يساوي توجيهه معامل (T ) وحيدا مماسا يقبل (

C f
) أن أثبت /5

.(C f
) و (T ) ،(∆) أنشئ /6

مختلفين. حلين f (x) = x +m المعادلة تقبل حتى ،m الحقيقي الوسيط قيم بيانيا، عين /7
.]0,+∞[ المجال على x 7−→ ln x

x2 للدالة أصلية دالة هي x 7−→ −1− ln x

x
الدالة أن تحقق أ/ /8

x = 1 ،x =α معادلاتها التي والمستقيمات (
C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة A (α) المربع، بالسنتيمتر احسب، y.بـ/ =−x و
.A (α) = 4

(
α2 − 1

α
+1

) أن أثبت جـ/
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ت-ر (2024) يا بكالور 149 التمرين

.g (x) = x + ln (x +2) : بـ ]−2,+∞[ المجال على g الدالة تغيرات يمثل المقابل الجدول .I

x

g ′(x)

g (x)

−2 +∞

+

−∞

+∞

.−0.45 <α<−0.44 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت /1
.]0,+∞[ المجال من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج /2

مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) =
(

x +1

x +2

)
(−1+ ln (x +2)) : بـ ]−2,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

( 2 cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

>
x−→−2

f (x) احسب أ/ /1
. lim

x−→+∞ f (x) احسب بـ/
. f ′ (x) = g (x)

(x +2)2 : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

.h (x) =−1+ ln (x +2) : بـ ]−2,+∞[ المجال على المعرفة h للدالة البياني التمثيل (Γ) المقابل، الشكل في /3

−3 −2 −1 1 2 3 4 5 6

−3

−2

−1

1

2

0

(Γ)

.+∞ عند (
C f

) لـ مقارب (Γ) المنحنى أن أثبت أ/
.(Γ) إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس بـ/

( f (α) ≃−0.2 (نأخذ .(C f
) أنشئ ثم (Γ) رسم أعد /4
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.
e−2∫
−1

ln (x +2)

x +2
d x = 1

2
أن أثبت أ/ /5

و x =−1 معادلتاهما اللذين والمستقيمين (Γ) ،(C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S المربع، بالسنتيمتر احسب، بـ/

.x = e −2

ر-يا (2024) يا بكالور 150 التمرين

.g (x) = 1+x2 ln x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I

تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس /1
.]0,+∞[ المجال على g (x) إشارة عين ثم g

(
1p

e

) احسب /2
: ]0,+∞[ المجال من x حقيقي عدد كل أجل ومن f (0) = 0 : بـ [0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = x

1+x2 ln x

. lim
x−→+∞ f (x) احسب أ/ /1

بيانيا. النتيجة فسر ثم اليمين من 0 العدد عند للاشتقاق قابلة f الدالة أن أثبت بـ/
.y = x المعادلة ذي (T ) المستقيم إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس جـ/

. f ′ (x) = 1−x2 −x2 ln x(
1+x2 ln x

)2 : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
.]0,+∞[ المجال على −x2 ln x و 1−x2 العبارتين من كل إشارة ادرس بـ/

تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج جـ/
.(C f

) و (T ) أنشئ /3
الأقل. على حلا f (x) = m2 المعادلة تقبل حتى ،m الحقيقي الوسيط قيم بيانيا، عين /4

. x

x2 +1
É f (x) É 1 : [1, e] المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /5

1

2
ln

(
e2 +1

2

)
É أن أثبت .y = 0 و x = e ،x = 1 معادلاتها التي والمستقيمات (

C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S بـ/

.S É e −1

.un = 1

f (en)
−nen : بـ N على المعرفة العددية المتتالية (un) لتكن /6

.un = 1

en : n طبيعي عدد كل أجل من أنه أثبت أ/
. lim

n−→+∞Sn احسب ثم Sn = u0 +u1 + ·· · +un حيث: Sn المجموع n الطبيعي العدد بدلالة احسب بـ/
ع-ت (2023) يا بكالور 151 التمرين
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إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = (

(ln x)2 −3
)

ln x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن
.(O,

−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

x
>−→0

f (x) احسب أ/ /1
. lim

x−→+∞ f (x) احسب بـ/
. f ′ (x) = 3 (−1+ ln x) (1+ ln x)

x
: ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2

.x المجهول ذات (−1+ ln x) (1+ ln x) Ê 0 المتراجحة ]0,+∞[ المجال في حل /4
ثم [

e−1, e
] المجال على تماما ومتناقصة [e,+∞[ و ]

0, e−1] المجالين من كل على تماما متزايدة f الدالة أن استنتج بـ/
تغيراتها. جدول شكل

.1 الفاصلة ذات النقطة عند (
C f

) مماس (T ) لـ معادلة اكتب /3
الفواصل. محور مع (

C f
) تقاطع نقط فواصل عين /4

.]0, e2] المجال على (
C f

) و (T ) أنشئ /5
.F (x) = x

(
(ln x)3 −3 (ln x)2 +3 ln x −3

) : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة F لتكن /6
.]0,+∞[ المجال على f للدالة أصلية دالة هي F الدالة أن أثبت أ/

.y = 0 و x = e ،x = 1 معادلاتها التي والمستقيمات (
C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب بـ/
.(O,

−→
i ,

−→
j

) المعلم في البياني تمثيلها (Ch) و h (x) = (
(ln x)2 −3

) |ln x | : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة h لتكن /7
.]0, e2] المجال على السابق المعلم نفس في أنشئه ثم (

C f
) من انطلاقا (Ch) إنشاء يمكن كيف اشرح -

ت-ر (2023) يا بكالور 152 التمرين
المعرفة g للدالة البياني التمثيل (Γ) المقابل، الشكل في .(O,

−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب المستوي .I

.α و 0 فاصلتاهما الللتين النقطتين في الفواصل محور يقطع (Γ) ،g (x) = 2 ln (x +1)− x

x +1
: بـ ]−1,+∞[ المجال على

−2 −1 1 2 3

−1

1

2

3

0

(Γ)

.]−1,+∞[ المجال من x قيم حسب g (x) إشارة عين بيانية، بقراءة /1
.−0.72 <α< 0−0.71 أن حسابيا تحقق /2
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مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = (2x +3) ln (x +1)−3x : بـ ]−1,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

( 2 cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

x
>−→−1

f (x) احسب أ/ /1
. lim

x−→+∞ f (x) احسب ثم f (x) = x
[(

2+ 3

x

)
ln (x +1)−3

] : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه تحقق بـ/
. f ′ (x) = g (x) : ]−1,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2

شكل ثم [α, 0] المجال على تماما ومتناقصة [0,+∞[ و ]−1,α] المجالين من كل على تماما متزايدة f الدالة أن استنتج بـ/
تغيراتها. جدول

( f (4) ≃ 5.7 و f (3) ≃ 3.5 ، f (α) ≃ 0.2 (نأخذ .]−1, 4] المجال على (
C f

) أنشئ /3
بالضبط. حلول ثلاث f (x) = x +m المعادلة تقبل حتى ،m الحقيقي الوسيط قيم بيانيا، عين /4
.F (x) = (

x2 +3x +2
)

ln (x +1)−2x2 −2x : بـ ]−1,+∞[ المجال على المعرفة الدالة F لتكن /5
.]−1,+∞[ المجال على f للدالة أصلية دالة هي F الدالة أن أثبت أ/

x = 0 ،x =α معادلاتها التي والمستقيمات (
C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة A (α) المربع، بالسنتيمتر احسب، بـ/
.y = 0 و

.A (α) = 6α2 +4α أن أثبت جـ/
ر-يا (2023) يا بكالور 153 التمرين

.g (x) = (x −3) ln x +x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I

.g ′′ و g ′ من كلا عين أ/ /1
تماما. متزايدة g ′ الدالة أن أثبت بـ/

.1.3 <α< 1.4 حيث α وحيدا حلا تقبل g ′ (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /2
.g (x) > 0 : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت ،g (α) ≃ 0.8 أن علمت إذا بـ/

منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) =
(

x − 3

2
ln x

)
ln x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

( 2 cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

>
x−→0

f (x) احسب أ/ /1
. lim

x−→+∞ f (x) =+∞ أن أثبت بـ/
. f ′ (x) = g (x)

x
: ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/
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المماسين من لكل معادلة اكتب ثم 1 يساوي منهما كل توجيه معامل (

T ′) و (T ) مماسين يقبل (
C f

) أن أثبت /3
.(T ′) و (T )

( f (6) ≃ 5.9 (نأخذ .(C f
) و (

T ′) ،(T ) أنشئ /4
مختلفة. حلول ثلاث f (x) = x +m المعادلة تقبل حتى ،m الحقيقي الوسيط قيم بيانيا، عين /5

.F (x) =
(

1

2
x2 +3x

)
ln x − 3

2
x (ln x)2 − 1

4
x2 −3x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة F لتكن /6

.]0,+∞[ المجال على f للدالة أصلية دالة هي F الدالة أن أثبت أ/
.y = 0 و x = e ،x = 1 معادلاتها التي والمستقيمات (

C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب بـ/

ع-ت (2022) يا بكالور 154 التمرين

.g (x) = 2x2 −2x −1

x2 + ln x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I

تماما. متزايدة g الدالة أن أثبت /1
.1.2 <α< 1.3 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /2

.]0,+∞[ المجال من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج بـ/
منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) =

(
1

x
−2− ln x

)
e−x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى
. lim

x−→+∞ f (x) =+∞ أن أثبت ثم lim
>

x−→0

f (x) احسب أ/ /1
بيانيا. النتيجتين فسر بـ/

. f ′ (x) = g (x)

ex : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

( f (0.65) ≃ 0 و f (α) ≃−0.4 (نأخذ .(C f
) أنشئ /3

.F (x) = e−x (2+ ln x) : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة F لتكن /4
.]0,+∞[ المجال على f للدالة أصلية دالة هي F الدالة أن أثبت أ/

بيانيا. النتيجة فسر ثم S (λ) =
1
2∫

λ

f (x) d x حيث: S (λ) التكامل احسب .0 <λ< 1

2
حيث حقيقي عدد λ بـ/

ت-ر (2022) يا بكالور 155 التمرين
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معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = 1+(x −1) ln x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن

( 2 cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد
.]0,+∞[ المجال من x قيم حسب x −1

x
و ln x من كل إشارة ادرس أ/ /1

.]0,+∞[ المجال من x قيم حسب x −1

x
+ ln x إشارة استنتج بـ/

بيانيا. النتيجة فسر ثم lim
>

x−→0

f (x) احسب أ/ /2
. lim

x−→+∞ f (x) احسب بـ/
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس /3

.h (x) = x −2+ ln x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة h لتكن /4
تماما. متزايدة h الدالة أن أثبت أ/

.lnα= 2−α أن تحقق ثم 1.5 <α< 1.6 حيث α وحيدا حلا تقبل h (x) = 0 المعادلة أن أثبت بـ/
.α الفاصلة ذات النقطة عند (

C f
) مماس (T ) لـ معادلة هي y = −α2 +3α−1

α
x المعادلة أن أثبت جـ/

( −α2 +3α−1

α
≃ 0.8 (نأخذ .]0, 4] المجال على (

C f
) و (T ) أنشئ /5

. f (x)−x = (x −1) (−1+ ln x) : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /6
.]0,+∞[ المجال من x قيم حسب f (x)−x إشارة ادرس بـ/

.K (x) =−3

4
x2 +2x +

(
1

2
x2 −x

)
ln x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة K لتكن /7

.K ′ (x) = f (x)−x : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/
.y = x و x = e ،x = 1 معادلاتها التي والمستقيمات (

C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب بـ/

.(O,
−→
i ,

−→
j

) المعلم في البياني تمثيلها (
Cg

) و g (x) = (x +1) ln (x +2) : بـ ]−2,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن /8
.g (x) = f (x +2)−1 : ]−2,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/

( (
Cg

) إنشاء يطلب (لا شعاعه. تعيين يطلب بانسحاب (
C f

) صورة هو (
Cg

) أن استنتج بـ/
ر-يا (2022) يا بكالور 156 التمرين

.g (x) = x + ln x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I

.g الدالة تغير اتجاه ادرس /1
.0.5 <α< 0.6 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /2

.]0,+∞[ المجال من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج بـ/
0656836024 رشيد ياحي 120الأستاذ الصفحة



رشيد ياحي 0656836024الأستاذ الهاتف رقم
في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = −1

2
x2 +3x − x ln x + (ln x)2 : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

>
x−→0

f (x) احسب أ/ /1
. lim

x−→+∞ f (x) احسب بـ/
. f ′ (x) = (2−x) g (x)

x
: ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

. f (α) لـ حصرا عين ثم f (α) = 3

2
α(α+2) أن أثبت /3

.h (x) = x2 +x −2+2 ln x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة h لتكن /4
.h (1) واحسب h الدالة تغير اتجاه ادرس أ/

إحداثياها. تعيين يطلب A انعطاف نقطة يقبل (
C f

) أن أثبت بـ/
.A النقطة عند (

C f
) مماس (T ) لـ معادلة اكتب جـ/

.]0, 5] المجال على (
C f

) و (T ) أنشئ /5
.k (x) = f

(
e−x) : بـ R على المعرفة الدالة k لتكن /6

. lim
>

x−→0

k (x) و lim
x−→+∞k (x) واحسب k الدالة تغير اتجاه ادرس ،k الدالة عبارة تعيين دون أ/

.k الدالة تغيرات جدول شكل بـ/
ع-ت (2021) يا بكالور 157 التمرين

.g (x) = 2x3 −2x2 +3x −2 : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن .I

تماما. متزايدة g الدالة أن أثبت /1
.0.7 <α< 0.8 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /2

.R من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج بـ/
إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = 2x −1+ ln

(
1+ 1−x

x2

) : بـ R∗ على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

x−→0
f (x) =+∞ أن أثبت أ/ /1

. lim
x−→−∞ f (x) و lim

x−→+∞ f (x) احسب بـ/
. f ′ (x) = g (x)

x
(
x2 −x +1

) : R∗ من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
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شكل ثم ]0,α] المجال على تماما ومتناقصة [α,+∞[ و ]−∞, 0[ المجالين من كل على تماما متزايدة f الدالة أن استنتج بـ/
تغيراتها. جدول

.(C f
) لـ مائل مقارب y = 2x −1 المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /3

.(∆) إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس بـ/
للمماس معادلة اكتب ثم 2 الفاصلة ذات A النقطة عند (∆) المستقيم يوازي (T ) وحيدا مماسا يقبل (

C f
) أن أثبت /4

.(T )

.−0.5 <β<−0.4 حيث β فاصلتها وحيدة نقطة في الفواصل محور يقطع (
C f

) أن أثبت /5
( f (α) ≃ 0.87 (نأخذ .(C f

) و (T ) ،(∆) أنشئ /6
ت-ر (2021) يا بكالور 158 التمرين

.g (x) = 2 ln x −1− 1

x2 : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I

تماما. متزايدة g الدالة أن أثبت /1
.1.89 <α< 1.9 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /2

.]0,+∞[ المجال من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج بـ/
منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) =−x −2+ 3+2 ln x

x
: بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

( 2 cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

>
x−→0

f (x) احسب أ/ /1
. lim

x−→+∞ f (x) احسب بـ/
. f ′ (x) = 1

x2 g
(

1

x

) : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم [

1

α
,+∞

[ المجال على تماما ومتناقصة ]
0,

1

α

] المجال على تماما متزايدة f الدالة أن أثبت بـ/
تعيين يطلب +∞ عند (∆) مائلا مقاربا مستقيما يقبل (

C f
) أن استنتج ثم lim

x−→+∞
[

f (x)− (−x −2)
] احسب أ/ /3

له. معادلة
.(∆) إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس بـ/

.A النقطة عند (
C f

) مماس (T ) لـ معادلة اكتب ثم 1 فاصلتها A انعطاف نقطة يقبل (
C f

) أن أثبت /4
( f

(
1

α

)
≃ 0.73 و 1

α
≃ 0.53 (نأخذ .(C f

) و (T ) ،(∆) أنشئ /5
.(O,

−→
i ,

−→
j

) المعلم في البياني تمثيلها (Ch) و h (x) = |x |+2− 3+ ln
(
x2

)
|x | : بـ R∗ على المعرفة الدالة h لتكن /6

0656836024 رشيد ياحي 122الأستاذ الصفحة



رشيد ياحي 0656836024الأستاذ الهاتف رقم
زوجية. h الدالة أن أثبت أ/

.h (x) =− f (x) : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت بـ/
السابق. المعلم نفس في أنشئه ثم (

C f
) من انطلاقا (Ch) إنشاء يمكن كيف اشرح جـ/

يا ر- 2020 يا بكالور 159 التمرين

x 7−→ 1+x2 للدالة البياني التمثيل (C ) المقابل، الشكل في .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب المستوي .I

.(Γ) و (C ) تقاطع نقطة فاصلة α ،x 7−→ 2x (1+x) ln (1+x) للدالة البياني التمثيل (Γ) و

−2 −1 1 2

−1

1

2

3

4

0

(Γ)

(C )

α

.(Γ) إلى بالنسبة (C ) وضعية حدد بيانية، بقراءة /1
.g (x) = 1+x2 −2x (1+x) ln (1+x) : بـ ]−1,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن /2

.]−1,+∞[ المجال من x قيم حسب g (x) إشارة حدد أ/
.0.78 <α< 0.79 أن حسابيا تحقق بـ/

إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = ln (1+x)

1+x2 : بـ ]−1,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

( 2 cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم
بيانيا. النتيجتين وفسر lim

x−→+∞ f (x) = 0 أن أثبت ثم lim
>

x−→−1

f (x) احسب /1
. f ′ (x) = g (x)

(x +1)
(
1+x2

)2 : ]−1,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

. f (α) لـ حصرا عين ثم f (α) = 1

2α(1+α)
أن أثبت /3

المعلم. مبدأ O النقطة عند (
C f

) مماس (T ) لـ معادلة اكتب /4
( f (α) ≃ 0.36 (نأخذ .(C f

) و (T ) أنشئ /5
.(O,

−→
i ,

−→
j

) المعلم في البياني تمثيلها (Ch) و h (x) = ln (1+|x |)
1+x2 : بـ R على المعرفة الدالة h لتكن /6
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زوجية. h الدالة أن أثبت أ/
بيانيا. النتيجة فسر ثم 0 العدد عند للاشتقاق قابلة غير h الدالة أن أثبت بـ/

السابق. المعلم نفس في أنشئه ثم (
C f

) من انطلاقا (Ch) إنشاء يمكن كيف اشرح جـ/
ت ع- 2020 يا بكالور 160 التمرين

معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = x −1− ln x

x2 : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن
( 2 cm الطول (وحدة .(O,

−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

>
x−→0

f (x) احسب أ/ /1
. lim

x−→+∞ f (x) =+∞ أن أثبت بـ/
.+∞ عند (

C f
) لـ مائل مقارب y = x −1 المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /2

.(∆) إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس بـ/
.g (x) = x3 −1+2 ln x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن /3

تماما. متزايدة g الدالة أن أثبت أ/
.]0,+∞[ المجال من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج ثم g (1) احسب بـ/

. f ′ (x) = g (x)

x3 : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /4
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

.(T ) للمماس معادلة اكتب ثم (∆) المستقيم يوازي (T ) وحيدا مماسا يقبل (
C f

) أن أثبت /5
.(C f

) و (T ) ،(∆) أنشئ /6
.(O,

−→
i ,

−→
j

) المعلم في البياني تمثيلها (Ch) و h (x) =−|x |+1+ ln |x |
x2 : بـ R∗ على المعرفة الدالة h لتكن /7

زوجية. h الدالة أن أثبت أ/
السابق. المعلم نفس في أنشئه ثم (

C f
) من انطلاقا (Ch) إنشاء يمكن كيف اشرح بـ/

ت-ر 2020 يا بكالور 161 التمرين

.g (x) =−1+x +2 ln x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I

.g الدالة تغير اتجاه ادرس /1
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.]0,+∞[ المجال من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج ثم g (1) احسب /2

منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = −1+ (x −2) ln x

x
: بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

x
>−→0

f (x) احسب أ/ /1
. lim

x−→+∞ f (x) احسب بـ/
. f ′ (x) = g (x)

x2 : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

.x 7−→ ln x للدالة البياني التمثيل (
γ

) ليكن /3
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

x−→+∞
[

f (x)− ln x
] احسب أ/

.(γ) إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس بـ/
.2.9 <β< 3 و 0.5 <α< 0.6 حيث β و α فاصلتاهما نقطتين في الفواصل محور يقطع (

C f
) أن أثبت /4

.(C f
) و (

γ
) أنشئ /5

يا ر- 2020 يا بكالور 162 التمرين

متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = ln
(√

9x2 +1+3x
) : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس
. lim

x−→−∞ f (x) =−∞ أن أثبت ثم lim
x−→+∞ f (x) احسب /1

. f ′ (x) = 3p
9x2 +1

: R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

.g (x) = f (x)−x : بـ [0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن /3
. lim

x−→+∞ f (x) =−∞ أن أثبت أ/
.g ′ (x) = −9x2 +8(p

9x2 +1
)(

3+
p

9x2 +1
) : [0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت بـ/

( g

(
2
p

2

3

)
≃ 0.8 (نأخذ تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس جـ/

.2.83 <α< 2.84 أن تحقق ثم
[

2
p

2

3
,+∞

[
المجال في α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /4

.[0,+∞[ المجال من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج بـ/
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.[0,+∞[ المجال على y = x المعادلة ذي (∆) المستقيم إلى بالنسبة (
C f

) وضعية حدد جـ/
.x 7−→ ln (6x) للدالة البياني التمثيل (

γ
) ليكن /5

تعيينه. يطلب بسيط نقطي يل بتحو x 7−→ ln x للدالة البياني التمثيل صورة هو (
γ

) أن أثبت أ/
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

x−→+∞
[

f (x)− ln (6x)
] احسب بـ/

فردية f الدالة أن أثبت /6
.R على (

C f
) إنشاء استنتج ثم [0,+∞[ المجال على (

C f
) و (

γ
) ،(∆) أنشئ /7

ت ع- 2019 يا بكالور 163 التمرين

معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = 1

x −2
+ ln x : بـ ]0, 2[∪ ]2,+∞[ على المعرفة الدالة f لتكن

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد
بيانيا. النتائج فسر ثم lim

<
x−→2

f (x) و lim
>

x−→2

f (x) ، lim
>

x−→0

f (x) احسب أ/ /1
. lim

x−→+∞ f (x) احسب بـ/
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس /2

.x 7−→ ln x للدالة البياني التمثيل (
γ

) ليكن /3
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

x−→+∞
[

f (x)− ln x
] احسب أ/

.(γ) إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس بـ/
.(C f

) و (
γ

) أنشئ /4
.H (x) =

x∫
3

ln (t ) d t : بـ [3,+∞[ المجال على المعرفة الدالة H لتكن /5
.x بدلالة H (x) عبارة عين بالتجزئة، التكامل باستعمال أ/

.y = 0 و x = 4 ،x = 3 معادلاتها التي والمستقيمات (
C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب بـ/
.k (x) = f (−2x) : بـ ]−∞,−1[∪ ]−1, 0[ على المعرفة الدالة k لتكن /6

.k الدالة تغير اتجاه ادرس ،k الدالة عبارة تعيين دون -
ت-ر 2019 يا بكالور 164 التمرين

.g (x) = (x +1) (x +e)−e (x ln x) : بـ ]0,+∞[ المجال على تماما والمتزايدة المعرفة الدالة g لتكن .I

.]0,+∞[ المجال على g (x) إشارة استنتج ثم lim
x

>−→0
g (x) احسب -
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منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = ln (x +1)+ e ln x

x +1
: بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

x
>−→0

f (x) احسب أ/ /1
. lim

x−→+∞ f (x) =+∞ أن أثبت بـ/
. f ′ (x) = g (x)

x (x +1)2 : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

.1 الفاصلة ذات النقطة عند (
C f

) مماس (T ) لـ معادلة اكتب /3
.α فاصلتها وحيدة نقطة في الفواصل محور يقطع (

C f
) أن أثبت أ/ /4

.0.7 <α< 0.8 أن تحقق بـ/
.x 7−→ ln (x +1) للدالة البياني التمثيل (

γ
) ليكن /5

بيانيا. النتيجة فسر ثم lim
x−→+∞

[
f (x)− ln (x +1)

] احسب أ/
.(γ) إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس بـ/

.(C f
) و (

γ
) ،(T ) أنشئ /6

مختلفين. حلين f (x) = 1+e

2
x −m المعادلة تقبل حتى ،m الحقيقي الوسيط قيم بيانيا، عين /7
.ln x < x +1 : ]1,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه نقبل /8

.ln 2 < f (x) < e + ln (x +1) : ]1,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/
.]1,+∞[ المجال على x 7−→ ln (x +1) للدالة أصلية دالة هي x 7−→ (x +1) ln (x +1)−x الدالة أن تحقق بـ/
.y = 0 و x = e2 −1 ،x = e −1 معادلاتها التي والمستقيمات (

C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S جـ/

.(e2 −e
)

ln2 < S < e3 أن أثبت -
يا ر 2019 يا بكالور 165 التمرين

منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و
{

f (x) = x −x2 ln x , x > 0

f (0) = 0
: بـ [0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن

( 3 cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى
: x تماما موجب حقيقي عدد كل أجل من أنه أثبت /1

.1−x −2x ln x < 0 فإن x > 1 كان إذا -
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.1−x −2x ln x > 0 فإن 0 < x < 1 كان إذا -

النقطة عند (
C f

) مماس نصف (∆) لـ معادلة اكتب ثم اليمين من 0 العدد عند للاشتقاق قابلة f الدالة أن أثبت أ/ /2
المعلم. مبدأ O

.(∆) المستقيم إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس بـ/
. lim

x−→+∞ f (x) احسب أ/ /3
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/

.(∆) المستقيم يوازي الذي (
C f

) مماس (T ) لـ معادلة اكتب /4
.1.76 <α< 1.77 أن تحقق ثم [1,+∞[ المجال في α وحيدا حلا تقبل f (x) = 0 المعادلة أن أثبت /5

.A (α, 0) النقطة ويشمل (∆) المستقيم يوازي الذي (d ) للمستقيم معادلة اكتب /6
.[0,α] المجال على (

C f
) و (d ) ،(T ) ،(∆) أنشئ /7

.[0,α] المجال على x2 ln x +m = 0 المعادلة حلول عدد ،m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش /8
.A (λ) =

1∫
λ

−x2 ln (x) d x نضع: .0 <λ< 1 حيث حقيقي عدد λ /9
.λ بدلالة A (λ) احسب بالتجزئة، التكامل باستعمال أ/

بيانيا. النتيجة فسر ثم lim
λ

>−→0
A (λ) احسب بـ/

ت ع- 2018 يا بكالور 166 التمرين

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب المستوي .I

.g (x) = 1

x
− (ln x)2 − ln x −1 : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة g للدالة البياني التمثيل (Γ) المقابل، الشكل في

−1 1 2 3

−3

−2

−1

1

2

3

0

(Γ)
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.g (1) احسب /1

.]0,+∞[ المجال من x قيم حسب g (x) إشارة عين بيانية، بقراءة /2
معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = 1+ ln x

1+x ln x
: بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد
بيانيا. النتيجتين وفسر lim

x−→+∞ f (x) = 0 أن أثبت ثم lim
>

x−→0

f (x) احسب /1
. f ′ (x) = g (x)

(1+x ln x)2 : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

الفواصل. محور مع (
C f

) تقاطع نقطة عند (
C f

) مماس (T ) لـ معادلة هي y =
(

e2

e −1

)
x − e

e −1
المعادلة أن أثبت /3

.(C f
) و (T ) أنشئ /4

مختلفين. حلين (e −1) f (x) = e2x −me المعادلة تقبل حتى ،m الحقيقي الوسيط قيم بيانيا، عين /5
،x = 1 معادلاتها التي والمستقيمات (

C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة In لتكن .n > 1 حيث طبيعي عدد n /6

.y = 0 و x = n

.In = ln (1+n ln n) : n > 1 حيث n طبيعي عدد كل أجل من أنه أثبت أ/
.(In) المتتالية تغير اتجاه ادرس بـ/

ت-ر 2018 يا بكالور 167 التمرين

.g (x) = 2−x + ln x : بـ ]0, 1[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I

.g الدالة تغير اتجاه ادرس /1
.0.15 <α< 0.16 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /2

.]0, 1[ المجال من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج بـ/
إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = 1−2x + ln x

x −1
: بـ ]1,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم
( f (x) = 1−2x

x −1
+ ln x

x −1
أن (لاحظ بيانيا. النتيجتين فسر ثم lim

x−→+∞ f (x) و lim
>

x−→1

f (x) احسب أ/ /1
.y =−2 المعادلة ذي (∆) المستقيم إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس بـ/

. f ′ (x) =
g

(
1

x

)
(x −1)2 : ]1,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2

تغيراتها. جدول شكل ثم [
1

α
,+∞

[ المجال على تماما ومتناقصة ]
1,

1

α

] المجال على تماما متزايدة f الدالة أن أثبت بـ/
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( f
(

1

α

)
≃−1.8 (نأخذ .(C f

) و (∆) أنشئ /3
مختلفين. حلين ∣∣ f (x)

∣∣= m المعادلة تقبل حتى ،m الحقيقي الوسيط قيم بيانيا، عين /4
2018ر-يا يا بكالور 168 التمرين

في البياني تمثيلها (
C f

) و
 f (x) = x +1− 1

ln x
, x ∈ ]0, 1[∪ ]1,+∞[

f (0) = 1
: بـ [0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو
اليمين. من 0 العدد عند مستمرة f الدالة أن أثبت أ/ /1

بيانيا. النتيجة فسر ثم lim
>

h−→0

f (h)− f (0)

h
احسب بـ/

. lim
<

x−→1

f (x) و lim
>

x−→1

f (x) ، lim
x−→+∞ f (x) احسب /2

تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس /3
له. معادلة تعيين يطلب (∆) مائلا مقاربا مستقيما يقبل (

C f
) أن أثبت أ/ /4

.(∆) إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس بـ/
.1.49 <α< 1.5 حيث α فاصلتها A وحيدة نقطة في الفواصل محور يقطع (

C f
) أن أثبت أ/ /5

.A النقطة عند (
C f

) مماس (T ) لـ معادلة هي y =
(
α+3+ 1

α

)
(x −α) المعادلة أن أثبت بـ/

.(C f
) و (∆) أنشئ /6

.h (x) = 1−x +x ln x : بـ [1,+∞[ المجال على المعرفة الدالة h لتكن /7
.[1,+∞[ المجال على h (x) إشارة استنتج ثم تماما متزايدة h الدالة أن أثبت أ/

. f (x)−x + 1

x ln x
= h (x)

x ln x
: ]1,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت بـ/

.x − 1

x ln x
< f (x) < x +1 : ]1,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه استنتج جـ/

.y = 0 و x = e ،x =α معادلاتها التي والمستقيمات (
C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S د/
.1

2

(
e2 −α2)− ln (α+1) < S < 1

e
(e −α) (e +α+2) أن أثبت -

تر 2017 يا بكالور 169 التمرين

مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = −2x +3+2 ln
(

x −1

x −2

) : بـ ]−∞, 1[∪ ]2,+∞[ على المعرفة الدالة f لتكن
.(O,

−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب
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بيانيا. النتيجتين فسر ثم lim

<
x−→1

f (x) و lim
>

x−→2

f (x) احسب أ/ /1
. lim

x−→−∞ f (x) و lim
x−→+∞ f (x) احسب بـ/

. f ′ (x) =−2− 2

(x −1) (x −2)
: ]−∞, 1[∪ ]2,+∞[ من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2

تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/
. f (3−x)+ f (x) = 0 و (3−x) ∈ ]−∞, 1[∪ ]2,+∞[ فإن ]−∞, 1[∪ ]2,+∞[ من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /3

إحداثياته. تعيين يطلب تناظر مركز يقبل (
C f

) أن استنتج بـ/
يطلب β آخر حلا تقبل أنها استنتج ثم ]0.45, 0.46[ المجال في α وحيدا حلا تقبل f (x) = 0 المعادلة أن أثبت /4

له. حصر تعيين
.(C f

) لـ مائل مقارب y =−2x +3 المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /5
.(∆) إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس بـ/

.(C f
) و (∆) أنشئ /6

المجال على x 7−→ ln
(

x −1

x −2

) للدالة أصلية دالة هي x 7−→ (x −1) ln (x −1)− (x −2) ln (x −2) الدالة أن تحقق أ/ /7
.]2,+∞[

.y =−2x +3 و x = 3 ،x =β معادلاتها التي والمستقيمات (
C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة A
(
β

) احسب بـ/
ت-ر 2016 يا بكالور 170 التمرين

.g (x) = x −1

x +1
+ ln (x +1) : بـ ]−1,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I

. lim
>

x−→−1

g (x) و lim
x−→+∞g (x) احسب أ/ /1

تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/
.0.4 <α< 0.5 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /2

.]−1,+∞[ المجال من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج بـ/
مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = 1+ (x −1) ln (x +1) : بـ ]−1,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

>
x−→−1

f (x) احسب أ/ /1
. lim

x−→+∞ f (x) احسب بـ/
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس /2

. f (α) لـ حصرا عين ثم f (α) =−α+4− 4

α+1
أن أثبت /3
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.a الفاصلة ذات النقطة عند (

C f
) مماس (Ta ) ليكن ،]−1,+∞[ المجال من حقيقي عدد a /4

.h (x) = f (x)− [
f ′ (a) (x −a)+ f (a)

] : بـ ]−1,+∞[ المجال على المعرفة الدالة h لتكن
.h′ (x) = f ′ (x)− f ′ (a) : ]−1,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه تحقق أ/

.h الدالة تغير اتجاه استنتج ثم ]−1,+∞[ المجال من x قيم حسب h′ (x) إشارة عين ،g الدالة تغير اتجاه باستعمال بـ/
.(Ta ) إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس جـ/

منهما. لكل معادلة اكتب ثم A (1, 0) النقطة يشملان (Ta ) مماسان يوجد أنه أثبت /5
.(C f

) و المماسين أنشئ /6
.H (x) = 1

2

(
x2 −2x −3

)
ln (x +1)− 1

4
x2 + 3

2
x : بـ ]−1,+∞[ المجال على المعرفة الدالة H لتكن /7

.]−1,+∞[ المجال على x 7−→ (x −1) ln (x +1) للدالة أصلية دالة هي H الدالة أن أثبت أ/
.y = 0 و x = 2 ،x = 1 معادلاتها التي والمستقيمات (

C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب بـ/

ت-ر 2016 يا بكالور 171 التمرين

.g (x) = x −x ln x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I

. lim
>

x−→0

g (x) و lim
x−→+∞g (x) احسب أ/ /1

تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/
.3.5 <α< 3.6 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) =−1 المعادلة أن أثبت أ/ /2

.]0,+∞[ المجال من x قيم حسب g (x)+1 إشارة استنتج بـ/
معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = ln x

x +1
: بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

( ∥∥∥−→j ∥∥∥= 4 cm و ∥∥∥−→i ∥∥∥= 2 cm ) .(O,
−→
i ,

−→
j

) متعامد
.y = 0 و x = 0 معادلتيهما مقاربين مستقيمين يقبل (

C f
) أن أثبت /1

. f ′ (x) = g (x)+1

x (x +1)2 : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم [α,+∞[ المجال على تماما ومتناقصة ]0,α] المجال على تماما متزايدة f الدالة أن أثبت بـ/

.1 الفاصلة ذات النقطة عند (
C f

) مماس (T ) لـ معادلة اكتب /3
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

x−→α

f (x)− f (α)

x −α
احسب /4

. f (α) لـ حصرا عين ثم f (α) = 1

α
أن أثبت /5

.(C f
) و (T ) أنشئ /6
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.x2 +x −2m (x +1) = ln

(
x2) التالية: x المجهول ذات (E ) المعادلة ،]0,+∞[ المجال في نعتبر حقيقي. وسيط m /7

. f (x) = 1

2
x −m المعادلة حل إلى حلها يؤول (E ) المعادلة أن أثبت أ/

مختلفين. حلين (E ) المعادلة تقبل حتى ،m الحقيقي الوسيط قيم بيانيا، عين بـ/
.(O,

−→
i ,

−→
j

) المعلم في البياني تمثيلها (Ch) و h (x) = ln |x |
−|x |−1

: بـ R∗ على المعرفة الدالة h لتكن /8
زوجية. h الدالة أن أثبت أ/

السابق. المعلم نفس في أنشئه ثم (
C f

) من انطلاقا (Ch) إنشاء يمكن كيف اشرح بـ/
ت-ر 2015 يا بكالور 172 التمرين

.g (x) = (x +2)2 +2−2 ln (x +2) : بـ ]−2,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I

. lim
>

x−→−2

g (x) و lim
x−→+∞g (x) احسب أ/ /1

تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/
.g (x) > 0 : ]−2,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه استنتج /2

مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = x +1+ 2

x +2
ln (x +2) : بـ ]−2,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) متعامد معلم إلى منسوب
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

>
x−→−2

f (x) احسب أ/ /1
. lim

x−→+∞ f (x) احسب بـ/
. f ′ (x) = g (x)

(x +2)2 : ]−2,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/

.+∞ عند (
C f

) لـ مائل مقارب y = x +1 المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /3
.(∆) إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس بـ/

إحداثياها. تعيين يطلب انعطاف نقطة يقبل (
C f

) أن أثبت /4
.(C f

) و (∆) أنشئ /5
و x = 1 ،x =−1 معادلاتها التي والمستقيمات (

C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S المربع، بالسنتيمتر احسب، /6

.y = 0

المعلم في البياني تمثيلها (Ch) و h (x) = |x +1|+ 2

x +2
|ln (x +2)| : بـ ]−2,+∞[ المجال على المعرفة الدالة h لتكن /7

.(O,
−→
i ,

−→
j

)
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؟ h الدالة إلى بالنسبة تستنتج ماذا . lim
<

x−→−1

h (x)−h (−1)

x +1
و lim

>
x−→−1

h (x)−h (−1)

x +1
احسب أ/

بيانيا. النتيجة فسر بـ/
السابق. المعلم نفس في أنشئه ثم (

C f
) من انطلاقا (Ch) إنشاء يمكن كيف اشرح جـ/

ت-ر 2014 يا بكالور 173 التمرين

.g (x) = x ln x +x : بـ ]0, 3] المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I

تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس /1
.1.45 <α< 1.46 أن تحقق ثم ]0, 3] المجال في α وحيدا حلا تقبل g (x) = 2 المعادلة أن أثبت أ/ /2

.]0, 3] المجال من x قيم حسب g (x)−2 إشارة استنتج بـ/
.(O,

−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب المستوي .I I

. f (x) = |x −2| ln x : بـ ]0, 3] المجال على المعرفة f للدالة البياني التمثيل (
C f

) المقابل، الشكل في

−1 1 2 3 4

−3

−2

−1

1

2

0

(
C f

)

.2 العدد عند f الدالة اشتقاق قابلية حول مناسبا تخمينا ضع بيانية، بقراءة /1
تخمينك. صحة أثبت /2

تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس /3
المعلم في البياني تمثيلها (Ch) و h (x) = (2−cos x) ln (cos x) : بـ [

0,
π

2

[ المجال على المعرفة الدالة h لتكن .I I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

)
.(Ch) لـ مقارب x = π

2
المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت /1

تغيراتها. جدول شكل ثم h الدالة تغير اتجاه ادرس /2
.(Ch) و (∆) أنشئ /3

ت-ر 2013 يا بكالور 174 التمرين
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.g (x) = (x +1)2 −2+ ln (x +1) : بـ ]−1,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I

تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس /1
.ln (α+1) = 2−(α+1)2 أن تحقق ثم 0.31 <α< 0.32 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /2

.]−1,+∞[ المجال من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج بـ/
مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = (x +1)2+(2− ln (x +1))2 : بـ ]−1,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

>
x−→−1

f (x) احسب أ/ /1
. lim

x−→+∞ f (x) احسب بـ/
. f ′ (x) = 2g (x)

x +1
: ]−1,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

. f (α) لـ حصرا عين ثم f (α) = (α+1)2 (
1+ (α+1)2) أن أثبت /3

.]−1, 2] المجال على (
C f

) أنشئ /4
A ،(O,

−→
i ,

−→
j

) المعلم في البياني تمثيلها (Γ) و f (x) = ln (x +1) : بـ ]−1,+∞[ المجال على المعرفة الدالة h لتكن .I I I

.x فاصلتها (Γ) من نقطة M و (−1, 2) إحداثياها نقطة
.AM =

√
f (x) أن أثبت /1

.k (x) =
√

f (x) : بـ ]−1,+∞[ المجال على المعرفة الدالة k لتكن /2
.]−1,+∞[ المجال على التغير اتجاه نفس f و k للدالتين أن أثبت أ/

يمكن. ما أصغر AM المسافة تكون حتى (Γ) من B النقطة احداثيي عين بـ/
.AB = (α+1)

√
(α+1)2 +1 أن أثبت جـ/

ت-ر 2012 يا بكالور 175 التمرين

إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
Cg

) و g (x) = x2 +a +b ln x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I

ثابتان. حقيقيان عددان b و a حيث (
O,

−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم
.4 يساوي توجيهه معامل مماسا (1,−1) النقطة عند يقبل (

Cg
) أن علما b و a الحقيقيين العددين عين /1

.b = 2 و a =−2 أن نفرض /2
تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس أ/

0656836024 رشيد ياحي 135الأستاذ الصفحة



رشيد ياحي 0656836024الأستاذ الهاتف رقم
المجال من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج ثم ]0,+∞[ المجال في α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت بـ/

.]0,+∞[

.(O,
−→
i ,

−→
j

) المعلم في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = x −2− 2 ln x

x
: بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

( 2 cm الطول (وحدة
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

>
x−→0

f (x) احسب أ/ /1
. lim

x−→+∞ f (x) احسب بـ/
. f ′ (x) = g (x)

x2 : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

.+∞ عند (
C f

) لـ مائل مقارب y = x −2 المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /3
.(∆) إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس بـ/

.(T ) للمماس معادلة اكتب ثم (∆) المستقيم يوازي (T ) وحيدا مماسا يقبل (
C f

) أن أثبت /4
.2.7 < x2 < 2.8 و 0.6 < x1 < 0.7 حيث x2 و x1 حلين تقبل f (x) = 0 المعادلة أن أثبت /5

( α≃ 1.25 (نأخذ .(C f
) و (T ) ،(∆) أنشئ /6

.(m +2) x +2 ln x = 0 المعادلة حلول عدد ،m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش /7
ت-ر 2011 يا بكالور 176 التمرين

إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = a +b ln (2x)

4x2 : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن /1
ثابتان. حقيقيان عددان b و a حيث (

O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم
الفواصل. لمحور يا مواز مماسا (

1

2
, 1

) النقطة عند يقبل (
C f

) أن علما b و a الحقيقيين العددين عين -
.(O,

−→
i ,

−→
j

) المعلم في البياني تمثيلها (
Cg

) و g (x) = 1+2 ln (2x)

4x2 : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن /2
بيانيا. النتيجتين فسر ثم lim

>
x−→0

g (x) و lim
x−→+∞g (x) احسب أ/

تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/
.x المجهول ذات g (x) = 0 المعادلة ]0,+∞[ المجال في حل جـ/

.(Cg
) أنشئ د/

.h (x) = 1+ ln (2x)

2x
: بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة h لتكن /3

.h′ عين أ/
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المجال على g للدالة أصلية دالة استنتج ثم g (x) = 1

4x2 + ln (2x)

2x2 : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه تحقق بـ/
.]0,+∞[

ت-ر 2009 يا بكالور 177 التمرين

.g (x) = 2x + ln x : بـ [1,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I

. lim
x−→+∞g (x) احسب أ/ /1

تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/
.g (x) ̸= 0 : [1,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه استنتج /2

معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = 6 ln x

2x + ln x
: بـ [1,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) متعامد

. f (x) =
6

ln x

x

2+ ln x

x

: [1,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه تحقق أ/ /1

بيانيا. النتيجة فسر ثم lim
x−→+∞ f (x) احسب بـ/

تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس أ/ /2
مختلفين. حلين f (x) = k المعادلة تقبل حتى ،k الحقيقي الوسيط قيم عين بـ/

.1 الفاصلة ذات النقطة عند (
C f

) مماس (T1) لـ معادلة اكتب /3
.(O,

−→
i ,

−→
j

) المعلم في البياني تمثيلها (Ch) و h (x) = f
(
ex) : بـ [1,+∞[ المجال على المعرفة الدالة h لتكن /4

.h الدالة تغيرات جدول شكل أ/
.1 الفاصلة ذات النقطة عند (Ch) مماس (T2) لـ معادلة اكتب بـ/

.(Ch) و (
C f

) ،(T2) ،(T1) أنشئ /5
العادية) (الدورة الأول الموضوع ع-ت 2017 يا بكالور 178 التمرين

تمثيلها هو (
C f

) ، f (x) = 2

3
x + ln

(
x −1

x +1

) بـ: D = ]−∞;−1[∪ ]1;+∞[ حيث: D على المعرفة f العددية الدالة )نعتبر
O;

−→
i ,

−→
j

) المتجانس و المتعامد المعلم إلى المنسوب المستوي في البياني
بيانيا. ذلك فسرَ ثم فردية f الدالة انَ بينَ ¬

. lim
x→−∞ f (x) و lim

x→+∞ f (x) ، lim
x

<→−1
f (x) ، lim

x
>→1

f (x) التالية: النهايات أحسب ­
التراتيب. محور لحامل يين مواز مقاربين مستقيمين يقبل (

C f
) أنَ استنتج ّ •

f ′(x) = 2

3

(
x2 +2

x2 −1

) ، D من x حقيقي عدد كل أجل من أنه بينَ أ) ®
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تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير إتجاه استنتج ب)

. 1, 8 <α< 1, 9 حيث α وحيدا حلا تقبل f (x) = 0 المعادلة أنّ بينّ ¯(
C f

) المنحنى وضعية أدرس ثم (
C f

) للمنحنى مائل مقارب مستقيم y = 2

3
x المعادلة: ذا (∆) المستقيم أنَ بينّ °

. (∆) المستقيم إلى بالنسبة
. (

C f
) والمنحنى (∆) المستقيم أنشئ ±

المعادلة: حلول عدد m الحقيقي الوسيط قيم حسب ناقش حقيقي، وسيط m ²

(2−3|m|) x +3 ln
(

x −1

x +1

)
= 0

الإستثنائية) (الدورة الثاني الموضوع ع-ت 2017 يا بكالور 179 التمرين

المستوي في البياني تمثيلها (
C f

) . f (x) = 1+2 ln(2x +1)

(2x +1)2 كمايلي: ]
−1

2
;+∞

[ على المعرفّة العددية الدالة f نعتبر (I
. (

O;
−→
i ,

−→
j

) والمتجانس المتعامد المعلم إلى المنسوب
بيانيا. النتيجتين فسر ّ ثم ، lim

x→+∞ f (x) و lim

x
>→−

1

2

f (x) النهليتين: احسب ¬

. f ′(x) = −8 ln(2x +1)

(2x +1)3 ، ]
−1

2
;+∞

[ من x كل أجل من أنّ: بينّ أ) ­
. تغيراتها جدول شكّل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس ب)

. f (x) اشارة استنتج ّ ثم f (x) = 0 المعادلة ]
−1

2
;+∞

[ المجال في حل ®

. (
C f

) انشئ ثم احداثييها، تعيين يطلب ω انعطاف نقطة يقبل (
C f

) المنحنى أنّ بينّ ¯
. g (x) = 2 [−x + ln(2x +1)] كمايلي: ]

−1

2
;+∞

[ على المعرفّة g الدالة لتكن (II
. g الدالة تغير اتجاه ادرس أ) ¬

. 1, 2 <α< 1, 3 : حيث: α والآخر معدوم أحدهما حلين g (x) = 0 للمعادلة أنّ بينّ ب)
g (x) إشارة استنتج جـ)

In =
∫ n+1

n
f (x)d x : :1 من تماما أكبر n طبيعي عدد كل أجل من نضع ­

lim
n→+∞ In استنتج ّ ثم ، 0 < f (x) < 1

2x +1
، x ≥ 3

2
كل أجل من أنّ: اثبت •

الأول الموضوع ع-ت 2016 يا بكالور 180 التمرين
. g (x) = x2 +1− ln x بـ: ]0;+∞[ على المعرفّة العددية الدالة g (I

g الدالة تغير إتجاه أدرس ¬
. g (x) > 0 ، ]0;+∞[ المجال من x حقيقي عدد كل أجل من أنهَ بينَ َ ثم g

(p
2

2

)
أحسب ­
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إلى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = ln x

x
+ x −1 بـ: ]0;+∞[ المجال على المعرفّة العددية الدالة f (II(

O;
−→
i ,

−→
j

) والمتجانس المتعامد المعلم
. lim

x→+∞ f (x) و lim
x

>→0
f (x) أحسب ¬

. f ′(x) = g (x)

x2 ، ]0;+∞[ المجال من x حقيقي عدد كل أجل من أنهّ بينّ أ) ­
. f الدالة تغيرات جدول شكلَ ب)

. 1 فاصلتها التي النقطة في (
C f

) للمنحنى (T ) للمماس معادلة أكتب ®
له. معادلة y = x −1 حيث: (∆) مائلا مقاربا مستقيما يقبل (

C f
) أنّ بينّ أ) ¯

. (∆) و (
C f

) لـ النسبي الوضع أدرس ب)
له. معادلة y = mx −m حيث: المستقيم (∆m) حقيقي. عدد m °

. (∆m) المستقيم إلى تنتمي A(1; 0) النقطة ، m حقيقي عدد كل أجل من أنهّ تحقّق أ)

. f (x) = mx −m المعادلة: حلول عدد m الحقيقي الوسيط قيم حسب و بيانيا ناقش ب)
]0;+∞[ المجال على x 7→ ln x

x
للدالة أصلية دالة جد أ) ±

x = n و x = 1 معادلتيهما: اللذَين المستقيمين و (∆) المستقيم ، (
C f

) بالمنحنى المحددَ المستوي الحـيزَ مساحة In أحسب ب)
. (n > 1) طبيعي عدد n حيث

. In > 2 فإنّ: n > n0 كان إذا بحيث n0 طبيعي عدد أصغر أعين جـ)
الإستثنائية) (الدورة الأول الموضوع ع-ت 2016 يا بكالور 181 التمرين

أساس هو e العدد حيث ( g (x) =−1+ (x +1)e +2 ln(x +1) بـ: ]−1,+∞[ المجال على المعرفّة g العددية الدالة لتكن (I
النيبيري) يتم اللوغار

تغيراتها. جدول شكّل ّ ثم ، g الدالة تغيرات ادرس ¬
. −0, 34 <α< 0, 33 حيث: α وحيدا حلا g (x) = 0 للمعادلة أنّ بين ­

. ]−1,+∞[ المجال من x الحقيقي العدد قيم حسب g (x) إشارة استنتج ®
المنسزب المستوي في البياني تمثيلها (

C f
) . f (x) = e

x +1
+ ln(x +1)

(x +1)2 بـ: ]−1,+∞[ المجال على المعرفّة f الدالة لتكن (II(
O;

−→
i ,

−→
j

) والمتجانس المتعامد المعلم إلى
هندسيا. النتيجتين فسر ّ ثم ، lim

x→+∞ f (x) واحسب lim
x

>→−1
f (x) =−∞ أنّ: بينّ أ) ¬

. ( f الدالة مشتقة f ′ ) . f ′(x) = −g (x)

(x +1)2 : ]−1;+∞[ من x حقيقي عدد كل أجل من أنه بينّ ب)
تغيراتها. جدول شكّل ّ ثم ]−1;+∞[ المجال على f الدالة تغير اتجاه ادرس جـ)
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( f (α) ≈ 3.16 أنّ: (نقبل . (

C f
) المنحنى ارسم د)

]−1;+∞[. المجال على x 7→ ln(x +1)

(x +1)2 للدالة أصلية دالة هي x 7→ −1

x +1
[1+ ln(x +1)] الدالة: أنّ بينّ أ) ­

التوالي: على معادلتاهما اللذين والمستقيمين الفواصل محور وحامل (
C f

) بالمنحنى المحدّد المستوي ز َّ الحـي مساحة احسب .ب) x = 1 و x = 0

السابق. المعلم في البياني تمثيلها (Ck ) و k(x) = f (−|x |) بـ: ]−1; 1[ على المعرفّة k العددية الدالة نعتبر ®
زوجية. k الدالة أنّ بينّ أ)

. ( k الدالة تغيرّات دراسة (دون ارسمه ثم (
C f

) المنحنى من انطلاقا (Ck ) المنحنى استنتاج يمكن كيف بينّ ب)
k(x) = m المعادلة: حلول إشارة و عدد ، m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش جـ)

الأول الموضوع ع-ت 2015 يا بكالور 183 )التمرين
O;

−→
i ,

−→
j

) والمتجانس المتعامد المعلم إلى منسوب المستوي

1

1

−→
i

−→
j

(
γ

)

O

(∆)

α

ذو المستقيم (∆) و x : 7→ ln x للدالة: البياني التمثيل (
γ

) (I
. (∆) و (

γ
) تقاطع نقطة فاصلة هي α ؛ y =−x +3 المعادلة

]0;+∞[ على (∆) إلى بالنسبة (
γ

) وضعية حددَ بيانية بقراءة ¬
g (x) = x −3+ ln x بـ: ]0;+∞[ على فة ّ المعر الدالة g ­

. g (x) إشارة x قيم حسب استنتج •
. 2, 2 <α< 2, 3 أنّ: تحقّق ®

f (x) =
(

1− 1

x

)
(ln(x)−2) بـ: ]0;+∞[ المجال على المعرفّة الدالة f (II

. lim
x→+∞ f (x) و lim

x
>→0

f (x) أحسب ¬
. f الدالة تغيرات جدول شكّل ّ ثم ؛ f ′(x) = g (x)

x2 : ]0;+∞[ من x كل أجل من أنهّ أثبت ­
f (α) للعدد حصرا استنتج ّ ثم ؛ f (α) = −(α−1)2

α
انّ: بينّ ®

]0; e2] على (
C f

) أنشئَ ّ ثم الفواصل؛ محور حامل إلى بالنسبة (
C f

) وضعية أدرس ¯
. F (1) =−3 تحققَ: والتي ]0;+∞[ المجال على f للدالة الأصلية الدالة F (III

فاصلتيهما. تعيين يطلب نقطتين في الفواصل محور لحامل يين مواز مماسين يقبل F الدالة منحنى أنّ بينّ ¬
. F الدالة عبارة استنتج ّ ثم ، ]0;+∞[ على x 7→ ln x للدالة اصلية دالة هي x 7→ x ln x −x أنّ: بينّ ­

الأول الموضوع ع-ت 2014 يا بكالور 184 التمرين
إلى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = 1+ 2 ln x

x
: كمايلي ]0;+∞[ المجال على المعرفّة f العددية الدالة نعتبر

.
(
O;

−→
i ,

−→
j

) والمتجانس المتعامد المعلم
بيانيا. النتائج فسرّ ؛ lim

x→+∞ f (x) و lim
x

>→0
f (x) احسب أ) ¬
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تغيرّاتها. جدول شكّل َ ثم ]0;+∞[ المجال على f الدالة تغير اتجاه أدرس ب)

.y = 1 معادلته: الذي (∆) المستقيم إلى بالنسبة (
C f

) المنحنى وضعية أدرس أ) ­
. 1 الفاصلة ذات النقطة في (

C f
) للمنحنى (T ) المماس معادلة أكتب ب)

. e−0,4 <α< e−0,3 حيث: α حلاوحيدا ]0; 1[ المجال في تقبل f (x) = 0 المعادلة أنّ بينّ جـ)
. (

C f
) و (T ) أنشئ ®

السابق. المعلم نفس في البياني تمثيلها (Ch) وليكن ، h(x) = 1+ 2 ln |x |
|x | كمايلي: R− {0} على المعرفّة h الدالة لتكن ¯

تستنتج؟ ماذا . h(x)−h(−x) = 0 معدوم، غير x حقيقي عدد كل أجل من أنهّ بينّ أ)
. (

C f
) المنحنى على إعتمادا (Ch) المنحنى أنشئ ب)

. ln x2 = (m −1)|x | المعادلة: حلول عدد ، m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش جـ)
الثاني الموضوع ع-ت 2013 يا بكالور 185 التمرين

g (x) = x2 +2x +4−2 ln(x +1) : بـ . ]−1;+∞[ المجال على المعرفّة الدالة g (I
تغيراتها جدول شكّل ثم ، g الدالة تغيرّات أدرس ¬

. g (x) > 0 ، ]−1;+∞[ المجال من x كل أجل من أنهّ استنتج ­
إلى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (

C f
) و . f (x) = x − 1−2 ln(x +1)

x +1
بـ: ]−1;+∞[ المجال على المعرفّة الدالة f (II

( 2cm الطول (وحدة . (
O;

−→
i ,

−→
j

) والمتجانس المتعامد المعلم
هندسيا. النتيجة فسر ثم . lim

x
>→−1

f (x) احسب أ) ¬
. lim

x→+∞ f (x) احسب ب)
. f الدالة مشتقة هي f ′ حيث ، f ′(x) = g (x)

(x +1)2 ، ]−1;+∞[ من x كل أجل من أنه، بينّ أ) ­
تغيراتها. جدول شكّل ّ ثم ]−1;+∞[ المجال على f الدالة تغيرّ اتجاه ادرس ب)

. 0 <α< 0, 5 أنّ: تحقق ّ ثم ، ]−1;+∞[ المجال على α وحيدا حلا تقبل f (x) = 0 المعادلة أنّ بينّ جـ)
+∞ عند (

C f
) للمنحنى مائل مقارب y = x المعادلة ذا (∆) المستقيم أنّ بينّ أ) ®

.(∆) إلى بالنسبة (
C f

) المنحنى وضعية ادرس ب)
. x0 فاصلتها نقطة في (

C f
) للمنحنى مماس ، y = x + 2p

e3
المعادلة: ذا (T ) المستقيم أنّ نقبل ¯

. x0 احسب أ)
. (

C f
) المنحنى ثم (T ) والمماس المقاربين المستقيمين أرسم ب)
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متمايزين. حليّن f (x) = x +m المعادلة تقبل بحيث m الحقيقي الوسيط قيم بيانيا عينّ جـ)

الأول الموضوع ع-ت 2012 يا بكالور 186 التمرين

إلى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = x +5+6 ln
( x

x −1

) : كمايلي ]−∞; 0[ المجال على المعرفّة f الدالة لتكن
.
(
O;

−→
i ,

−→
j

) والمتجانس المتعامد المعلم
بيانيا. النتائج فسرّ ؛ lim

x
<→0

f (x) احسب أ) ¬
. lim

x→−∞ f (x) احسب ب)
. f ′(x) = x2 −x −6

x(x −1)
، ]−∞; 0[ من x حقيقي عدد كل أجل من أنه بينّ ­
تغيرّاتها. جدول شكّل َ ثم ، f الدالة تغيرّ اتجاه استنتج •

. −∞ بجوار (
C f

) للمنحنى مائل مقارب مستقيم هو y = x +5 معادلته الذي (∆) المستقيم أنّ بينّ أ) ®
. (∆) للمستقيم بالنسبة (

C f
) المنحنى وضعية ادرس ب)

−1, 1 <β<−1 و −3, 5 <α<−3, 4 حيث β و α حليّن تقبل f (x) = 0 المعادلة أنّ بينّ ¯
. (∆) المستقيم و (

C f
) النحنى أنشئ °

.B
(
−2;

5

2
+6 ln

(
3

4

)) و A
(
−1; 3+6 ln

(
3

4

)) النقتين نعتبر أ) ±
. (AB ) للمستقيم ديكارتية معادلة y = 1

2
x + 7

2
+6 ln

3

4
أنّ بينّ •

إحداثيتيها. تعيين يطلب (M0) نقطة في (
C f

) المنحنى يمس (AB ) المستقيم أنّ بينّ ب)
. g (x) = x2

2
+5x +6x ln

( x

x −1

)
+6 ln (1−x) كمايلي: ]−∞; 0[ على المعرفّة الدالة g لتكن ²

. ]−∞; 0[ المجال على f للدالة أصلية دالة g أنّ بينّ •
187 التمرين

.g (x) =−1+ (x +2)ex :]−2;+∞[ على معرفة عددية دالة g (I

تغيراتها. جدول شكل ثم ,g الدالة تغيرات أدرس (1
.R على g (x) اشارة استنتج ثم ,−0, 5 <α<−0, 4 : حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن بين (2

. f (x) = ex − ln(x +2) ب: ]−2;+∞[ على المعرفة f العددية الدالة نعتبر (II

.(O,
−→
i ,

−→
j

) المتجانس المتعامد المعلم الى المنسوب المستوي في f للدالة الممثل المنحني (C f ) نسمي
هندسيا. النتيجة فسر ثم يفها. تعر مجموعة أطراف يجوار f الدالة نهايات أحسب (1

تغيراتها. جدول شكل ثم , f الدالة تغير اتجاه استنتج ثم , f ′(x) = g (x)

x +2
: ]−2;+∞[ من x كل أجل من أنه أثبت (2

.o المعلم مبدأ عند (C f ) المنحنى مماس (∆) معادلة أكتب (3
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. f (α) ≃ 0, 2 تعطى .(∆) و (C f ) أنشئ (4

.x = 1; x = 0 و (∆) المستقيم و (C f ) بالمنحني المحدد الحـيز مساحة أحسب (5
حيث: ,x الحقيقي المجهول ذات المعادلة حلول اشارة و عدد m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا ناقش (6

ex + ln
(

m +2

x +2

)
= em

.
188 التمرين

.(1cm (الوحدة (
O,

−→
i ,

−→
j

) المتجانس المتعامد المعلم الى المنسوب لمستوي
.g (x) = x

x +1
− ln(x +1) ب: [0;+∞[ المجال على المعرفة العددية الدالة g (I

.[0;+∞[ المجال على g الدالة تغيرات أدرس (1
.[0;+∞[ المجال على g (x) اشارة استنتج (2

.(O,
−→
i ,

−→
j

) المعلم في f للدالة البياني التمثل (C f ) . f (x) = e−x ln(ex +1) ب: R على المعرفة العددية الدالة f (II

بيبانيا. النتيجتين فسر ثم , lim
x→−∞ f (x) و lim

x→+∞ f (x) أحسب (1
. f ′(x) = e−x g (ex ) لدينا: R من x كل أجل من أنه بين أ) (2

تغيراتها. جدول شكل ثم , f الدالة تغير اتجاه استنج ب)
.(O,

−→
i ,

−→
j

) المعلم في (C f ) أنشىء (3
.R على f للدالة أصلية دالة هي F (x) = x − (e−x +1) ln(ex +1) ب: R على المعرفة F الدالة أن بين أ) (4
.A المساحة cm2 ب احسب ,x = ln 2, x = 0, y = 0 المستقيمات و (C f ) ب المحدد الحـيز مساحة A ب)

الأول الموضوع ع-ت 2010 يا بكالور 189 التمرين
في البياني تمثيلها (

C f
) ليكن و . f (x) = 1+ ln(2x −1) بـ: I =

]
1

2
;+∞

[ المجال على المعرفّة العددية الدالة f لتكن (I(
O;

−→
i ,

−→
j

) المتجانس المتعامد المعلم إلى المنسوب المستوي
. lim

x
>→ 1

2

f (x) و lim
x →+∞ f (x) احسب أ) ¬

تغيرتها. جدول شكل ثم I المجال على تماما متزايدة f الدالة أنّ بينّ ­
. y = x المعادلة ذي (d ) للمستقيم يا مواز المماس فيها يكون التي (

C f
) من النقطة فاصلة عينّ ®

حقيقيان عددان b ، a حيث: f (x) = ln(x +a)+b الشكل على f (x) كتابة يمكن I من x كل أجل من انه أثبت أ) ¯
تعيينهما. يطلب

. (
C f

) و (C ) ارسم ثم ، ln ية النيبير اللوغارتمية الدالة منحنى (C ) من إنطلاقا (
C f

) رسم يمكن أنه استنتج ب)
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. g (x) = f (x)−x بـ: I المجال على المعرفّة g العددية الدالة نعتبر (II

lim
x →+∞g (x) =−∞ أنّ: بينّ ثم lim

x
>→ 1

2

g (x) احسب ¬
تغيراتها. جدول شكّل ثم I على g الدالة تغير اتجاه ادرس ­

. α وحيدا حلا ]
3

2
;+∞

[ المجال في تقبل g (x) = 0 المعادلة انّ بينّ ثم g (1) احسب أ) ®
.2 <α< 3 أنّ: تحقّق •

السابق. المعلم في ]
1

2
; 5

[ المجال على g الدالة منحنى (
Cg

) ارسم ب)
.(d ) إلى بالنسبة (

C f
) المنحنى وضعية حدّد ثم I المجال على g (x) إشارة استنتج ¯

.]1;α[ المجال إلى تنتمي f (x) فإنّ: ]1;α[ المجال من x حقيقي عدد كل أجل من أنهّ برهن °
. un = f

(
1+ 1

2n

) كمايأتي: N⋆ على المعرفّة العددية المتتالية (un) نسمي (III
. un = 1+2 ln 3−3 ln 2 يكون: أجلها من التي n الطبيعي العدد قيمة عينّ ¬

Sn = u1 +u2 + ...+un حيث: Sn المجموع n بدلالة احسب ­
الأول الموضوع ع-ت 2011 يا بكالور 190 التمرين

−→
i

−→
j
o

(
Cg

) بـ: R− {−1} على المعرفة g الدالة نعتبر (I
في البياني تمثيلها (Cg ) و g (x) = x −1

x المتجانس1+ المتعامد المعلم إلى المنسوب المستوي
بيانية: بقراءة المقابل). (الشكل (

O;
−→
i ,

−→
j

)
في مبين هو كما لها، الممثل البياني المنحنى

المقابل. الشكل
. g الدالة تغيرات جدول شكّل أ)
. g (x) > 0 المتراجحة: بيانيا حل ب)

أجلها من يكون التي x قيم بيانيا عينّ جـ)
0 < g (x) < 1

.
منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = x −1

x +1
+ ln

(
x −1

x +1

) بـ: ]1;+∞[ المجال على المعرفة f الدالة لتكن (II(
O;

−→
i ,

−→
j

) والمتجانس المتعامد المعلم إلى
هندسيا. النتيجتين قسرَ ثم ، lim

x→+∞ f (x) = 0 و lim
x

>→1
f (x) أحسب ¬

g ′(x) = 2

(x +1)2 : ]1;+∞[ المجال من x حقيقي عدد كل أجل من أنهَ بينَ أ) ­
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f الدالة تغيرات جدول شكّل إشارتها، وادرس f ′(x) أحسب ب)

. ]1;+∞[ المجال على ln
(

x −1

x +1

) العبارة إشارة عينّ . جـ. السؤال (I الجزء باستعمال أ) ®
. ]α;+∞[ المجال على x 7→ ln(x −α) للدالة اصلية دالة هي x 7→ (x −α) ln(x −α)−x الدالة: أنّ بينّ حقيقي. عدد α ب)
المجال على f للدالة أصلية دالة عينّ ّ ثم g (x) = 1− 2

x +1
، ]1;+∞[ المجال من x حقيقي عدد كل أجل من أنهّ تحقّق جـ)

. ]1;+∞[

الثاني الموضوع ع-ت 2009 يا بكالور 191 التمرين
h(x) = x2 +2x + ln(x +1) كمايلي: ]−1;+∞[ على معرفّة عددية دالة h (I

. lim
x →+∞h(x) و lim

x
>→−1

h(x) احسب ¬
، h الدالة تغير اتجاه واستنتج h′(x) = 1+2(x +1)2

x +1
: ]−1;+∞[ المجال من x حقيقي عدد كل أجل من أنه، بينّ أ) ­

تغيراتها جدول أنجز ثم
. x قيم حسب h(x) إشارة واستنتج h(0) احسب ®

إلى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (
C f

) و . f (x) = x −1− ln(x +1)

x +1
كمايلي: ]−1;+∞[ على معرفة دالة f لتكن (II

. (
O;

−→
i ,

−→
j

) والمتجانس المتعامد المعلم
هندسيا. النتيجة ر َّ فس ثم . lim

x
>→−1

f (x) احسب أ) ¬

. lim
x→+∞

ln u

u
= 0 أنّ: برهن ، lim

t→+∞
e t

t
=+∞ النتيجة باستخدام ب)

. lim
x→+∞ f (x) استنتج جـ)

. (
C f

) للمنحنى مائل مقارب مستقيم وجدود واستنتج lim
x→+∞

[
f (x)− (x −1)

] احسب د)
المائل. المقارب المستقيم إلى بالنسبة (

C f
) المنحنى وضعية ادرس هـ)

. f الدالة تغيرات جدول شكل ّ ثم f ′(x) = h(x)

(x +1)2 ، ]−1;+∞[ من x كل أجل من أنه، بينّ ­
. 3, 4 و 3, 3 بين محصورة فاصلتها نقطة عند y = 2 المعادلة ذو المستقيم يقطع (

C f
) المنحنى أنّ بينّ ®

. (
C f

) ارسم ¯
.x = 1 و x = 0 ؛ y = x −1 معادلاتها التي والمستقيمات (

C f
) بالمنحنى المحدّد المستوي الحـيز مساحة احسب °
الثاني الموضوع يا ر- 2016 يا بكالور 192 التمرين

g (x) = 1

x
− ln x يلي: كما ]0;+∞[ المجال على المعرفّة g العددية الدالة نعتبر (I

. g الدالة تغيرّ اتجاه ادرس ¬
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. ]0;+∞[ على g (x) إشارة استنتج ثم ]1, 76; 1, 77[ المجال من α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن بينّ ­

: يلي كما [0;+∞[ المجال على المعرفّة f العددية الدالة نعتبر (II
 f (x) = x +1

x − ln x
; x > 0

f (0) = 0(
O;

−→
i ,

−→
j

) . والمتجانس المتعامد المعلم إلى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (
C f

)
بيانيا. النتيجة وفسرّ lim

x
>→0

f (x)

x
احسب ثم اليمين، على 0 العدد عند مستمرة f الدالة أنّ اثبت ¬

. f ′(x) = g (x)

(x − ln x)2 ، ]0;+∞[ المجال من x حقيقي عدد كل أجل من أن: بينّ ­
. f الدالة تغيرات جدول شكل ثم بيانيا ذلك وفسرّ lim

x→+∞ f (x) احسب ®
h(x) = x − ln x بـ: ]0;+∞[ على المعرفّة h الدالة لتكن ¯

ذي (∆) المستقيم إلى بالنسبة (
C f

) وضعية استنتج و h(x) > 0 تماما، موجب x حقيقي عدد كل أجل من أن: بينّ أ)
. y = 1 المعادلة

( f (α) ≈ 2, 31 (نأخذ . (
C f

) ارسم ب)
F (x) =

∫ x

1
f (t )d t يلي كما ]0;+∞[ المجال على المعرفّة F الدالة لتكن °

1

x
+1 ≤ f (x) ≤ f (α) ، x ≥ 1 حيث x حقيقي عدد كل أجل من أنّ: بينّ •

له. حصرا استنتج ثم F (e) للعدد هندسيا تفسيرا اعط •
الاستثنائية الدورة يا ر- 2017 يا بكالور 193 التمرين

g (x) = x +2− ln x يلي: كما ]0;+∞[ على المعرفّة g الدالة نعتبر (I
. g (x) إشارة استنتج ّ ثم g الدالة تغيرّ اتجاه ادرس ¬

المعلم إلى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (
C f

) . f (x) = 1

2

(
−x +e − ln(x2)

x

) يلي: كما R⋆ على المعرفّة f الداّلة لتكن (II
. ∥−→i ∥ = 1cm حيث .

(
O;

−→
i ,

−→
j

) والمتجانس المتعامد
. f الدالة تغير اتجاه استنتج ثم f ′(x) = −g (x2)

2x2 ، معدوم غير x حقيقي عدد كل أجل من أنّ، بينّ ¬
بيانيا. النتيجة فسرّ ثم ، f (−x)+ f (x) معدوم غير x حقيقي عدد كل أجل من احسب أ) ­

. lim
x

<→0
f (x) و lim

x →−∞ f (x) استنتج ثم lim
x →+∞ f (x) و lim

x
>→0

f (x) احسب ب)
. f الدالة تغيرات جدول شكّل جـ)

. (∆) إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس ّ ثم (
C f

) لـ مقارب y =−1

2
x + e

2
المعادلة ذا (∆) المستقيم أنّ بينّ ®

منهما. لكل معادلة جد ّ ثم (
−1

2

) يساوي منهما كل توجيه معامل (
C f

) للمنحنى مماسان يوجد أنه أثبت أ) ¯
−0, 5 <β<−0, 4 و 2 <α< 2, 1 حيث: β و α فاصلتاهما نقطتين في الفواصل محور حامل يقطع (

C f
) المنحنى أنّ بينّ .ب)
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. (

C f
) المنحنى ثم (∆) والمستقيم المماسين ارسم °

وحيدا. ّ حلا x(e −2m) = ln(x2) المعادلة تقبل حتى m الحقيقي الوسيط قيم عينّ ، (
C f

) المنحنى باستعمال ±
. x +2y = e و x = 1 ، x =α معادلاتها التي والمستقيمات (

C f
) بالمنحنى المحدد الحـيزّ مساحة إلى A بـ: نرمز ²

. A = 1

2
(lnα)2 cm2 أنّ: تحقق •

يا ر- 2016 يا بكالور 194 التمرين

g (x) = 1+x2 +2 ln x بـ: ]0;+∞[ المجال على المعرفّة العددية الدالة g (I
. g الدالة تغيرّ اتجاه ادرس ¬

. α وحيدا حلا ]0, 52; 0, 53[ المجال في تقبل g (x) = 0 المعادلة أن بينّ ­
. ]0;+∞[ المجال على g (x) إشارة استنتج ®

إلى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (
C f

) . f (x) =−x + 3+2 ln x

x
: بـ ]0;+∞[ المجال على المعرفّة العددية الدالة f (II

. .
(
O;

−→
i ,

−→
j

) والمتجانس المتعامد المعلم
lim

x →+∞ f (x) و lim
x

>→0
f (x) احسب ّ ¬

. f ′(x) = −g (x)

x2 : ]0;+∞[ المجال من x حقيقي عدد كل أجل من أنه بيېنّ أ) ­
. f الدالة تغيرات جدول شكّل ب)

له. حصرا عينّ ثم f (α) = 2
(

1

α
−α

) أنّ: تحقّق جـ)
هندسيا. النتيجة فسرّ ثم lim

x →+∞
[

f (x)+x
] أ)احسب ®

. (∆) المائل المقارب مستقيمه إلى بالنسبة (
C f

) وضغية ادرس ب)
له. ديكارتية معادلة كتابة يطلب (∆) يوازي (T ) مماسا يقبل (

C f
) أنّ بينّ جـ)

2, 11 < x1 < 2, 13 و 0, 22 < x0 < 0, 23 حيث: x1 و x0 فاصلتيهما نقطتين في الفواصل محور حامل يقطع (
C f

) أنّ نقبل ¯.. (
C f

) ، (∆) ، (T ) أنشئ •
. 3+2 ln x −mx = 0 المعادلة: حلول عدد ، m قيم وحسب بيانيا ناقش حقيقي، وسيط m °

. un =
∫ en+1

en

[
f (x)+x

] نضع: n طبيعي عدد كل أجل من (III
. un > 0 : n طبيعي عدد كل أجل من أنهّ بينّ ّ ¬

. u0 للعدد هندسيا تفسيرا أعط ­
. n بدلالة un احسب ®

. n بدلالة Sn احسب Sn = u0 +u1 +u2 + ...+un نضع: ¯
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يا ر- 2015 يا بكالور 195 التمرين

(
C f

) . f (x) = 1− x2 ln x ، ]0;+∞[ المجال من x حقيقي عدد كل أجل من و ، f (0) = 1 بـ: المعرفّة الدالة f (I
.
(
O;

−→
i ,

−→
j

) والمتجانس المتعامد المعلم إلى المنسوب المستوي في الممثل الدالة منحنى
اليمين. من 0 عند f الدالة ية استمرار ادرس أ) ¬

هندسيا. النتيجة فسر ّ ثم ، lim
x

>→0

f (x)−1

x
احسب ب)

. lim
x →+∞ f (x) احسب أ) ­

تغيراتها. جدول شكّل ّ ثم ، f الدالة تغيرّ اتجاه ادرس ب)
.[0;+∞[ المجال في α وحيدا ّ حلا تقبل f (x) = 0 المعادلة أنّ بينّ أ) ®

. 1, 531 <α< 1, 532 أنّ: تحقّق ب)
.
(
O;

−→
i ,

−→
j

) المعلم نفس في g للدالة الممثل المنحنى (
Cg

) . g (x) = f (|x |) بـ: R على المعرفّة g الدالة نعتبر ¯
. g الدالة شفعية ادرس أ)

. [−2; 2] المجال على (
Cg

) المنحنى أنشئ ب)
]0;+∞[ المجال على المعرفّة x 7→ x2 ln x للدالة الأصلية الدالة عينّ بالتجزئة، المكاملة باستعمال °

. 1 القيمة اجل من تنعدم والتي
.F (α) =

∫ α

t
f (x)d x نضع . ]0;α[ المجال إلى ينتمي حقيقي عدد t ±

.α و t بدلالة F (t ) العبارة اكتب أ)
.F (t ) = −3t f (t )− t 3 −6t +α3 +6α

9
، ]0;α] المجال من t حقيقي عدد كل أجل من أنه بينّ ب)

. lim
t

>→0
F (t ) احسب جـ)

أنّ نفرض . m القطر ونصف O المبدأ المركز ذات الدائرة مساحة S (m) ، ]0;α] المجال إلى ينتمي حقيقي عدد m ²
هي ، x =α و x =−α الترتيب على معادلتيهما اللذّين والمستقيمين الفواصل محور حامل ، (

Cg
) بالمنحنى المحدّد الحـيز مساحة

. ( المساحات وحدة ua ) A = 2

9

(
α3 +6α

)
ua حيث: A :

. S (m) = 2A يكون حتى m للعدد المظبوطة القيمة عينّ أ)
. m للعدد حصرا أعط . 3, 140 <π< 3, 142 أنّ علما ب)
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196 التمرين

.g (x) =−x −1+x ln x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I

تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس /1
.3.5 <α< 3.6 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /2

.]0,+∞[ المجال من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج بـ/
إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) =−3

4
x2+ 1

2
x2 ln x −x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم
. lim

>
x−→0

f (x) و lim
x−→+∞ f (x) احسب /1

. f ′ (x) = g (x) : ]−1,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

إحداثياها. تعيين يطلب انعطاف نقطة يقبل (
C f

) أن أثبت /3
.(T ) للمماس معادلة اكتب ثم y =−x +1 المعادلة ذا (∆) المستقيم يوازي (T ) وحيدا مماسا يقبل (

C f
) أن أثبت /4

.6.1 <β< 6.2 حيث β فاصلتها وحيدة نقطة في الفواصل محور يقطع (
C f

) أن أثبت /5
.(C f

) و (T ) أنشئ /6
.1 العدد عند تنعدم والتي ]0,+∞[ المجال على x 7−→ x2 ln x للدالة الأصلية الدالة عين بالتجزئة، التكامل باستعمال أ/ /7

.y = 0 و x =α ،x = 1 معادلاتها التي والمستقيمات (
C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة A (α) احسب بـ/
197 التمرين

.g (x) = 1− x3

3
−2 ln x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I

تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس /1
.1 <α<

p
2 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /2

.]0,+∞[ المجال من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج بـ/
متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) =−x

3
+ ln x

x2 : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

>
x−→0

f (x) احسب أ/ /1
. lim

x−→+∞ f (x) احسب بـ/
. f ′ (x) = g (x)

x3 : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

.+∞ عند (
C f

) لـ مائل مقارب y =−x

3
المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /3

.(∆) إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس بـ/
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.(T ) للمماس معادلة اكتب ثم −1

3
يساوي توجيهه معامل (T ) وحيدا مماسا يقبل (

C f
) أن أثبت /4

.(C f
) و (T ) ،(∆) أنشئ /5

. f (x) =−x

3
+m المعادلة حلول عدد ،m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش /6

.1 العدد عند تنعدم والتي ]0,+∞[ المجال على x 7−→ ln x

x2 للدالة الأصلية الدالة عين بالتجزئة، التكامل باستعمال أ/ /7
.y =−x

3
و x =α ،x = 1 معادلاتها التي والمستقيمات (

C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة A (α) احسب بـ/

198 التمرين

.g (x) = x2 −2 ln x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I

تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس /1
.g (x) > 0 : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه استنتج /2

معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = x

2
+ 1+ ln x

x
: بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

( 2 cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

>
x−→0

f (x) احسب أ/ /1
. lim

x−→+∞ f (x) احسب بـ/
.+∞ عند (

C f
) لـ مائل مقارب y = x

2
المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /2

.(∆) إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس بـ/
. f ′ (x) = g (x)

2x2 : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /3
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

.(T ) للمماس معادلة اكتب ثم 1 الفاصلة ذات النقطة عند (∆) المستقيم يوازي (T ) وحيدا مماسا يقبل (
C f

) أن أثبت /4
. f ′′ (x) = 2 ln x −1

x3 : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /5
إحداثياها. تعيين يطلب I انعطاف نقطة يقبل (

C f
) أن أثبت بـ/

.I النقطة عند (
C f

) مماس (
T ′) لـ معادلة اكتب جـ/

.0.34 <α< 0.35 حيث α فاصلتها وحيدة نقطة في الفواصل محور يقطع (
C f

) أن أثبت /6
.(C f

) و (
T ′) ،(T ) ،(∆) أنشئ /7

. f (x) = 1

2
x +m المعادلة حلول عدد ،m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش /8

.y = 0 و x = e ،x = 1 معادلاتها التي والمستقيمات (
C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب /9
199 التمرين

متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = 1+ ln x

x2 : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن
.(O,

−→
i ,

−→
j

) ومتجانس
بيانيا. النتيجتين فسر ثم lim

>
x−→0

f (x) و lim
x−→+∞ f (x) احسب /1

0656836024 رشيد ياحي 150الأستاذ الصفحة



رشيد ياحي 0656836024الأستاذ الهاتف رقم

. f ′ (x) = −1−2 ln x

x3 : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

تعيينها. يطلب وحيدة نقطة في الفواصل محور يقطع (
C f

) أن أثبت أ/ /3
.]0,+∞[ المجال من x قيم حسب f (x) إشارة استنتج بـ/

.(C f
) أنشئ /4

و x = n ،x = 1

e
معادلاتها التي والمستقيمات (

C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة In لتكن معدوم. غير طبيعي عدد n /5

.y = 0

.]0,+∞[ المجال على f للدالة أصلية دالة هي F : x 7−→ −2− ln x

x
الدالة أن أثبت أ/

.n بدلالة In احسب بـ/
. lim

n−→+∞In احسب جـ/
200 التمرين

.g (x) = x2 +4x +2+ ln (x +2) : بـ ]−2,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I

تماما. متزايدة g الدالة أن أثبت /1
.−0.7 <α<−0.6 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /2

.]−2,+∞[ المجال من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج بـ/
منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) =−x + x +1+ ln (x +2)

x +2
: بـ ]−2,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

>
x−→−2

f (x) احسب أ/ /1
. lim

x−→+∞ f (x) احسب بـ/
.+∞ عند (

C f
) لـ مائل مقارب y =−x +1 المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /2

.(∆) إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس بـ/
. f ′ (x) = −g (x)

(x +2)2 : ]−2,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /3
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

.(T ) للمماس معادلة اكتب ثم (∆) المستقيم يوازي (T ) وحيدا مماسا يقبل (
C f

) أن أثبت /4
( f (1.1) ≃ 0 و f (−1.4) ≃ 0 ، f (α) ≃ 1.2 (نأخذ .(C f

) و (T ) ،(∆) أنشئ /5
الإشارة. في مختلفين حلين f (x) =−x +m المعادلة تقبل حتى ،m الحقيقي الوسيط قيم بيانيا، عين /6

.x = 0 و x =−1 معادلتاهما اللذين والمستقيمين (∆) ،(C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب /7

201 التمرين

.g (x) = x3 −1+2 ln x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I
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تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس /1

.]0,+∞[ المجال من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج ثم g (1) احسب /2
معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = x −1+ ln x

x2 : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

>
x−→0

f (x) احسب أ/ /1
. lim

x−→+∞ f (x) احسب بـ/
.+∞ عند (

C f
) لـ مائل مقارب y = x −1 المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /2

.(∆) إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس بـ/
. f ′ (x) = g (x)

x3 : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /3
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

.(C f
) و (∆) أنشئ /4

.∫ e

1

ln x

x2 d x احسب بالتجزئة، التكامل باستعمال أ/ /5
.x = e و x = 1 معادلتاهما اللذين والمستقيمين (∆) ،(C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب بـ/
202 التمرين

إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = ln
(

1+ 1

x

)
+ x +1 : بـ ]−∞,−1[∪ ]0,+∞[ على المعرفة الدالة f لتكن

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم
يفها. تعر لمجموعة المفتوحة الأطراف عند f الدالة نهايات احسب /1

. f ′ (x) = x2 +x −1

x2 +x
: ]−∞,−1[∪ ]0,+∞[ من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2

تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/
.+∞ عند (

C f
) لـ مائل مقارب y = x +1 المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /3

.(∆) إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس بـ/
بيانيا. النتيجة فسر ثم f (−1−x)+ f (x) = 1 : ]−∞,−1[∪ ]0,+∞[ من x كل أجل من أنه أثبت /4

المماسين من لكل معادلة اكتب ثم y = 1

2
x + e المعادلة ذا المستقيم يان يواز (T2) و (T1) مماسين يقبل (

C f
) أن أثبت /5
.(T2) و (T1)

.(C f
) و (T2) ،(T1) ،(∆) أنشئ /6

.y = x +1 و x = 2 ،x = 1 معادلاتها التي والمستقيمات (
C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S لتكن /7
.]0,+∞[ المجال على x 7−→ ln

(
1+ 1

x

) للدالة أصلية دالة هي x 7−→ x ln
(

1+ 1

x

)
+ ln (x +1) الدالة أن تحقق أ/

.S = 3 ln
(

3

2

)
− ln 2 أن أثبت بـ/

.(O,
−→
i ,

−→
j

) المعلم في البياني تمثيلها (Ch) و h (x) = f (|x |) : بـ R∗ على المعرفة الدالة h لتكن /8
زوجية. h الدالة أن أثبت أ/
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السابق. المعلم نفس في أنشئه ثم (
C f

) من انطلاقا (Ch) إنشاء يمكن كيف اشرح بـ/
203 التمرين

.g (x) = x2 +1− ln x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I

. lim
>

x−→0

g (x) و lim
x−→+∞g (x) احسب /1

تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس /2
.]0,+∞[ المجال على g (x) إشارة استنتج /3

معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = x + 1

2
+ ln x

x
: بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

( 2 cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

>
x−→0

f (x) احسب أ/ /1
. lim

x−→+∞ f (x) احسب بـ/
.+∞ عند (

C f
) لـ مائل مقارب y = x + 1

2
المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /2

.(∆) إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس بـ/
. f ′ (x) = g (x)

x2 : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /3
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

.1 الفاصلة ذات النقطة عند (
C f

) مماس (T ) لـ معادلة اكتب /4
.1

2
<α< 1 حيث α وحيدا حلا تقبل f (x) = 0 المعادلة أن أثبت /5

.(C f
) و (T ) ،(∆) أنشئ /6

.H (x) = 1

2
x2 + 1

2
x + 1

2
(ln x)2 : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة H لتكن /7

تستنتج؟ ماذا .H الدالة مشتقة H ′ عين أ/
.y = 0 و x = e ،x = 1 معادلاتها التي والمستقيمات (

C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب بـ/

204 التمرين

.g (x) = x2 −2x −1+ ln (1−x) : بـ ]−∞, 1[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I

. lim
<

x−→1

g (x) و lim
x−→−∞g (x) احسب أ/ /1

تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/
.−0.32 <α<−0.31 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /2

.]−∞, 1[ المجال من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج بـ/
منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = x2 +2x −2− ln (1−x)

1−x
: بـ ]−∞, 1[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى
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بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

<
x−→1

f (x) احسب أ/ /1
. lim

x−→−∞ f (x) احسب بـ/
. f ′ (x) = −g (x)

(1−x)2 : ]−∞, 1[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

.0.5 <γ< 0.6 و −3.2 <β<−3 حيث γ و β حلين تقبل f (x) = 0 المعادلة أن أثبت /3
.0 الفاصلة ذات النقطة عند (

C f
) مماس (T ) لـ معادلة اكتب /4

له. معادلة تعيين يطلب −∞ عند (∆) مائلا مقاربا مستقيما يقبل (
C f

) أن استنتج ثم lim
x−→−∞

[
f (x)+x

] احسب أ/ /5
.(∆) إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس بـ/

.(C f
) و (T ) ،(∆) أنشئ /6

.(x +1)2 = ln (1−x)+3−mx +m المعادلة حلول عدد ،m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش /7
205 التمرين

.g (x) = x3 −x +3−2 ln x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I

.g ′ (x) = (x −1)
(
3x2 +3x +2

)
x

: ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت /1
تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس /2

.]0,+∞[ المجال على g (x) إشارة استنتج /3
إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = x −1+ x −1+ ln x

x2 : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

>
x−→0

f (x) =−∞ أن أثبت أ/ /1
. lim

x−→+∞ f (x) احسب بـ/
. f ′ (x) = g (x)

x3 : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

.+∞ عند (
C f

) لـ مائل مقارب y = x −1 المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /3
.x −1+ ln x > 0 : ]1,+∞[ المجال من x كل أجل ومن x −1+ ln x < 0 : ]0, 1[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت بـ/

.(∆) إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس جـ/
.h (x) =−x +3−2 ln x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة h لتكن /4

تماما. متناقصة h الدالة أن أثبت أ/
.1.81 <α< 1.85 حيث α وحيدا حلا تقبل h (x) = 0 المعادلة أن أثبت بـ/

.y = x −1+ 1

2α
+ 1

2α2 هي (T ) معادلة أن أثبت ثم (∆) المستقيم يوازي (T ) وحيدا مماسا يقبل (
C f

) أن أثبت جـ/
( 1

2α
+ 1

2α2 ≃ 0.42 (نأخذ .(C f
) و (T ) ،(∆) أنشئ /5

0656836024 رشيد ياحي 154الأستاذ الصفحة



رشيد ياحي 0656836024الأستاذ الهاتف رقم
.x2 (1+m)−x +1− ln x = 0 المعادلة حلول عدد ،m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش /6

.F (x) = ln x − ln x

x
: بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة F لتكن /7

.]0,+∞[ المجال على x 7−→ x −1+ ln x

x2 للدالة أصلية دالة هي F الدالة أن أثبت أ/
.x =α و x = 1 معادلتاهما اللذين والمستقيمين (∆) ،(C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة A (α) احسب بـ/
.A (α) = (3−α) (α−1)

2α
أن أثبت جـ/
206 التمرين

معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
Cg

) و g (x) = 1+ x2 −2x2 ln x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I

( ∥∥∥−→j ∥∥∥= 4 cm و ∥∥∥−→i ∥∥∥= 1 cm ) .(O,
−→
i ,

−→
j

) متعامد
. lim

>
x−→0

g (x) و lim
x−→+∞g (x) احسب أ/ /1

تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/
.1.8 <α< 2 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /2

.]0,+∞[ المجال من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج بـ/
.(O,

−→
i ,

−→
j

) المعلم في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = ln x

1+x2 : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

بيانيا. النتيجتين فسر ثم lim
>

x−→0

f (x) و lim
x−→+∞ f (x) احسب /1

. f ′ (x) = g (x)

x
(
1+x2

)2 : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

. f (α) لـ حصرا عين ثم f (α) = 1

2α2 أن أثبت /3
الفواصل. محور مع (

C f
) تقاطع نقطة عين /4

.(C f
) أنشئ /5

.G (x) = 5

9
x3 +x − 2

3
x3 ln x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة G لتكن /6

.]0,+∞[ المجال على g للدالة أصلية دالة هي G الدالة أن أثبت أ/
.y = 0 و x =α ،x = 1 معادلاتها التي والمستقيمات (

Cg
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة A (α) احسب بـ/

207 التمرين

مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = 1

2
x −5+3 ln (x −1)−3 ln (x −2) : بـ ]2,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

>
x−→2

f (x) احسب أ/ /1
. f (x) = 1

2
x −5+3 ln

(
x −1

x −2

) : ]2,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت بـ/
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. lim

x−→+∞ f (x) استنتج جـ/
. f ′ (x) = x2 −3x −4

2 (x −1) (x −2)
: ]2,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/

.+∞ عند (
C f

) لـ مائل مقارب y = 1

2
x −5 المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /3

.(∆) إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس بـ/
.9.2 <β< 9.3 و 2.3 <α< 2.4 حيث β و α حلين تقبل f (x) = 0 المعادلة أن أثبت /4

.(C f
) و (∆) أنشئ /5

.H (x) = (x −1) ln (x −1)−(x −2) ln (x −2) و h (x) = ln
(

x −1

x −2

) : بـ ]2,+∞[ المجال على المعرفتين الدالتين H و h لتكن /6
.]2,+∞[ المجال على h للدالة أصلية دالة هي H الدالة أن أثبت أ/

.]2,+∞[ المجال على f للدالة أصلية دالة استنتج بـ/
208 التمرين

.g (x) = x2 +2−2 ln x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I

تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس /1
.]0,+∞[ المجال على g (x) إشارة استنتج /2

معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = x −2+ 2 ln x

x
: بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

( 2 cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

>
x−→0

f (x) احسب أ/ /1
. lim

x−→+∞ f (x) احسب بـ/
.+∞ عند (

C f
) لـ مائل مقارب y = x −2 المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /2

.(∆) إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس بـ/
. f ′ (x) = g (x)

x2 : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /3
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

.1.47 <α< 1.48 حيث α فاصلتها وحيدة نقطة في الفواصل محور يقطع (
C f

) أن أثبت /4
.e الفاصلة ذات النقطة عند (

C f
) مماس (T ) لـ معادلة اكتب /5

.(C f
) و (T ) ،(∆) أنشئ /6

.(m +2) x = 2 ln x المعادلة حلول عدد ،m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش /7
.x =α و x = 1 معادلتاهما اللذين والمستقيمين (∆) ،(C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة A (α) احسب أ/ /8
.A (α) = (α(2−α))2 أن أثبت بـ/

209 التمرين

.g (x) = x

x +1
−2 ln (x +1) : بـ ]−1,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I
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تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس /1

.−0.72 <α<−0.71 حيث α أحدهما حلين تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت ثم g (0) احسب أ/ /2
.]−1,+∞[ المجال من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج بـ/

(وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) المعلم في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = ln (x +1)

x2 : بـ ]−1, 0[∪ ]0,+∞[ على المعرفة الدالة f لتكن .I I

( 2 cm الطول
يفها. تعر لمجموعة المفتوحة الأطراف عند f الدالة نهايات احسب /1

. f ′ (x) = g (x)

x
: ]−1, 0[∪ ]0,+∞[ من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2

تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/
.α≃−0.715 أجل من f (α) لـ مقربة قيمة عين ثم f (α) = 1

2α(α+1)
أن أثبت /3

.(C f
) أنشئ /4

.F (x) = ln x −
(

1+ 1

x

)
ln (x +1) : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة F لتكن /5

.]0,+∞[ المجال على f للدالة أصلية دالة هي F الدالة أن أثبت أ/
.I (λ) =

∫ λ

1
f (x) d x حيث: I (λ) التكامل احسب تماما. موجب حقيقي عدد λ بـ/
.I (λ) للعدد الهندسي التفسير ،λ الحقيقي العدد قيم حسب ناقش، جـ/

210 التمرين

.g (x) = 1−x2 (1− ln x) : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I

تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس /1
.2.2 <α< 2.3 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /2

.]0,+∞[ المجال من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج بـ/
معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = ln x

x (1− ln x)
: بـ ]0, e[∪ ]e,+∞[ على المعرفة الدالة f لتكن .I I

( 2 cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد
بيانيا. النتائج فسر ثم يفها تعر لمجموعة المفتوحة الأطراف عند f الدالة نهايات احسب /1

. f ′ (x) = ln x

x2 (1− ln x)2 : ]0, e[∪ ]e,+∞[ من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/

. f (x)−x = g (x)

x (1− ln x)
: ]0, e[∪ ]e,+∞[ من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /3

.y = x المعادلة ذي (∆) المستقيم إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس بـ/
.(C f

) و (∆) أنشئ /4
.]0, e[ المجال على f للدالة أصلية دالة استنتج ثم x 7−→ 1− ln x الدالة مشتقة احسب أ/ /5

.∫ α

1

p
e f (x) d x = ln 2 أن تحقق بـ/
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.x =p
e و x = 1 معادلتاهما اللذين والمستقيمين (∆) ،(C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب جـ/
211 التمرين

.g (x) = ln x

x
+e : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I

. lim
>

x−→0

g (x) و lim
x−→+∞g (x) احسب أ/ /1

تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/
.]0,+∞[ المجال من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج ثم g

(
e−1) احسب /2

إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = 1

2
(ln x)2 + ex − e : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

( ∥∥∥−→j ∥∥∥= 2 cm و ∥∥∥−→i ∥∥∥= 4 cm ) .(O,
−→
i ,

−→
j

) متعامد معلم
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

>
x−→0

f (x) احسب أ/ /1
. lim

x−→+∞ f (x) احسب بـ/
. f ′ (x) = g (x) : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2

تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/
.0.1 <α< 0.2 حيث α أحدهما حلين تقبل f (x) = 0 المعادلة أن أثبت ثم f (1) احسب /3

.1 الفاصلة ذات النقطة عند (
C f

) مماس (T ) لـ معادلة اكتب أ/ /4
.(T ) إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس بـ/

.(C f
) و (T ) أنشئ /5

.]0,+∞[ المجال على x 7−→ ln x للدالة أصلية دالة هي x 7−→ x ln x −x الدالة أن أثبت أ/ /6
.∫ 1

e−1
(ln x)2 d x = 2− 5

e
أن أثبت بالتجزئة، التكامل باستعمال بـ/

.x = 1 و x = e−1 معادلتاهما اللذين والمستقيمين (T ) ،(C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب جـ/

212 التمرين

.g (x) = 2x3 −1+2 ln x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I

تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس /1
.0.86 <α< 0.87 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /2

.]0,+∞[ المجال من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج بـ/
متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = 2x − ln x

x2 : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

( ∥∥∥−→j ∥∥∥= 1 cm و ∥∥∥−→i ∥∥∥= 2 cm ) .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

>
x−→0

f (x) احسب أ/ /1
. lim

x−→+∞ f (x) احسب بـ/
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. f ′ (x) = g (x)

x3 : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

بيانيا. النتيجة فسر ثم lim
x−→α

f (x)− f (α)

x −α
حساب دون عين جـ/

.+∞ عند (
C f

) لـ مائل مقارب y = 2x المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /3
.(∆) إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس بـ/

. f (α) لـ حصرا عين ثم f (α) = 3α− 1

2α2 أن أثبت /4
.(C f

) و (∆) أنشئ /5
.∫ e

1

ln x

x2 d x = 1− 2

e
أن أثبت بالتجزئة، التكامل باستعمال أ/ /6

.y =−1 و x = e ،x = 1 معادلاتها التي والمستقيمات (
C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب بـ/
.h (x) = f

(
e−x) : بـ R على المعرفة الدالة h لتكن /7

تغيراتها. جدول شكل ثم h الدالة تغير اتجاه ادرس -
213 التمرين

.g (x) = ln
(

x +1

x

)
− 1

x +1
: بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I

تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس /1
.g (x) > 0 : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه استنتج /2

في البياني تمثيلها (
C f

) و
 f (0) = 1

f (x) = x ln
(

x +1

x

)
+x +1 , x > 0

: بـ [0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

( 2 cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو
. lim

x−→+∞ f (x) استنتج ثم lim
x−→+∞x ln

(
x +1

x

)
= 1 أن أثبت أ/ /1

.+∞ عند (
C f

) لـ مائل مقارب y = x +2 المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت بـ/
بيانيا. النتيجة فسر ثم اليمين من 0 العدد عند f الدالة اشتقاق قابلية ادرس أ/ /2

. f ′ (x) = g (x)+1 : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت بـ/
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج جـ/

.(C f
) و (∆) أنشئ ثم f (1) احسب /3

.H (x) = 1

2
x × f (x)− 1

2
ln (x +1)+x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة F لتكن /4

.]0,+∞[ المجال على f للدالة أصلية دالة هي F الدالة أن أثبت أ/
.y = 0 و x = 1 ،x = 1

2
معادلاتها التي والمستقيمات (

C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب بـ/

.un = e f (n)−n−1 : بـ N∗ على المعرفة العددية المتتالية (un) لتكن /5
تماما متزايدة (un) المتتالية أن أثبت أ/
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. lim
n−→+∞un = e أن أثبت بـ/

214 التمرين

منسوب مستو في البياني تمثيلها (Cn) و
{

fn (0) = 0

fn (x) = x (1− ln x)n , x > 0
: بـ [0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة fn لتكن

( 2 cm الطول (وحدة معدوم. غير طبيعي وسيط n حيث (
O,

−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى
بيانيا. النتيجة فسر ثم اليمين من 0 العدد عند f1 الدالة اشتقاق قابلية ادرس أ/ /1

. lim
x−→+∞ f2 (x) و lim

x−→+∞ f1 (x) احسب بـ/
تغيراتها. جدول شكل ثم f1 الدالة تغير اتجاه ادرس أ/ /2

.]0,+∞[ المجال على x 7−→ ln x للدالة أصلية دالة استنتج بـ/
. f ′

2 (x) = (1+ ln x) (−1+ ln x) : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /3
تغيراتها. جدول شكل ثم f2 الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/

إحداثياها. تعيين يطلب انعطاف نقطة يقبل (C2) أن أثبت /4
أنشئهما. ثم (C2) إلى بالنسبة (C1) وضعية ادرس /5

.In =
∫ e

1
fn (x) d x : بـ N∗ على المعرفة العددية المتتالية (In) لتكن /6

بيانيا. النتيجة فسر ثم I1 احسب أ/
متقاربة. أنها استنتج ثم تماما متناقصة (In) المتتالية أن أثبت بـ/

.In+1 = n +1

n
In − 1

2
: n معدوم غير طبيعي عدد كل أجل من أنه أثبت بالتجزئة، التكامل باستعمال جـ/

.x = e و x = 1 معادلتاهما اللذين والمستقيمين (C2) ،(C1) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب د/
215 التمرين

المجال على المعرفة h للدالة البياني التمثيل (C ) المقابل، الشكل في .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب المستوي .I

يقبل (C ) ،x 7−→−3

x
للدالة البياني التمثيل (Γ) ثابتان، حقيقيان عددان b و a حيث h (x) = a (ln x)2+b ln x : بـ ]0,+∞[

.β الفاصلة ذات النقطة في يتقاطعان (Γ) و (C ) و الفواصل لمحور يا مواز مماسا A
(
e−1, 1

) النقطة عند
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−2 −1 1 2 3 4 5

−4

−3

−2

−1

1

2

0

(C )

(Γ)

A

β

.b =−2 و a =−1 أن أثبت /1.(Γ) إلى بالنسبة (C ) وضعية حدد بيانية، بقراءة /2
.g (x) = h (x)+ 3

x
: بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن /3

.]0,+∞[ المجال من x قيم حسب g (x) إشارة حدد -
معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = 3 ln x + (ln x)2

x
: بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

>
x−→0

f (x) احسب أ/ /1
. lim

x−→+∞ f (x) احسب ثم lim
x−→+∞

(ln x)2

x
= 0 أن أثبت بـ/

.x 7−→ 3 ln x للدالة البياني التمثيل (P ) ليكن /2
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

x−→+∞
[

f (x)−3 ln x
] احسب أ/

.(P ) إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس بـ/
. f ′ (x) = 1

x2 ×g
(

1

x

) : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /3
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/

.lnα=−3α أن تحقق ثم 0.3 <α< 0.4 حيث α والآخر 1 أحدهما حلين تقبل f (x) = 0 المعادلة أن أثبت /4
.(C f

) و (P ) أنشئ /5
.]0,+∞[ المجال على x 7−→ ln x للدالة أصلية دالة هي x 7−→ x ln x −x الدالة أن أثبت أ/ /6

.y = 0 و x = 1 ،x =α معادلاتها التي والمستقيمات (
C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة A (α) احسب بـ/
.A (α) =−9α3 −9α2 −3α+3 أن أثبت جـ/

216 التمرين

معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
Cg

) و g (x) = ax2 +x +2

2x (x +b)
: بـ ]−∞, 0[∪ ]1,+∞[ على المعرفة الدالة g لتكن .I

الشكل. في موضح هو كما y =−1

2
المعادلة ذا المستقيم (d ) ثابتان، حقيقيان عددان b و a حيث (

O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد
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−4 −3 −2 −1 1 2 3 4 5

−2

−1

1

2

3

4

0

(
Cg

)

(d )

بيانية: بقراءة /1
يفها. تعر لمجموعة المفتوحة الأطراف عند g الدالة نهايات عين أ/

.g (2) و g (−1) من كلا عين بـ/
.]−∞, 0[∪ ]1,+∞[ من x قيم حسب g (x) إشارة عين جـ/

.a = b =−1 أن أثبت /2
.g (x) =−1

2
− 1

x
+ 1

x −1
: ]−∞, 0[∪ ]1,+∞[ من x كل أجل من أنه أثبت /3

بيانيا. النتيجة فسر ثم I =
∫ 2

3
g (x) d x حيث: I الحقيقي العدد احسب /4

إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) =−x

2
+ ln

(
x −1

x

) : بـ ]−∞, 0[∪ ]1,+∞[ على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم
يفها. تعر لمجموعة المفتوحة الأطراف عند f الدالة نهايات احسب أ/ /1

.y =−x

2
المعادلة ذا (∆) المستقيم أحدها مقاربة مستقيمات ثلاث يقبل (

C f
) أن أثبت بـ/

.(∆) إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس جـ/
. f ′ (x) = g (x) : ]−∞, 0[∪ ]1,+∞[ من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2

تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/
.(C f

) و (∆) أنشئ /3
. f (x) =−x

2
+m المعادلة حلول وإشارة عدد ،m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش /4

.F (x) = x ln
(

x −1

x

)
− ln (x −1)− x2

4
: بـ ]1,+∞[ المجال على المعرفة الدالة F لتكن /5

.]1,+∞[ المجال على f للدالة أصلية دالة هي F الدالة أن أثبت أ/
.y = 0 و x = 2 ،x = 3

2
معادلاتها التي والمستقيمات (

C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب بـ/

217 التمرين
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.g (x) = 1

x
+ ln x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I

تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس /1
.]0,+∞[ المجال على g (x) إشارة استنتج أ/ /2

.g
(

1+ 2

x

)
> 0 : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت بـ/

في البياني تمثيلها (
C f

) و
 f (0) =−3

f (x) = x −3+x ln
(

1+ 2

x

)
, x > 0

: بـ [0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو
تستنتج؟ ماذا . lim

>
x−→0

f (x) =−3 أن أثبت أ/ /1
بيانيا. النتيجة فسر ثم اليمين من 0 العدد عند f الدالة اشتقاق قابلية ادرس بـ/

( lim
u−→0

ln (u +1)

u
= 1 النتيجة استعمال (يمكن . lim

x−→+∞x ln
(

1+ 2

x

)
= 2 أن أثبت أ/ /2

. lim
x−→+∞ f (x) استنتج بـ/

.+∞ عند (
C f

) لـ مائل مقارب y = x −1 المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت جـ/
. f ′ (x) = g

(
1+ 2

x

) : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /3
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

.1.6 <α< 1.7 أن تحقق ثم ]0,+∞[ المجال في α وحيدا حلا تقبل f (x) = 0 المعادلة أن أثبت /4
( ]0,+∞[ المجال على (∆) فوق يقع (

C f
) أن (نقبل .(C f

) و (∆) أنشئ /5
.(O,

−→
i ,

−→
j

) المعلم في البياني تمثيلها (CF ) و F (x) =
∫ x

α
f (t ) d t : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة F لتكن /6

.F (x) عبارة تعيين دون F الدالة تغير اتجاه ادرس أ/
.α الفاصلة ذات النقطة عند (CF ) مماس (T ) لـ معادلة اكتب بـ/

218 التمرين

.g (x) = (1−x) ex +1− ln x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I

.ln x É x −1 و ex Ê x +1 : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /1
.ex − ln x Ê 2 : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه استنتج بـ/

تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس أ/ /2
.1.23 <α< 1.24 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت بـ/

.]0,+∞[ المجال من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج جـ/
منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و

 f (0) = 0

f (x) = x

ex − ln x
, x > 0

: بـ [0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

( 4 cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى
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اليمين. من 0 العدد عند مستمرة f الدالة أن أثبت أ/ /1

بيانيا. النتيجة فسر ثم اليمين من 0 العدد عند f الدالة اشتقاق قابلية ادرس بـ/
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

x−→+∞ f (x) احسب جـ/
. f ′ (x) = g (x)

(ex − ln x)2 : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/
. f (α) لـ حصرا عين ثم f (α) = 1

eα− 1

α

أن أثبت /3
( f (α) ≃ 0.38 (نأخذ .(C f

) أنشئ /4
. f (x) = em المعادلة حلول عدد ،m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش /5

219 التمرين

معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
Cg

) و g (x) = a ln x − b

x
+1 : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I

ثابتان. حقيقيان عددان b و a حيث (
O,

−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد
.b = e و a = 2 أن أثبت ،3e−1 يساوي توجيهه معامل مماسا (e, 2) النقطة عند يقبل (

Cg
) أن علما /1

تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس /2
.1.49 <α< 1.51 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /3

.]0,+∞[ المجال من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج بـ/
متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = ln x +ex

x2 : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

( 2 cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس
بيانيا. النتيجتين فسر ثم lim

>
x−→0

f (x) و lim
x−→+∞ f (x) احسب /1

. f ′ (x) =
g

(
1

x

)
x3 : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2

تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/
. f

(
1

α

) لـ حصرا عين ثم f
(

1

α

)
= α(e +α)

2
أن أثبت /3

.0.3 < x0 < 0.4 حيث x0 فاصلتها وحيدة نقطة في الفواصل محور يقطع (
C f

) أن أثبت /4
.(C f

) أنشئ /5
.Jn =

∫ en+1

en

ln x

x2 d x و In =
∫ en+1

en
f (x) d x : بـ N على المعرفتين العدديتين المتتاليتين (Jn) (In) لتكن /6

.Jn = n +1

en − n +2

en+1 : n طبيعي عدد كل أجل من أنه أثبت بالتجزئة، التكامل باستعمال أ/
.In = Jn +e : n طبيعي عدد كل أجل من أنه استنتج بـ/

بيانيا. I0 فسر ثم I0 و J0 احسب جـ/
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.e العدد نحو متقاربة (In) المتتالية أن أثبت د/

220 التمرين

متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = x −e + ln
[
1+2e−2(x−e)] : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس
. f (x) =−x +e + ln

[
2+e2(x−e)] : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /1

. lim
x−→−∞ f (x) و lim

x−→+∞ f (x) احسب بـ/
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس جـ/

لكل معادلة تعيين يطلب الترتيب على −∞ و +∞ عند (
∆′) و (∆) مائلين مقاربين مستقيمين يقبل (

C f
) أن أثبت أ/ /2

منهما.
.(∆′) و (∆) من كل إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس بـ/

.(C f
) لـ تناظر محور هو x = e + 1

2
ln 2 المعادلة ذا (D) المستقيم أن أثبت /3

.(C f
) و (D) ،(∆′) ،(∆) أنشئ /4

حقيقي. وسيط m حيث y = mx −m
(

e + ln 2

2

)
+ ln2

2
معادلاتها التي المستقيمات عائلة (∆m) لتكن /5

إحداثياها. تعيين يطلب ثابتة نقطة تشمل (∆m) المستقيمات جميع أن أثبت أ/
.(∆m) المستقيم مع (

C f
) تقاطع نقاط عدد ،m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش بـ/

.In =
∫ 1

0
ln

(
1+xn)

d x : n معدوم غير طبيعي عدد كل أجل ومن I =
∫ e+ln

p
3

e+ln
p

2

[
f (x)− (x −e)

]
d x نضع /6

.I1 العدد احسب ثم بيانيا I العدد فسر أ/
.0 É In É ln 2 : n معدوم غير طبيعي عدد كل أجل من أنه أثبت بـ/

متقاربة. أنها استنتج ثم (In) المتتالية تغير اتجاه ادرس جـ/
.]0,+∞[ المجال من x كل أجل من ln (1+x) É x النتيجة باستعمال /7

.0 É I + I0 É
∫ e+ln

p
3

e+ln
p

2
2e−2(x−e)d x −1+ ln 4 أن أثبت أ/

.I + I0 للعدد حصرا عين بـ/
221 التمرين

المجال على المعرفة g للدالة البياني التمثيل (Γ) المقابل، الشكل في .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب المستوي .I

.g (x) = x2 −1+ (ln x)2 −2 ln x : بـ ]0,+∞[
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−1 1 2 3

−1

1

2

3

4

0

(Γ)

.g (1) احسب /1.]0,+∞[ المجال من x قيم حسب g (x) إشارة عين بيانية، بقراءة /2
معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = x + 1− (ln x)2

x
: بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

( 2 cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

>
x−→0

f (x) احسب أ/ /1
. lim

x−→+∞ f (x) احسب بـ/
. f ′ (x) = g (x)

x2 : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

إحداثياها. تعيين يطلب I انعطاف نقطة يقبل (
C f

) أن استنتج جـ/
.I النقطة عند (

C f
) مماس (T ) لـ معادلة اكتب د/

.+∞ عند (
C f

) لـ مائل مقارب y = x المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /3
.(∆) إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس بـ/

( (T2) و (T1) المماسين من لكل معادلة كتابة يطلب (لا .(∆) المستقيم يان يواز (T2) و (T1) مماسين يقبل (
C f

) أن أثبت /4
.0.34 <α< 0.35 حيث α فاصلتها وحيدة نقطة في الفواصل محور يقطع (

C f
) أن أثبت /5

.(C f
) و (T2) ،(T1) ،(T ) ،(∆) أنشئ /6

.]0,+∞[ المجال على x 7−→ 1− (ln x)2

x
للدالة أصلية دالة هي x 7−→ ln x − 1

3
(ln x)3 الدالة أن تحقق أ/ /7

.x = e و x = e−1 معادلتاهما اللذين والمستقيمين (∆) ،(C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب بـ/

222 التمرين

التمثيل (Γ) و y = x المعادلة ذو المستقيم (D) المقابل، الشكل في .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب المستوي .I

.α الفاصلة ذات النقطة في يتقاطعان (Γ) و (D) ،x 7−→ e (1−2 ln x) للدالة البياني
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−1 1 2 3 4

−1

1

2

3

4

5

0

(Γ)

(∆)

α

.(D) إلى بالنسبة (Γ) وضعية حدد بيانية، بقراءة /1
.g (x) = e (1−2 ln x)−x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن /2

.]0,+∞[ المجال من x قيم حسب g (x) إشارة حدد - أ/
.1.29 <α< 1.3 أن حسابيا تحقق بـ/

متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = e ln x

x2 + 1

x
: بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

( 2 cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس
بيانيا. النتيجتين وفسر lim

>
x−→0

f (x) =−∞ أن أثبت ثم lim
x−→+∞ f (x)احسب /1

. f ′ (x) = g (x)

x3 : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

. f (α) لـ حصرا عين ثم f (α) = e +α

2α2 أن أثبت /3
.0.75 < x0 < 0.76 حيث x0 فاصلتها وحيدة نقطة في الفواصل محور يقطع (

C f
) أن أثبت /4

.(C f
) أنشئ /5

.e ln x

x2 + 1

x
+m = 0 المعادلة حلول عدد ،m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش /6

.∫ 2

1

e ln x

x2 d x = e (1− ln 2)

2
أن أثبت بالتجزئة، التكامل باستعمال أ/ /7

.y = 0 و x = 2 ،x = 1 معادلاتها التي والمستقيمات (
C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب بـ/
223 التمرين

. f (x) = 1

x(1− ln x)
يلي: كما ,D f = ]0; e[∪ ]e;+∞[ على المعرفة f العددية الدالة نعتبر (I

( 2cm (الوحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) المتجانس المتعامد المعلم الى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (C f )

هندسيا. النتائج فسر ثم , +∞ عند و e عند f الدالة نهايتي أحسب (1
.( x(1− ln x) = x −x ln x أن: هندسيا.(لاحظ النتائج فسر ثم , lim

x→+0
f (x) =+∞ أن: بين (2
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. f للدالة المشتقة الدالة هي f ′ حيث f ′(x) = ln x

x2(1− ln x)2 :]0; e[∪ ]e;+∞[ من x كل أجل من أنه بين (3
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه أدرس (4

.g (x) = 1−x2(1− ln x) يلي: كما :]0;+∞[ على المعرفة x الحقيقي للمتغير العددية الدالة g لتكن (II

الشكل) (أنظر المتجانس و المتعامد المعلم في البياني تمثيلها (Cg )

−5. −4. −3. −2. −1. 0. 1. 2. 3. 4. 5.

−2.

−1.

1.

2.

3.

4.

(
Cg

)

α

.]0;+∞[ المجال في g (x) = 0: التالية (E ) المعادلة حلول عدد حدد بيانية بقرائة أ) (4
التالي: القيم جدول باستعمال ب)

x 2,1 2,2 2,3 2,4
g (x) -0,14 -0,02 0,12 0,28

.2, 2 <α< 2, 3 بحيث: α حلا تقبل (E ) المعادلة أن بين
. f (x)−x = g (x)

x(1− ln x)
,D f من x كل أجل من أنه تحقق أ) (5

.α و 1 الفاصلتين ذات النقطتين في (C f ) المنحنى يقطع y = x معادلته الذي (∆) المستقيم أن بين ب)
.[1;α] المجال من x لكل f (x)−x É 0 أن بين و [1;α] المجال على g (x) اشارة (Cg ) من انطلاقا حدد ج)

.(C f ) المنحنى و (∆) المستقيم (
O,

−→
i ,

−→
j

) المعلم نفس في أنشئ (6

.( 1

x(1− ln x)
=

1
x

1− ln x
أن: (لاحظ ,

p
e∫

1

1

x(1− ln x)
d x = ln 2 : أن بين أ) (7

ب: A أحسب , f (x) É y É x و 1 É x É p
e حيث: المستوي من M(x ; y) النقط لمجموعة A المساحة نعتبر ب)

.cm2

224 التمرين

.g (x) = x2 −2+ ln x يلي: كما ]0;+∞[ المجال على المعرفة g العددية الدالة نعتبر (I
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تغيراتها. جدول شكل ثم ,g الدالة تغيرات أدرس (1

.x قيم حسب g (x) اشارة حدد ثم ,1, 31 <α< 1, 32 : حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن بين (2
. f (x) = x −e + 1− ln x

x
ب: ]0;+∞[ على المعرفة f العددية الدالة نعتبر (II

.(2cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) المتجانس المتعامد المعلم الى المنسوب المستوي في f للدالة الممثل المنحني (C f )

تغيراتها. جدول شكل ثم . f ′(x) = g (x)

x2 :]0;+∞[ المجال من x حقيقي عدد كل أجل من أنه بين (3
. f (α) ل حصرا استنتج ثم , f (α) = 2α−e − 1

α
أن: بين (4

.(C f ) للمنحنى مائل مقارب y = x −e معادلته: الذي (∆) المستقيم أن بين أ) (5
.(∆) و (C f ) بين النسبية الوضعية أدرس ب)

احداثياها. تعيين يطلب النقطة في (∆) المستقيم يوازي (T ) مماسا يقبل (C f ) المنحنى أن بين أ) (6
.(T ) للمماس الديكارتية المعادلة أكتب ب)

المعلم. نفس في (∆) و (C f ) و (T ) أنشئ (7
.x = e; x =α المستقيمين و (C f ) و (∆) بالمنحنيين المحددة المساحة A(α) نسمي (8

.A(α) = 2(α2 −1)2cm2 أن: بين
225 التمرين

.g (x) = x +1

2x +1
− ln(x) :]0;+∞[ على معرفة عددية دالة g لتكن (I

تغيراتها. جدول شكل ثم ,g الدالة تغيرات أدرس (1
.1 <α< 2 : حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن بين (2

.]0;+∞[ من x كل أجل من g (x) اشارة استنتج (3
. f (x) = 2 ln x

x2 +x
ب: ]0;+∞[ على المعرفة f العددية الدالة نعتبر (II

محور الطول: (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) المتجانس المتعامد المعلم الى المنسوب المستوي في f للدالة الممثل المنحني (C f ) ليكن
.( 5cm −→ 1 التراتيب محور 1cm −→ 1 الفواصل

النتائج. هندسيا فسر , lim
x

>→0
f (x) و lim

x→+∞ f (x) أحسب (1
. f ′(x) = 2(2x +1)

(x2 +x)2 g (x) أن: ]0;+∞[ المجال من x حقيقي عدد كل أجل من أنه بين أ) (2
تغيراتها. جدول شكل ,ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج ب)
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.1 الفاصلة ذات النقطة عند (∆) المماس معادلة عين (3

.( f (α) = 0, 4 (تعطى: .(C f ) و (∆) أشئ (4
,حيث x الحقيقي المجهول ذات المعادلة حلول اشارة و عدد m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا ناقش (5

.x2 +x +2 ln x = m(x3 +x2)

226 التمرين

.g (x) = x3 +3−2 ln x ب: ]0;+∞[ على المعرفة الدالة g لتكن (I

.g الدالة تغير اتجاه أدرس (1
.g (x) Ê 4 :]0;+∞[ من x كل أجل من أنه بين (2

. f (x) = 1

2
x − 1

2x
+ ln x

x
:]0;+∞[ على المعرفة f لتكن (II

.(2cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) المتجانس المتعامد المعلم الى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (C f ) ليكن و
. f ′(x) = g (x)

2x2 :]0;+∞[ المجال من x حقيقي عدد كل أجل من أنه بين أ) (3
. f الدالة تغيرات جدول شكل ب)

.(C f ) و (∆) ل النسبي الوضع أدرس ثم أوجده (∆) مائل مقارب يقبل (C f ) المنحنى أن بين (4
له. معادلة جد ,O المبدأ يشمل (T ) وحيدا مماسا يقبل (C f ) المنحنى أن بين أ) (5

.(C f ) و (T ) أنشئ ثم f (1) أحسب ب)
. f (x) = mx : المعادلة حلول عدد m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا ناقش ج)

.
e∫

p
e

(−1

2x
+ ln x

x

)
d x = 1

8
أن: بين أ) (6

.y = 1

2
x ; x =p

e; x = e المستقيمات: و (C f ) بالمنحنى المحدد المستوي للحيز A المساحة المربع بالسنتمتر استنتج ب)
227 التمرين

.g (x) =−x2 +1− ln x ب: ]0;+∞[ على المعرفة الدالة g لتكن (I

.g الدالة تغير اتجاه أدرس (1
.x قيم حسب g (x) اشارة استنتج ثم g (1) أحسب (2

. f (x) =−1

2
x +3+ ln x

2x
:]0;+∞[ المجال على المعرفة f العددية الدالة نعتبر (II

.(2cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) المتجانس المتعامد المعلم الى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (C f )
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. النتيجة هندسيا فسر lim

x
>→0

f (x) أحسب أ) (3
. lim

x→+∞ f (x) أحسب ب)
. f ′(x) = g (x)

2x2 :]0;+∞[ المجال من x حقيقي عدد كل أجل من أنه تحقق أ) (4
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه أدرس ب)

.(C f ) للمنحنى مائل مقارب y = 1

2
x +3 معادلته: الذي (D) المستقيم أن بين أ) (5

.(D) المستقيم الى بالنسبة (C f ) المنحنى وضعية أدرس ب)
احداثياها. تعيين يطلب نقطة في (D) للمستقيم يا مواز (T ) مماسا يقبل (C f ) المنحنى أن بين أ) (6

.(T ) المماس معادلة أكتب ب)
(C f ) و (D) و (T ) أنشئ (7

المعلم. نفس في
.]0;+∞[ المجال على h : x 7→ ln x

x
للدالة أصلبة H : x 7→ (ln(x))2

2
الدالة: أن بين أ) (8

معادلتهما: اللذين المستقيمين و (D) المستقيم و (C f ) بالمنحنى المحدد المستوي الحـيز مساحة cm2 ب: أحسب ب)
.x = e2 و x = 1

228 التمرين

(Ch) و (Cg ) h(x) = x −1+ ln(x) و g (x) = x3 − x −2 ln(x)+3 ب: ]0,+∞[ على المعرفتان العدديتان الدالتان h و g (I

المقابل. الشكل في الظاهر البياني تمثيلهما

−5. −4. −3. −2. −1. 0. 1. 2. 3. 4. 5.

−2.

−1.

1.

2.

3.

4.

5.

6.

(
Ch

)(
Cg

)

.x قيم حسب h(x) و g (x) اشارة بيانيا عين (1
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المتعامد المعلم في للدالة البياني التمثيل (C f ) , f (x) = x −1+ x −1+ ln(x)

x2 ب: ]0,+∞[ على المعرفة f العددية الدالة لتكن (II

.∥∥∥−→i ∥∥∥= 1cm;
∥∥∥−→j ∥∥∥= 2cm : حيث (

O,
−→
i ,

−→
j

)
.+∞ عند f الدالة نهاية أحسب ثم هندسيا, النتيجة فسر ثم , lim

x
>→0

f (x) احسب (1
.(∆) الى بالنسبة (C f ) المنحنى وضعية حدد ثم ,(C f ) ل مائل مقاارب y = x −1 : معادلته الذي (∆) المستقيم أن بين (2

. f الدالة تغيرات جدول شكل ثم f ′(x) = g (x)

x3 :]0,+∞[ من x حقيقي عدد كل أجل من أنه بين (3
.A(1; 0) النقطة عند (C f ) للمنحني (T ) المماس معادلة أكتب (4

.(C f ) المنحني و (T ),(∆) من كل أرسم (5
حقيقي. وسيط m حيث y = mx −m ب: المعرفة المستقيمات عائلات (dm) لتكن (6

.A النقطة من تمر (dm) المستقيمات جميع أن تحقق أ)
متمايزان. حلان f (x) = mx −m للمعادلة يكون حتى m الحقيقي الوسيط قيم عين ب)

(III

.
e∫

1

ln(x)

x2 d x = 1− 2

e
: أن بين بالتجزئة المكاملة باستعمال (1

(يطلب .x = e و x = 1 معادلتهما الذين المستقسمين و (∆) و (C f ) بالمنحني المحدد الحـيز مساحة cm2 ب: أحسب (2
المضبوطة). القيمة اعطاء

229 التمرين

.g (x) =−x −1− ln(x) ب: ]0;+∞[ المجال على المعرفة الدالة هي g (I

. lim
x

>→0
g (x) و lim

x→+∞g (x) أحسب (1
.g ′(x) < 0 : ]0;+∞[ المجال من x كل أجل من أنه تحقق ثم g ′(x) أحسب (2

.g الدالة تغيرات جدول شكل (3
.0, 2 <α< 0, 3 : أن و ]0;+∞[ المجال في α وحيدا حلا تقببل g (x) = 0 المعادلة أن بين أ) (4

.]0;+∞[ المجال في g (x) اشارة اسنتج ب)
. f (x) = 1

2
(ln x)2 + ln x +x يلي: كما f الدالة ]0;+∞[ المجال في نعرف (II

.(O,
−→
i ,

−→
j

) المتجانس المتعامد المعلم الى المنسوب المستوي في f للدالة البياني التمثيل هو (C f )

. f الدالة نهايتي أحسب (1
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. f ′(x) = −g (x)

x
:]0;+∞[ المجال من x كل أجل من أنه تحقق أ) (2

. f الدالة تغيرات جدول ذلك بعد شكل ب)
.y = x معادلته الذي (∆) المستقيم الى بالنسبة (C f ) وضع أدرس (3

.(C f ) و (∆) أنشىء (4
.h(x) = 1

2
x(ln x)2 + 1

2
x2 :]0;+∞[ المجال على المعرفة الدالة هي h (5

.]0;+∞[ المجال على f للدالة الاصلية الدوال احدى هي h أن بين أ)
.F (1) = 2 تحقق: التي و f للدالة F الاصلية الدالة عين ب)

.x = 1; x = 2; y = x معادلاتها التي المستقيمات و (C f ) ب المحدد الحـيز مساحة أحسب ج)
230 التمرين

.g (x) = x2 +2 ln(x) :]0;+∞[ على معرفة عددية دالة g (I

.g الدالة تغيرات أدرس (1
.0, 75 <α< 0, 76 : حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن بين (2

.g (x) اشارة x قيم حسب استنتج (3
. f (x) = 1−x + 2

x
(1+ ln(x)) ب: ]0;+∞[ على المعرفة f العددية الدالة نعتبر (II

.(O,
−→
i ,

−→
j

) المتجانس المتعامد المعلم الى المنسوب المستوي في f للدالة الممثل المنحني (C f ) نسمي
. lim

x
>→0

f (x) و lim
x→+∞ f (x) أحسب أ) (1

بالنسبة (C f ) وضعية أدرس ثم ,(+∞) بجوار (C f ) للمنحني مقارب y =−x +1 : المعادلة ذا (∆) المستقيم ان بين ب)
.(∆) الى

. f ′(x) =−g (x)

x2 :]0;+∞[ من x كل أجل من أنه أثبت أ) (2
تغيراتها. جدول شكل و f الدالة تغير اتجاه استنتج ب)

له. معادلة كتابة يطلب (∆) يوازي (T ) مماسا يقبل (C f ) المنحني أن بين أ) (3
. f (α) ل حصرا استنتح و f (α) = 1−2α+ 2

α
: أن أثبت ب)

السابق. المعلم في (C f ) المنحني و (T ),(∆) المستقيمين أرسم ثم f (3) و f (2) أحسب ج)
.2

x
(1+ ln(x)) = m المعادلة: حلول عدد ,m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا ناقش (4

.1 من تماما أكبر حقيقي عدد λ (5
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y =−x +1, x = : معادلاتها التي المستقيمات و (C f ) بالمنحني المحدد المستوي من الحـيز مساحة A(λ) أحسب أ)

.λ, x = 1

.A(λ) = lnλ3 : يكون بحيث λ قيمة عين ب)
. fa (x) = 1−x + a

x
(1+ ln(x)) ب: ]0;+∞[ المجال على معرفة دالة fa تماما, موجب حقيقي عدد a (III

.(O,
−→
i ,

−→
j

) المتجانس المتعامد المعلم الى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (Ca ) ليكن و
احداثييها. تعيين يطلب ثابتة نقطة تشمل (Ca ) المنحنيات جميع أن أثبت (1

.{(A; 1), (B ; 2), (C ;−1)} المثقلة: الجملة مرجح Ga النقطة لتكن و ,A(−2;
4

a
), B (1;

2 ln a

a
),C (−2a; 2a−2) : النقط نعتبر (2

.Ga النقطة احداثيي a بدلالة عين أ)
.R∗

+ المجموعة a العدد يمسح عندما Ga النقط مجموعة استنتح ب)
231 التمرين

.g (x) = ln x

x
+e ب: ]0;+∞[ على معرفة دالة g (1

.g الدالة تغيرات أدرس أ)
.]0;+∞[ على g (x) اشارة استنتج ثم g (

1

e
) أحسب ب)

. f (x) = 1

2
(ln(x))2 +ex −e ب: ]0;+∞[ على معرفة دالة f (2

: حيث (
O,

−→
i ,

−→
j

) المتجانس المتعامد المعلم الى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (C f )

.∥∥∥−→i ∥∥∥= 2cm;
∥∥∥−→j ∥∥∥= 1cm

.]0;+∞[ المجال على f الدالة تغير اتجاه استنتج ثم f ′(x) = g (x) :]0;+∞[ من x كل أجل من أنه بين أ)
تغيراتها. جدول شكل ثم +∞ و 0 عند f الدالة نهايات عين ب)

.1 الفاصلة ذات النقطة عند (C f ) للمنحنى (T ) المماس معادلة أكتب (3
.(T ) للمستقيم بالنسبة (C f ) وضعية أدرس (4

.(C f ) و (T ) أرسم (5
حقيقيان. عددان b و a حيث ,h(x) = x

[
(ln x)2 +a ln x +b

] يلي: كما ]0;+∞[ على المعرفة العددية الدالة h (6
.x 7→ (ln x)2 للدالة اصلية دالة h تكون بحيث b و a عين أ)

و x = 1

e
, x = 1 : معادلاتها التي المستقيمات و (C f ) بالمنحنى المحدد المستوي للحيز A المساحة cm2 ب: أحسب y.ب) = ex −e
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.K (x) = f (e2x ) ب: R على المعرفة الدالة K لتكن (7

تغيراتها. جدول شكل ثم K الدالة تغير اتجاه عين مركبة دالة مشتقة -باستعمال
232 التمرين

.g (x) = x +1

x −3
+ ln(3−x) :]−∞; 3[ على معرفة عددية دالة g لتكن (I

تغيراتها. جدول شكل ثم ,g الدالة تغير اتجاه أدرس (1
.0, 7 <α< 0, 8 : حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن بين (2

.]−∞; 3[ من x كل أجل من g (x) اشارة استنتج (3
. f (x) = (x +1) ln(3−x) ب: ]−∞; 3[ المجال على المعرفة f العددية الدالة لتكن (II

.(O,
−→
i ,

−→
j

) المتجانس المتعامد المعلم الى المنسوب المستوي في f للدالة الممثل المنحني (C f ) ليكن
. lim

x→−∞ f (x) أحسب ثم النتيجة هندسيا فسر lim
x

<→3
f (x) أحسب (1

. f ′(x) = g (x) :]−∞; 3[ المجال من x حقيقي عدد كل أجل من أنه بين أ) (2
تغيراتها. جدول شكل ثم ; f الدالة تغبر اتجاه أدرس ب)

. f (α) ل حصرا استنتج ثم ; f (α) = (α+1)2

3−α
أن: بين (3

.(C f ) انشئ ; f (x) = 0 المعادلة ]−∞; 3[ المجال في حل (4
. x2 +2x

−2x +6
= −x −5

2
+ 15

−2x +6
:]−∞; 3[ المجال من x حقيقي عدد كل أجل من أنه تحقق أ) (5

التي المستقيمات و (C f ) بالمنحنى المحدد المستوي الحـيز مساحة A العدد أحسب بالتجزئة, التكامل باستعمال ب)
.y = 0 و x =−1; x = 2 معادلاتها

يا ر- 2014 يا بكالور 233 التمرين
في f للدالة الممثل المنحنى (

C f
) ، f (x) = (1+2 ln x)(−1+ ln x) : بـ ] 0;+∞[ المجال على المعرفة العددية الدالة f ¬

.
(
O;

−→
i ,

−→
j

) والمتجانس المتعامد المعلم إلى المنسوب المستوي
. f الدالة تغيرات ادرس أ)

.( النيبيري يتم اللوغار أساس e (حيث e الفاصلة ذات النقطة في (
C f

) للمنحنى (∆) المماس معادلة اكتب ب)
. ]0; e2] المجال على (

C f
) ارسم ّ ثم الفواصل محور حامل مع (

C f
) تقاطع نقط فواصل عينّ جـ)

السابق. المعلم في البياني تمثيلها (
Cg

) . g (x) = 1− ln x بـ: ]0;+∞[ المجال على المعرفة العددية الدالة g ­

. g الدالة تغيرات ادرس أ)
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. ]0; e2] المجال على (

Cg
) ارسم ثم (

Cg
) و (

C f
) للمنحنيين النسبي الوضع عينّ ب)

. h(x) = x (ln x)2 −2x ln x +2x بـ: ]0;+∞[ المجال على المعرفة h العددية الدالة نعتبر ®
]0;+∞[ على x 7→ (ln x)2 للدالة اصلية دالة واستنتج h′(x) احسب ∫أ) e

1
e

[
f (x)−g (x)

]
d x العدد احسب ب)

يا ر- 2013 يا بكالور 234 التمرين
.u(x) = ex −3x +4−e بـ: ]0;+∞[ المجال على معرفة u الدالة ¬ (I

. u الدالة تغيرّ اتجاه ادرس أ)
. ex −e > 3x −4 ، ]0;+∞[ المجال من x حقيقي عدد كل اجل من أنهّ، بينّ ب)

.v (x) =−3x3 +4x2 −1+ ln x بـ: ]0;+∞[ المجال على معرفّة v الدالة ­
.( v للدالة المشتقة الدالة إلى v ′ (يرمز . v ′(1) = 0 أنّ: بينّ أ)

. v (x) ≤ 0 ، ]0;+∞[ المجال من x حقيقي عدد كل اجل من أنهّ، أثبت ب)
. −1+ ln x

x2 ≤ 3x −4 ، ]0;+∞[ المجال من x حقيقي عدد كل أجل من أنهّ استنتج، جـ)
. ex −e + 1− ln x

x2 > 0 ، ]0;+∞[ المجال من x حقيقي عدد كل أجل من أنهّ، أثبت ®
إلى المنسوب المستوي في f للدالة الممثل المنحنى (

C f
) . f (x) = ex −ex + ln x

x
بـ: ]0;+∞[ المجال على معرفّة f الدالة (II

.
(
O;

−→
i ,

−→
j

) والمتجانس المتعامد المعلم
lim

x →+∞ f (x) و lim
x

>→0
f (x) احسب ¬

تغيرّاتها. جدول شكّل ّ ثم ، ]0;+∞[ المجال على تماما متزايدة f الدالة أنّ بينّ ­
.( f

(
5

2

)
≈ 5, 75 و f (1, 64) ≈ 1 ، f (2) ≈ 2, 3 نأخذ: ) . ]

0;
5

2

] المجال على (
C f

) المنحنى مثلّ ّ ثم ، f (1) احسب ®
x = 2 و x = 1

2
معادلتاهما اللدين والمستقيمين الفواصل محور وحامل (

C f
) بالمنحنى المحدّد المستوي الحـيزّ مساحة احسب ¯.235 التمرين

(Γ) و y =−x +1 المعادلة ذو المستقيم (D) المقابل، الشكل في .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب المستوي .I

.1 الفاصلة ذات النقطة في يتقاطعان (Γ) و (D) ،x 7−→ 2 ln x للدالة البياني التمثيل
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−1 1 2 3 4

−2

−1

1

2

3

0

(Γ)

(∆)

.(D) إلى بالنسبة (Γ) وضعية حدد بيانية، بقراءة /1
.g (x) = x −1+2 ln x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن /2

.]0,+∞[ المجال من x قيم حسب g (x) إشارة حدد -
إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = x −2+ (ln x)2 − ln x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

>
x−→0

f (x) احسب أ/ /1
. lim

x−→+∞ f (x) احسب بـ/
. f ′ (x) = g (x)

x
: ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

.2.1 <β< 2.2 و 0.4 <α< 0.5 حيث β و α حلين تقبل f (x) = 0 المعادلة أن أثبت /3
.y = x المعادلة ذي (∆) المستقيم إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس /4

.(T ) للمماس معادلة اكتب ثم (∆) المستقيم يوازي (T ) وحيدا مماسا يقبل (
C f

) أن أثبت /5
.(C f

) و (T ) ،(∆) أنشئ /6
. f (x) = x −m المعادلة حلول عدد ،m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش /7

ثابتان. حقيقيان عددان b و a حيث H (x) =−x (ln x)2 +ax ln x +bx : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة H لتكن /8
.]0,+∞[ المجال على x 7−→ 2− (ln x)2 + ln x للدالة أصلية دالة H الدالة تكون حتى b و a الحقيقيين العددين عين أ/

.y = x و x = e2 ،x = 1

e
معادلاتها التي والمستقيمات (

C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب بـ/

236 التمرين

و h للدالتين البيانيان التمثيلان (C2) و (C1) المقابل، الشكل في .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب المستوي .I

.k (x) = ln x

x2 و h (x) = 1+ 1

x
+ 1

x2 : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفتين k
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−2 2 4 6 8

−2

2

4

6

0

(C1)

(C2)

بيانية: بقراءة
البياني. تمثيلها إلى دالة كل انسب /1

.g (x) = x2 +x +1− ln x

x2 : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن /2
.]0,+∞[ المجال من x قيم حسب g (x) إشارة حدد -

إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = ln x

x
+ ln x + x +1 : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

( 2 cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

>
x−→0

f (x) احسب أ/ /1
. lim

x−→+∞ f (x) احسب بـ/
. f ′ (x) = g (x) : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2

تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/
.0.56 <α< 0.57 حيث α وحيدا حلا تقبل x + ln x = 0 المعادلة أن أثبت /3

.(C f
) أنشئ /4

. f (x) = (ln x +x)
(

1

x
+1

) : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /5
.1 العدد عند تنعدم والتي ]0,+∞[ المجال على f للدالة F الأصلية الدالة استنتج بـ/

.S = 2e (e +2) أن أثبت .y = 0 و x = e ،x = 1 معادلاتها التي والمستقيمات (
C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S جـ/
.un = 1

2
×

∫ n

1

[
f (x)

ln x +x
−1

]
d x : بـ N∗ على المعرفة العددية المتتالية (un) لتكن /6

تماما. متزايدة (un) المتتالية أن أثبت أ/
.u1 +u2 + ·· · +un = ln

p
n! : n معدوم غير طبيعي عدد كل أجل من أنه أثبت بـ/

237 التمرين

.h (x) = x + (x −2) ln x و g (x) = x −1− ln x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفتين الدالتين h و g لتكن .I

تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس أ/ /1
.]0,+∞[ المجال من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج ثم g (1) احسب بـ/

.h (x) = 1+g (x)+ (x −1) ln x : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه تحقق أ/ /2
.(x −1) ln x Ê 0 : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت بـ/
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.h (x) > 0 : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه استنتج جـ/
إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = 1+ x ln x − (ln x)2 : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

( 2 cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

>
x−→0

f (x) احسب أ/ /1
. lim

x−→+∞ f (x) احسب ثم f (x) = 1+x ln x
(

1− ln x

x

) : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه تحقق بـ/
. f ′ (x) = h (x)

x
: ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

.1 الفاصلة ذات النقطة عند (
C f

) مماس (T ) لـ معادلة اكتب /3
. f (x)−x = (−1+ ln x) g (x) : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه تحقق أ/ /4

.(T ) المماس إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس بـ/
.h

(
β

)=β يحقق والذي ]1,+∞[ المجال من β الحقيقي العدد عين أ/ /5
.(T ′) للمماس معادلة اكتب ثم (T ) المماس يوازي (

T ′) وحيدا مماسا يقبل (
C f

) أن أثبت بـ/
.0.4 <α< 0.5 حيث α وحيدا حلا تقبل f (x) = 0 المعادلة أن أثبت /6

.(C f
) و (

T ′) ،(T ) أنشئ /7
مختلفة. حلول ثلاث f (x) = x +m المعادلة تقبل حتى ،m الحقيقي الوسيط قيم بيانيا، عين /8

.un+1 = f (un) : n طبيعي عدد كل أجل ومن u0 =
p

e : بـ N على المعرفة العددية المتتالية (un) لتكن /9
.1 < un < e : n طبيعي عدد كل أجل من أنه بالتراجع برهن أ/

.(un) المتتالية تغير اتجاه ادرس بـ/
نهايتها. احسب ثم متقاربة (un) المتتالية أن استنتج جـ/

؟ (un) المتتالية تقارب إلى بالنسبة تستنتج ماذا جـ/
238 التمرين

.g (x) = (x −3) ln x +x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I

.g ′′ و g ′ من كلا عين أ/ /1
تماما. متزايدة g ′ الدالة أن أثبت بـ/

.1.3 <α< 1.4 حيث α وحيدا حلا تقبل g ′ (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /2
.g (x) > 0 : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت ،g (α) ≃ 0.8 أن علمت إذا بـ/

معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) =
(

x − 3

2
ln x

)
ln x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

( 2 cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

>
x−→0

f (x) احسب أ/ /1
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. lim
x−→+∞ f (x) =+∞ أن أثبت بـ/

. f ′ (x) = g (x)

x
: ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

و (T ) المماسين من لكل معادلة اكتب ثم 1 يساوي منهما كل توجيه معامل (
T ′) و (T ) مماسين يقبل (

C f
) أن أثبت /3

.(T ′)
( f (6) ≃ 5.9 (نأخذ .(C f

) و (
T ′) ،(T ) أنشئ /4

مختلفة. حلول ثلاث f (x) = x +m المعادلة تقبل حتى ،m الحقيقي الوسيط قيم بيانيا، عين /5
.F (x) =

(
1

2
x2 +3x

)
ln x − 3

2
x (ln x)2 − 1

4
x2 −3x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة F لتكن /6

.]0,+∞[ المجال على f للدالة أصلية دالة هي F الدالة أن أثبت أ/
.y = 0 و x = e ،x = 1 معادلاتها التي والمستقيمات (

C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب بـ/

239 التمرين

.g (x) = 1+ (ln x)× ln (ln x) : بـ ]1,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I

. lim
>

x−→1

g (x) و lim
x−→+∞g (x) احسب /1

.g ′ (x) = 1+ ln (ln x)

x
: ]1,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/

.g (x) > 0 : ]1,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه استنتج /3
متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = ex ln(ln x) : بـ ]1,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس
. lim

>
x−→1

f (x) و lim
x−→+∞ f (x) احسب أ/ /1

. f ′ (x) = g (x)× f (x)

ln x
: ]1,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/

.e الفاصلة ذات النقطة عند (
C f

) مماس (T ) لـ معادلة اكتب /3.y = 1 المعادلة ذي (∆) المستقيم إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس /4
.(C f

) و (T ) ،(∆) أنشئ /5
.h (x) = e[ f (x)]2[

e f (x)
]2 : بـ ]1,+∞[ المجال على المعرفة الدالة h لتكن /6

تغيراتها. جدول شكل ثم h الدالة تغير اتجاه ادرس ثم f ′ و f من كل بدلالة h′ عين -
240 التمرين

.g (x) = x −3+ ln x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I

. lim
>

x−→0

g (x) و lim
x−→+∞g (x) احسب أ/ /1
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تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/
.2.2 <α< 2.21 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /2

.]0,+∞[ المجال من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج بـ/
معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) =p

x + 1p
x
− ln xp

x
: بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

>
x−→0

f (x) احسب أ/ /1
( t =p

x وضع (يمكن . lim
x−→+∞ f (x) =+∞ أن أثبت بـ/

. f ′ (x) = g (x)

2x
p

x
: ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

.x 7−→p
x للدالة البياني التمثيل (P ) ليكن /3

بيانيا. النتيجة فسر ثم lim
x−→+∞

[
f (x)−p

x
] احسب أ/

.(P ) إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس بـ/
. f (α) لـ حصرا عين ثم f (α) = 2 (α−1)p

α
أن أثبت /4

يان. متواز (P ) لـ والمماس (
C f

) لـ المماس عندها يكون x0 فاصلتها وحيدة نقطة توجد أنه أثبت أ/ /5
.1 الفاصلة ذات النقطة عند (

C f
) مماس (T ) لـ معادلة اكتب بـ/

.(C f
) و (P ) ،(T ) أنشئ /6

. f (x) =−x +m2 المعادلة حلول وإشارة عدد ،m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش /7
.∫ e

1

∫
ln xp

x
d x = 2

(
2−p

e
) أن أثبت بالتجزئة، التكامل باستعمال أ/ /8

.x = e و x = 1 معادلتاهما اللذين والمستقيمين (P ) ،(C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب بـ/

241 التمرين

.g (x) = x2 −2+ ln x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I

. lim
>

x−→0

g (x) و lim
x−→+∞g (x) احسب أ/ /1

تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/
.1.31 <α< 1.32 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /2

.]0,+∞[ المجال من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج بـ/
معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = x −2+ 1− ln x

x
: بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

>
x−→0

f (x) احسب أ/ /1
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. lim

x−→+∞ f (x) احسب بـ/
.+∞ عند (

C f
) لـ مائل مقارب y = x −2 المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /2

.(∆) إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس بـ/
. f ′ (x) = g (x)

x2 : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /3
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

. f (α) لـ حصرا عين ثم f (α) = 2α−2− 1

α
أن أثبت /4

؟ (∆) المستقيم توازي مماسات (
C f

) يقبل هل /5
.(C f

) و (∆) أنشئ /6
.x = e و x = 1 معادلتاهما اللذين والمستقيمين (∆) ،(C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب /7
242 التمرين

منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = ax +b +3 ln (x +1) : بـ ]−1,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

مماسا A (2,−1+3 ln 3) النقطة عند يقبل (
C f

) ثابتان، حقيقيان عددان b و a حيث (
O,

−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى
الشكل. في موضح هو كما الفواصل لمحور يا مواز

−2 −1 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

−3

−2

−1

1

2

3

0

(
C f

)
A

بيانية: .بقراءة lim
>

x−→−1

f (x) و lim
x−→+∞ f (x) عين /1

. f الدالة تغيرات جدول شكل /2

.b و a الحقيقيين العددين عين /3
. f (x) =−x +1+3 ln (x +1) أن: أي b = 1 و a =−1 أن نفرض .I I

. lim
>

x−→−1

f (x) و lim
x−→+∞ f (x) احسب /1

معادلة اكتب ثم y = x المعادلة ذي للمستقيم يا مواز (
C f

) لـ (T ) المماس عندها يكون التي (
C f

) من B النقطة عين /2
.(T ) تماما.للمماس موجبين حلين f (x) = x +m المعادلة تقبل حتى ،m الحقيقي الوسيط قيم بيانيا، عين /3

.g (x) = (x +1) ln (x +1)−x : بـ ]−1,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن /4
.]−1,+∞[ المجال على f للدالة أصلية دالة استنتج ثم g ′ عين أ/
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.β ∈ ]7.37, 7.38[ و α ∈ ]−0.37,−0.36[ أن أثبت الفواصل. محور مع (
C f

) تقاطع نقطتي فاصلتي β و α لتكن بـ/
.y = 0 و x =β ،x = 0 معادلاتها التي والمستقيمات (

C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة A

(
β

) احسب جـ/
.A

(
β

) لـ حصرا عين ثم A
(
β

)= 1

2
β2 −2β−1 أن أثبت د/

243 التمرين

.g (x) = 2 (x +2)2 −1+ ln (2x +4) : بـ ]−2,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I

تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس /1
.−1.38 <α<−1.37 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /2

.]−2,+∞[ المجال من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج بـ/
منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) =−2x −4+ ln (2x +4)

x +2
: بـ ]−2,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

>
x−→−2

f (x) احسب أ/ /1
. lim

x−→+∞ f (x) احسب بـ/
.+∞ عند (

C f
) لـ مائل مقارب y =−2x −4 المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /2

.(∆) إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس بـ/
. f ′ (x) = −g (x)

(x +2)2 : ]−2,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /3
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

. f (α) لـ حصرا عين ثم f (α) =−4α−8+ 1

α+2
أن أثبت /4

.(T ) للمماس معادلة اكتب ثم −2 يساوي توجيهه معامل (T ) وحيدا مماسا يقبل (
C f

) أن أثبت /5
.(C f

) و (T ) ،(∆) أنشئ /6
. f (x) =−2x −m المعادلة حلول وإشارة عدد ،m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش /7

.x =−3

2
و x =α معادلتاهما اللذين والمستقيمين (∆) ،(C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة A (α) احسب أ/ /8
.A (α) = 1

2

(
2α2 +8α+7

) أن أثبت بـ/
244 التمرين

.g (x) = ln (x +1)+ x −1

x +1
: بـ ]−1,+∞[ المجال على تماما والمتزايدة المعرفة الدالة g لتكن .I

.0.44 <α< 0.46 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت /1
.]−1,+∞[ المجال من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج /2

متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = x ln
(
x2 +1

)− x : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

( 2 cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس
فردية. f الدالة أن أثبت /1
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. lim

x−→−∞ f (x) استنتج ثم lim
x−→+∞ f (x) =+∞ أن أثبت /2

. f ′ (x) = g
(
x2) : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /3

.[−pα,
p
α

] المجال على تماما ومتناقصة [p
α,+∞[ و ]−∞,−pα

] المجالين من كل على تماما متزايدة f الدالة أن استنتج بـ/
. f الدالة تغيرات جدول شكل جـ/

بيانيا. النتيجة وفسر (T ) إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس ثم المعلم مبدأ عند (
C f

) مماس (T ) لـ معادلة اكتب /4
الفواصل. محور مع (

C f
) تقاطع نقاط عين /5

( f
(p

α
)≃−0.42 (نأخذ .[−pe −1,

p
e −1

] المجال على (
C f

) و (T ) أنشئ /6
.[−pe −1,

p
e −1

] المجال على − f للدالة البياني التمثيل (
C− f

) أنشئ /7
.F (x) = 1

2

((
x2 +1

)
ln

(
x2 +1

)−2x2) : بـ R على المعرفة الدالة F لتكن /8
.R على f للدالة أصلية دالة هي F الدالة أن أثبت أ/

.y = 0 و x =p
α ،x =−pα معادلاتها التي والمستقيمات (

C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة A (α) احسب بـ/

.A (α) = 4 (3α−1) أن أثبت جـ/
245 التمرين

.g (x) = x3 −x +3−2 ln x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I

.3x3 −x −2 = (x −1)
(
3x2 +3x +2

) : R من x كل أجل من أنه تحقق /1
. lim

>
x−→0

g (x) و lim
x−→+∞g (x) احسب أ/ /2

تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/
.]0,+∞[ المجال على g (x) إشارة استنتج /3

إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = x −1+ x −1+ ln x

x2 : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

>
x−→0

f (x) =−∞ أن أثبت أ/ /1
. lim

x−→+∞ f (x) احسب بـ/
. f ′ (x) = g (x)

x3 : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

.+∞ عند (
C f

) لـ مائل مقارب y = x −1 المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت /3
.h (x) = x −1+ ln x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة h لتكن /4

.]0,+∞[ المجال على تماما متزايدة h الدالة أن أثبت أ/
.]0,+∞[ المجال من x قيم حسب h (x) إشارة استنتج ثم h (1) احسب بـ/

.(∆) إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس جـ/

0656836024 رشيد ياحي 184الأستاذ الصفحة



رشيد ياحي 0656836024الأستاذ الهاتف رقم
.A (1, 0) النقطة عند (

C f
) مماس (T ) لـ معادلة اكتب /5

.(C f
) و (T ) ،(∆) أنشئ /6

حقيقي. وسيط m حيث y = mx −m معادلاتها التي المستقيمات عائلة (∆m) لتكن /7
.A (1, 0) النقطة تشمل (∆m) المستقيمات جميع أن أثبت أ/

مختلفين. حلين f (x) = mx −m المعادلة تقبل حتى ،m الحقيقي الوسيط قيم بيانيا، عين بـ/
.]0,+∞[ المجال على x 7−→ ln x

x2 للدالة أصلية دالة هي x 7−→−1

x
(1+ ln x) الدالة أن تحقق أ/ /8

.x = 2 و x = 1

2
معادلتاهما اللذين والمستقيمين (∆) ،(C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب بـ/
246 التمرين

.g (x) =−[
2

(
x
p

x −1
)+ ln x

] : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I

.]1,+∞[ و ]0, 1[ المجالين من كل على g (x) إشارة ادرس ثم g (1) احسب -
معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) =−x +1+ ln xp

x
: بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

( ∥∥∥−→j ∥∥∥= 1 cm و ∥∥∥−→i ∥∥∥= 2 cm ) .(O,
−→
i ,

−→
j

) متعامد
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

>
x−→0

f (x) احسب أ/ /1
. lim

x−→+∞ f (x) احسب بـ/
. f ′ (x) = g (x)

2x
p

x
: ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

.+∞ عند (
C f

) لـ مائل مقارب y =−x +1 المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /3
.(∆) إلى بالنسبة (

C f
) وضعية ادرس بـ/

.(C f
) و (∆) أنشئ /4

.1 العدد عند تنعدم والتي ]0,+∞[ المجال على x 7−→ ln xp
x

للدالة الأصلية الدالة عين بالتجزئة، التكامل باستعمال /5
.]0, 1[ المجال من حقيقي عدد λ /6

.y =−x +1 و x = 1 ،x =λ معادلاتها التي والمستقيمات (
C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة A (λ) احسب أ/
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

>
λ−→0

A (λ) احسب بـ/
247 التمرين

.g (x) = x2 −2+ ln x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I

. lim
>

x−→0

g (x) و lim
x−→+∞g (x) احسب أ/ /1

تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/
.1.31 <α< 1.32 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /2
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.]0,+∞[ المجال من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج بـ/

معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = x −e + 1− ln x

x
: بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

( 2 cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

>
x−→0

f (x) احسب أ/ /1
. lim

x−→+∞ f (x) احسب بـ/
له. معادلة تعيين يطلب +∞ عند (∆) مائلا مقاربا مستقيما يقبل (

C f
) أن أثبت أ/ /2

.(∆) إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس بـ/
. f ′ (x) = g (x)

x2 : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /3
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

. f (α) لـ حصرا عين ثم f (α) = 2α−e − 1

α
أن أثبت /4

.(T ) للمماس معادلة اكتب ثم (∆) المستقيم يوازي (T ) وحيدا مماسا يقبل (
C f

) أن أثبت /5
.(C f

) و (T ) ،(∆) أنشئ /6
.x = e و x =α معادلتاهما اللذين والمستقيمين (∆) ،(C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة A (α) احسب أ/ /7
.A (α) = 2

(
α2 −1

)2 أن أثبت بـ/
248 التمرين

إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) =− 2x

x +1
+ ln (x +1) : بـ ]−1,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم
بيانيا. النتيجة وفسر lim

>
x−→−1

f (x) =+∞ أن أثبت ثم lim
x−→+∞ f (x) احسب /1

تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس /2
.3.9 <α< 4 حيث α والآخر معدوم أحدهما حلين تقبل f (x) = 0 المعادلة أن أثبت /3

.0 الفاصلة ذات النقطة عند (
C f

) مماس (T ) لـ معادلة اكتب /4
.(C f

) و (T ) أنشئ /5
. f (x) =−x + f (m) المعادلة حلول وإشارة عدد ،m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش /6

.F (x) =−3x + (x +3) ln (x +1) : بـ ]−1,+∞[ المجال على المعرفة الدالة F لتكن /7
.]−1,+∞[ المجال على f للدالة أصلية دالة هي F الدالة أن أثبت أ/

.y = 0 و x =α ،x = 0 معادلاتها التي والمستقيمات (
C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة A (α) احسب بـ/
.A (α) لـ حصرا عين ثم A (α) =α−4+ 4

α+1
أن أثبت جـ/

.h (x) = e−x ln
(
1+e2x) : بـ R على المعرفة الدالة h لتكن .I I

. lim
x−→−∞h (x) = 0 أن أثبت أ/ /1

. lim
x−→+∞h (x) استنتج ثم h (x) = 2x

ex + ln
(
1+e−2x

)
ex : R من x كل أجل من أنه أثبت بـ/
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.h′ (x) =−e−x × f

(
e2x) : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2

تغيراتها. جدول شكل ثم h الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/
.h

(
ln

p
α

) لـ حصرا عين ثم h
(
ln

p
α

)= 2
p
α

α+1
أن أثبت /3

249 التمرين

.g (x) = 1−x2

x2 +2 ln x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I

. lim
>

x−→0

g (x) و lim
x−→+∞g (x) احسب أ/ /1

تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/
.]0,+∞[ المجال من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج ثم g (1) احسب /2

مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = x −2+ 1

2
(ln x)2 + 4+3 ln x

x
: بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب
. lim

x−→+∞ f (x) احسب /1
. f (x) = x −2+ ln x

x

[
1

2
x ln x + 4

ln x
+3

] : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه تحقق أ/ /2
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

>
x−→0

f (x) احسب بـ/
. f ′ (x) = 1−x

x2 × ln
(

1

x

)
+ 1

x2 ×g
(

1

x

) : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /3
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/

إحداثياها. تعيين يطلب I انعطاف نقطة يقبل (
C f

) أن أثبت أ/ /4
.I النقطة عند (

C f
) مماس (T ) لـ معادلة اكتب بـ/

.0.2 <α< 0.3 حيث α فاصلتها وحيدة نقطة في الفواصل محور يقطع (
C f

) أن أثبت /5
.(C f

) و (T ) أنشئ /6
250 التمرين

.g (x) = x2 −1−4 ln x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة g الدالة تغيرات يمثل المقابل الجدول .I

x

g ′(x)

g (x)

0
p

2 +∞

− 0 +
+∞

1−2 ln 2

+∞

1

0

.]1.8, 1.9[ المجال في α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت /1
.]0,+∞[ المجال من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج /2
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. f (x) = x −2+ 4 ln x

x
+ 5

x
: بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

)
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

>
x−→0

f (x) احسب أ/ /1
. lim

x−→+∞ f (x) احسب بـ/
له. معادلة تعيين يطلب −∞ و +∞ عند (∆) مائلا مقاربا مستقيما يقبل (

C f
) أن أثبت أ/ /2

.(∆) إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس بـ/
. f ′ (x) = g (x)

x2 : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /3
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/
. f (α) لـ حصرا عين ثم f (α) =−2+ 6

α
أن أثبت /4

.(C f
) و (∆) أنشئ /5

.x2 −2x +4 ln x +5+mx = 0 = 0 المعادلة حلول وإشارة عدد ،m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش /6
251 التمرين

منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = ax +5+ b

x +1
+ ln (x +1) : بـ ]−1,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن

A (1, 3+ ln 2) النقطة عند (
C f

) لـ المماس (T1) ثابتان، حقيقيان عددان b و a حيث (
O,

−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى
الشكل. في موضح هو كما B (0, 3) النقطة عند (

C f
) لـ المماس (T2) و

−2 −1 1 2 3 4 5 6 7 8

−2

−1

1

2

3

4

5

6

0

(
C f

)

(T1)

(T2)

A

B

بيانية: بقراءة -
. f ′ (1) و f ′ (0) ، f (1) ، f (0) من كلا عين /1

.]−1,+∞[ المجال من x قيم حسب f ′ (x) إشارة عين /2
: f الدالة مشتقة f ′ الدالة منحنى التعليل مع عين ،(3) و (2) ،(1) المنحنيات بين من /3
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−1 1 2 3 4

−3

−2

−1

1

2

3

0

(3)

−1 1 2 3 4

−2

−1

1

2

3

4

0

(2)

−1 1 2 3 4

−2

−1

1

2

3

4

0

(1)

. f (x) =−x +5− 2

x +1
+ ln (x +1) : ]−1,∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /4

.(C f
) لـ مقارب x =−1 المعادلة ذا (D) المستقيم أن أثبت بـ/

252 التمرين

معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) =−2x + x ln (x +1) : بـ ]−1,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن
.(O,

−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد
بيانيا. النتيجة وفسر lim

>
x−→−1

f (x) احسب ثم lim
x−→+∞ f (x) =+∞ أن أثبت /1

. f ′ (x) =−x +2

x +1
+ ln (x +1) : ]−1,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت /2

. f ′ الدالة تغيرات يمثل المقابل الجدول /3
x

f ′(x)

−1 +∞

−∞

+∞

.2.5 <α< 2.6 حيث α وحيدا حلا تقبل f ′ (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/
.]−1,+∞[ المجال من x قيم حسب f ′ (x) إشارة عين بـ/
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس جـ/

( f (α) ≃−1.9 (نأخذ .(C f
) أنشئ /4

.g (x) = −x2

x +1
: بـ ]−1,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن /5

.∫ α

0
g (x) d x احسب ثم g (x) = 1−x − 1

x +1
: ]−1,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه تحقق أ/

. ∫ α

0
x ln (x +1) d x = 1

2
α2 ln (α+1)+ 1

2
×

∫ α

0
g (x) d x أن أثبت بالتجزئة، التكامل باستعمال بـ/

.y = 0 و x =α ،x = 0 معادلاتها التي والمستقيمات (
C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة A (α) احسب جـ/
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.A (α) = 3α3 −α2 +4

4 (α+1)
أن أثبت د/

253 التمرين

.g (x) = 1+ ln x − (ln x)2 + (ln x)3 : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I

تماما. متزايدة g الدالة أن أثبت /1
.√e−1 <α< e−1 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /2

.]0,+∞[ المجال من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج بـ/
معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = ln x

x
(
1+ (ln x)2) : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد
بيانيا. النتيجتين فسر ثم lim

>
x−→0

f (x) و lim
x−→+∞ f (x) احسب /1

. f ′ (x) =
g

(
1

x

)
x2

(
1+ (ln x)2)2 : ]0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /2

تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس بـ/
الفواصل. محور مع (

C f
) تقاطع نقطة عند (

C f
) مماس (T ) لـ معادلة اكتب /3

( f
(

1

α

)
≃ 0.35 (نأخذ .(C f

) و (T ) أنشئ /4
. f (x) = x −m المعادلة حلول عدد ،m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش /5

.S = ln 2

2
أن أثبت .y = 0 و x = e ،x = 1 معادلاتها التي والمستقيمات (

C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S لتكن /6

254 التمرين

.g (x) = 2x2 +4x +1+ ln (x +1) : بـ ]−1,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن .I

تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس /1
.−0.3 <α<−0.2 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن أثبت أ/ /2

.]−1,+∞[ المجال من x قيم حسب g (x) إشارة استنتج بـ/
معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = x − ln (x +1)

2 (x +1)
: بـ ]−1,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد
بيانيا. النتيجة فسر ثم lim

>
x−→−1

f (x) احسب أ/ /1
. lim

x−→+∞ f (x) احسب بـ/
.+∞ عند (

C f
) لـ مائل مقارب y = x المعادلة ذا (∆) المستقيم أن أثبت أ/ /2

.(∆) إلى بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس بـ/
. f ′ (x) = g (x)

2 (x +1)2 : ]−1,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /3
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تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج بـ/

. f (α) لـ حصرا عين ثم f (α) = 2α+1− 1

2 (α+1)
أن أثبت /4

.(T ) للمماس معادلة اكتب ثم (∆) المستقيم يوازي (T ) وحيدا مماسا يقبل (
C f

) أن أثبت /5
.−0.4 <α<−0.3 حيث α فاصلتها وحيدة نقطة في الفواصل محور يقطع (

C f
) أن أثبت /6

.(C f
) و (T ) ،(∆) أنشئ /7

. f (x) = x +m المعادلة حلول عدد ،m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش /8
.F (x) = 1

2
(ln (x +1))2 : بـ ]−1,+∞[ المجال على المعرفة الدالة F لتكن /9

.]−1,+∞[ المجال على x 7−→ ln (x +1)

x +1
للدالة أصلية دالة هي F الدالة أن أثبت أ/

.x = e −1 و x = 0 معادلتاهما اللذين والمستقيمين (∆) ،(C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب بـ/
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التكاملي والحساب الاصلية الدوال حول شاملة تمارين
أصلية دالة F : x 7→ (x +1) ln(x +1)− x فإن [1;+∞[ المجال من x حقيقي عدد كل أجل من أنه تحقق 255 التمرين

f : x 7→ ln(x +1) للدالة
h : x 7→ (3x +1)ex للدالة أصلية دالة H : x 7→ (ax +b)ex الدالة تكون حتى b و a الحقيقين العددين عين 256 التمرين

f (x) = 1

x2 −4
بـ R− {−2; 2} على المعرفة f الدالة لـكن 257 التمرين

f (x) = a

x −2
+ b

x +2
يكون R− {−2; 2} من x حقيقي عدد كل أجل من بحيث b و a الحقيقين العددين عين (1

f للدالة أصلية دالة استنتج (1

التالية: الحالات في I على المعرفة f للدالة الأصلية الدوال اوجد 258 التمرين
I =R; f (x) = 5 (1

I =R; f (x) = ln(2) (2
I =R; f (x) = e2 (3
I =R; f (x) = x2 (4

I =R; f (x) = 2x2 +7x (5
I =R; f (x) = 2

5
x3 −x +1 (6

I على المعرفة التالية، للدوال الأصلية الدوال اوجد 259 التمرين

I =R∗; f (x) = 3

x
(1

I =]2;+∞[; f (x) = 1

x −2
(2

I =]4;+∞[; f (x) = 3

x −4
(3

I =]− 2

3
;+∞[; f (x) = 2

2+3x
(4

I =]−∞; 3[; f (x) = 5

2x −6
(5

I =]0;+∞[; f (x) = 2x

x2 +1
(6

I =]0;+∞[; f (x) = 1+ ln(x)

1+x ln(x)
(7

I =]0;+∞[; f (x) = ex

1+ex (8
I =]0;+∞[; f (x) = x2

x3 +1
(9

I =]0;+∞[; f (x) = 1

x2 (10
I =]0;+∞[; f (x) = x −1

x2 (11
I =]0;+∞[; f (x) = 2

x4 (12
I =]2;+∞[; f (x) = 5

(x −2)2 (13
I =]4;+∞[; f (x) = 3

(−2x +3)5 (14
I =]0;+∞[; f (x) = 2x

(x2 +1)4 (15
I =]0;+∞[; f (x) = 1

1+e−x (16
I =]2;+∞[; f (x) = 1

x ln(x)
(17

I =]3;+∞[; f (x) = 1

x(1− ln(x))
(18

I على المعرفة التالية، للدوال الأصلية الدوال اوجد 260 التمرين
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I =R; f (x) = 2x(x2 +3)5 (1
I =]0;+∞[; f (x) = ln(x)

x
(2

I =]1;+∞[; f (x) = ln(x −1)

x −1
(3

I =]1;+∞[; f (x) = ln(x −1)+2

x −1
(4

I =]0;+∞[; f (x) = ln(x)2

x
(5

I =]0;+∞[; f (x) = 2

x
(1+ ln(x)) (6

I على المعرفة التالية، للدوال الأصلية الدوال اوجد 261 التمرين
I =R; f (x) = ex − ln(2) (1

I =R; f (x) = e3x+2 (2
I =R; f (x) = x2ex3+2 (3

I =]3;+∞[; f (x) = 1p
x −3

(4

I =]−∞;+∞[; f (x) = cos(3x +2) (5
التالية التكاملات احسب 262 التمرين

.
1∫

0

x2d x (1

.
2∫

1

e2x+1d x (2

0∫
−1

x

1+x2 d x (3
e∫

2

1

x ln(x)
d x (4

2∫
1

ln(x)

x
d x (4

263 التمرين
مايلي احسب بالتجزئة التكامل باستعمال

.
0∫

−1

xe x d x (1

.
0∫

−1

(
x2 +1

)
ex d x (2

.
1∫

0

xe−x d x (3

1
2∫

0

(x −1)e2x d x (4

1∫
0

xe−x+1d x (5

2∫
1

ln(x)d x (6
2∫

1

x ln(x)d x (7
2∫

1

ln(x)

x2 d x (8
264 التمرين

التالية الحالات في x0 عند تنعدم والتي f للدالة أصلية دالة جد
x0 = 1 . f (x) = x2 (1x0 = 2 . f (x) = ln(x) (2x0 = 1 . f (x) = 2xe x (3

265 التمرين
. f (x) = x +1− (

x2 +1
)

ex : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن
( 2 cm الطول (وحدة .(O,

−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

)
.

0∫
−1

xe x d x = 2

e
−1 أن: أثبت ثم R على h : x 7−→ xe x للدالة أصلية دالة هي H : x 7−→ (x −1) ex الدالة أن تحقق /1
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.
0∫

−1

(
x2 +1

)
ex d x = 3

(
1− 2

e

) أن: أثبت بالتجزئة، التكامل باستعمال /2
.y = x +1 و x = 0 ،x =−1 معادلاتها التي والمستقيمات (

C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب /3

266 التمرين
. f (x) = x +

(
1− 2

x

)
ln x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن

( 1 cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

)
.

2∫
1

ln x

x
d x = 1

2
(ln2)2 أن: أثبت /1

.]0,+∞[ المجال على h : x 7−→ 2

x
−1 للدالة أصلية دالة هي H : x 7−→ 2 ln x −x الدالة أن تحقق /2

.
2∫

1

(
2

x
−1

)
ln (x) d x = (1− ln 2)2 أن: أثبت بالتجزئة، التكامل باستعمال /3

.y = x و x = 2 ،x = 1 معادلاتها التي والمستقيمات (
C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب /4
267 التمرين

. f (x) = 2x −2+e2x −4ex : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن
( 1 cm الطول (وحدة .(O,

−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

)
.

ln4∫
1

(
e2x −4ex)

d x =−9

2
أن: أثبت /1

.y = 2x −2 و x = ln 4 ،x = 0 معادلاتها التي والمستقيمات (
C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب /2
268 التمرين

. f (x) = 3−3x +2 (x +1) ln x : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن
( 2 cm الطول (وحدة .(O,

−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

)
.

2∫
1

(x +1) ln (x) d x = 4 ln 2− 7

4
أن: أثبت بالتجزئة، التكامل باستعمال /1

.x = 2 و x = 1 معادلتاهما اللذين والمستقيمين الفواصل محور ،(C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب /2

269 التمرين
. f (x) = x

ex −2x
: بـ [0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن

( 1 cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

)
.

1∫
0

xe−x d x = 1− 2

e
أن: أثبت بالتجزئة، التكامل باستعمال /1

.xe−x É x

ex −2x
É 1

e −1
: [0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت /2

.x = 1 و x = 0 معادلتاهما اللذين والمستقيمين الفواصل محور ،(C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة A لتكن /3

.1− 2

e
É A É 1

e −1
أن: أثبت -
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. f (x) = 1

x (1− ln x)
: بـ ]0, e[∪ ]e,+∞[ على المعرفة الدالة f لتكن 270 التمرين

( 2 cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

)
.
p

e∫
1

f (x) d x = ln 2 أن: أثبت /1
.2.2 <α< 2.3 حيث α وحيدا حلا تقبل f (x) = x المعادلة أن أثبت أ/ /2

.]0, e[∪ ]e,+∞[ من x قيم حسب f (x)−x إشارة ادرس بـ/
.y = x و x =p

e ،x = 1 معادلاتها التي والمستقيمات (
C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب /3
271 التمرين

. f (x) = 3− 1

x2 − 2 ln x

x
: بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن

( 1 cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

)
.

e∫
1

2 ln x

x
d x = 1 أن: أثبت /1

.x = e و x = 1 معادلتاهما اللذين والمستقيمين الفواصل محور ،(C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب /2

272 التمرين
. f (x) = (1+ ln x)2 + 1

x2 : بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن
( 1 cm الطول (وحدة .(O,

−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

)
أن: أثبت ثم ]0,+∞[ المجال على h : x 7−→ 1+ ln x للدالة أصلية دالة هي H : x 7−→ x ln x الدالة أن تحقق /1

.
2∫

1

(1+ ln x) d x = e

.
2∫

1

(1+ ln x)2 d x = 2e −1 أن: أثبت بالتجزئة، التكامل باستعمال /2
.x = 2 و x = 1 معادلتاهما اللذين والمستقيمين الفواصل محور ،(C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب /3
273 التمرين

. f (x) = e−x ln
(
ex +1

) : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن
. f (x)+ f ′ (x) = 1− ex

ex +1
: R من x كل أجل من أنه تحقق /1

.F (0) =−2 ln 2 تحقق والتي R على على f للدالة F الأصلية الدالة استنتج /2
.I =

1∫
0

f (x) d x حيث: I التكامل نعتبر /3
.I > 0 أن: أثبت أ/

السابق. السؤال نتيجة من حسابيا تحقق ثم I التكامل احسب بـ/
274 التمرين
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.g (x) =− ln
(
ex +1

) و f (x) = xe x

ex +1
: بـ R على المعرفتين الدالتين g و f لتكن

( 2 cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في الترتيب على البيانيېن تمثيليهما (
Cg

) و (
C f

)
.[0,+∞[ المجال على h : x 7−→ f (x)−g (x) للدالة أصلية دالة هي H : x 7−→ x ln

(
ex +1

) الدالة أن تحقق /1
. f (x)−g (x) > 0 : [0,+∞[ المجال من x كل أجل من أنه أثبت /2

معادلتاهما اللذين والمستقيمين (
Cg

) ،(C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة A (λ) احسب تماما. موجب حقيقي عدد λ /3

.x =λ و x = 0.A (λ) = 4 ln (e +1)λ يكون حتى λ تماما الموجب الحقيقي العدد قيمة عين /4
275 التمرين

. f (x) = x +3−2xe2x : يلي كما R على المعرفة f العددية الدالة لتكن (1
.2cm الطول وحدة .(O,

−→
i ,

−→
j

) المتجانس المتعامد المعلم الى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (C f )

.
x∫

0

2t e2t d t جد: بالتجزئة التكامل باستعمال , حقيقي عدد x أ)
بالمستقيمات و (C f ) بالمنحنى المحدد المستوي للحيز A(λ) المساحة λ بدلالة أحسب ,0 من تماما أصغر حقيقي عدد λ ب)

. lim
λ→−∞

A(λ) جد ثم ,x = 0; x =λ; y = x +3 المعادلات: ذات
276 التمرين

المتعامد المعلم في f للدالة البياني التمثيل (C f ) , f (x) = 2x −1− (x −1)e−x+2 ب: R على المعرفة f العددية الدالة لتكن
.∥∥∥−→i ∥∥∥= 2cm;

∥∥∥−→j ∥∥∥= 2cm : حيث (
O,

−→
i ,

−→
j

) المتجانس
.0 عند تنعدم التي و R على h : x 7→ (x −1)e−x+2 للدالة H الاصلية الدالة بالتجزئة التكامل باستعمال عين (1

و (∆) : y = 2x −1 المستقيم و (C f ) بالمنحني المحدد المستوي الحـيز مساحة A(λ) , λ> 1 حيث حقيقيا عددا λ ليكن (2
.x = 1; x =λ معادلتها: التي المستقيمات

. lim
λ→+∞

A(λ) أحسب ثم λ بدلالة A(λ) المساحة احسب •
(علمي) 2023 يا بكالور 277 التمرين

متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = (x −1)
(
e2x −1

) : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

( 2 cm الطول (وحدة .(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس
.y =−x+1 و x = 1

2
،x = 0 معادلاتها التي والمستقيمات (

C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S المربع، بالسنتيمتر احسب، بـ/

( ياضي ر (تقني 2023 يا بكالور 278 التمرين

متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) =−x +4+ (2x −3) ex : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس
.H (x) = (−2x +5) ex : بـ R على المعرفة الدالة H لتكن /7
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.R على h : x 7−→ (−2x +3) ex للدالة أصلية دالة هي H الدالة أن تحقق أ/

.y =−x +4 و x = 0 ،x =−1 معادلاتها التي والمستقيمات (
C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب بـ/
( ياضيات ر ) 2023 يا بكالور 279 التمرين

ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = x +1−3xe2x : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن
( 2 cm الطول (وحدة .(O,

−→
i ,

−→
j

)
.∫ 0

−α
xe2x احسب بالتجزئة، التكامل باستعمال أ/ /7

.y = x +1 و x = 0 ،x =−α معادلاتها التي والمستقيمات (
C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة A (α) احسب بـ/
.A (α) = 2

(
4α−1

2α−1

)
cm2 أن أثبت جـ/

( ياضي ر (تقني 2022 يا بكالور 280 التمرين
ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (

C f
) و f (x) = e−x − x +1

x2 +1
: بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

)
.1

2
x +1 É 1

x2 +1
É 5

4 (1−x)
: [−1, 0] المجال من x كل أجل من أنه نقبل /6
.I =

∫ 0

−1

d x

x2 +1
حيث: I للتكامل حصرا عين أ/

.J =
∫ 0

−1

x

x2 +1
d x حيث: J التكامل احسب بـ/

.x = 0 و x =−1 معادلتاهما اللذين والمستقيمين (Γ) ،(C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S لـ حصرا استنتج جـ/

281 التمرين

المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (
Cg

) وليكن g (x) = xe x −1 بـ: ]−∞;+∞[ المجال على المعرفة g العددية الدالة لتكن (I

.
(
O;

−→
i ,

−→
j

) والمتجانس المتعامد المعلم إلى
G(x) = (ax +b)ex −x كمايلي: R على المعرفة G الدالة لتكن

. R على g للدالة أصلية دالة G تكون بحيث b و a الحقيقيين العددين عين •
( ياضيات (ر 2019 يا بكالور 282 التمرين

ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = (x +1)2 e−2x : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

)
.g (x) = (x +1) e−2x : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن /3

.R على g للدالة أصلية دالة استنتج ثم g ′ (x)+2g (x)−e−2x = 0 : R من x كل أجل من أنه أثبت أ/
x = 0 ،x =−1 معادلاتها التي والمستقيمات (

C f
) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب بالتجزئة، التكامل باستعمال بـ/

.y = 0 و
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( (علمي 2018 يا بكالور 283 التمرين

ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = 2x+1−xe−x : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن .I I

.(O,
−→
i ,

−→
j

)
.1 العدد عند تنعدم والتي R على x 7−→ xe−x للدالة الأصلية الدالة عين بالتجزئة، التكامل باستعمال أ/ /7

.y = 2x +1 و x = 3 ،x = 1 معادلاتها التي والمستقيمات (
C f

) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S احسب بـ/
( (تقني 2018 يا بكالور 284 التمرين

متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = x

x −1
e−x : بـ ]−∞, 1[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن

.(O,
−→
i ,

−→
j

) ومتجانس
. x

x −1
É f (x) < e−x : [−1, 0] المجال من x كل أجل من أنه أثبت أ/ /7

.1− ln2 ≤
∫ 0

−1
f (x) d x < e −1 أن أثبت ثم x

x −1
= 1+ 1

x −1
: [−1, 0] المجال من x كل أجل من أنه تحقق بـ/

( (تقني 2014 يا بكالور 285 التمرين

ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستو في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = (x −1) ex : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن
.(O,

−→
i ,

−→
j

)
ثابتان. حقيقيان عددان b و a حيث g (x) = (ax +b) ex : بـ R على المعرفة الدالة g لتكن /8

.g ′ (x) = f (x) : R من x كل أجل من يكون حيث b و a الحقيقيين العددين عين -
العادية) (الدورة الثاني الموضوع ع-ت (2017) يا 286بكالور التمرين

المعلم إلى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (
C f

) وليكن f (x) = 2−x2e1−x كمايلي: R على المعرفة f العددية الدالة نعتبر (I(
O;

−→
i ,

−→
j

) والمتجانس المتعامد
. F (x) = 2x + (x2 +2x +2)e1−x كمايلي: R على المعرفة الدالة F ¯

الفواصل محور وحامل (
C f

) بالمنحنى المحددَ المستوي الحـيزَ مساحة أحسب ثم ، R على f للدالة أصلية دالة F أنَ تحقق •
. .x = 1 و x = 0 معادلتيهما: اللذَين والمستقيمين

الإستثنائية) (الدورة الأول الموضوع ع-ت (2017) يا بكالور 287 التمرين

. f (x) = e−x −2− e

x
كمايلي: R⋆ المجموعة على المعرفة f الدالة نعتبر (II

إلى المنسوب المستوي في f للدالة البياني التمثيل (
C f

) و
. (

O;
−→
i ,

−→
j

) والمتجانس المتعامد المعلم
x 7→ −en معدلتيهما اللذين والمستقيمين (

γ
) و (

C f
) بالمنحنيين المحدد المستوي الحـيز مساحة A(n) و طبيعيا عددا n ليكن ±

.x 7→ −en−1 و
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حيث: I الحقيقي العدد احسب •

I = A(0)+ A(1)+ ...+ A(2016)

الثاني الموضوع ع-ت (2016) يا 288بكالور التمرين

المعلم إلى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) =−x + (x2 +3x +2)e−x بـ: R على المعرفَة العددية الدالة f (II
.( 1cm هي الطول (وحدة (

O;
−→
i ,

−→
j

) والمتجانس المتعامد
.H(x) = (ax2 +b +c)e−x و h(x) = x + f (x) بـ: R على المعرفتان الدالتان H و h

. R على h للدالة أصلية دالة H الداَلة حتى c و b ، a الحقيقية الأعداد عينّ ¬
هندسيا. النتيجة فسرّ و تماما موجب حقيقي عدد λ حيث A(λ) =

∫ λ

0
h(x)d x التالي: التكامل أحسب أ) ­

lim
λ→+∞

A(λ) أحسب ب)
الثاني الموضوع ت ع (2015) يا بكالور 289 التمرين

المتعامد المعلم إلى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (
C f

) و f (x) = xe2x+2−x +1 بـ: R على المعرفَة العددية الدالة f (II
. (

O;
−→
i ,

−→
j

) والمتجانس
. 2 f (x)+ f ′(x)− f ′′(x) = 1−2x −3e3x+2 : R من x كل أجل من أنهّ تحقّق أ) ¬

. R على f للدالة أصلية دالة استنتج ب)
متعدد) من (اختيار 290 التمرين

التعليل: مع اخترها فقط، واحدة صحيحة إجابة هناك التالية، الحالات من حالة كل في
هي: ∫ ln(2)

0
(e−x +1)d x التكامل قيمة /1

−1

2
+ ln(2) جـ/ 1

2
− ln(2) بـ/ 1

2
+ ln(2) أ/

هي: ∫ 2

1
(x −1)ex2−2x d x التكامل قيمة /2

e +1

2e
جـ/ e −1

2e
بـ/ 1− 1

e
أ/

يحقق والدي ]0;+∞[ المجال على (E ) للمعادلة H الحل عبارة : (E ) : y ′ = 2− 1

x2 حيث :(E ) التفاضلية المعادلة لتكن /3
هي: H ′(1) = 2 و H(1) = 4

H(x) = x2 −x + جـ/ H(x) = x2 −x +1+ ln(x) بـ/ H(x) = x2 −x +4+ ln(x) أ/
4− ln(x)

هي: [−2,−1] المجال على f للدالة المتوسطة القيمة . f (x) =
(

2

3

)x+2 : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن /4
1

3 ln
(

3

2

) جـ/ 6

ln 3
بـ/ −3 أ/
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هي: [1, e] المجال على g للدالة المتوسطة القيمة .g (x) = ln x

x
: بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن /5

1

2−2e
جـ/ −1

2

(
1

e −1

) بـ/ −1

2

(
1

1−e

) أ/
هي: [2, 3] المجال على f للدالة المتوسطة القيمة . f (x) = 3x−1 : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن /6

ln 3 جـ/ −3 بـ/ 6

ln 3
أ/

تحقق والتي ]0,+∞[ المجال على g للدالة G الأصلية الدالة .g (x) = x +1

x
: بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن /7

: بـ معرفة G (1) = 0

G (x) = ln
(

x +1

x

) جـ/ G (x) = 1−x + ln x بـ/ G (x) = x −1+ ln x أ/
للدالة أصلية دالة هي x 7−→ x2

2

(
ln x − 1

2

) الدالة أن علما .A
(

y
)= ∫ y

1
x ln (x) d x نضع: .y > 1 حيث حقيقي عدد y /8

هي: A
(

y
)= 1

2
يكون حتى y الحقيقي العدد قيمة فإن ]0,+∞[ المجال على x 7−→ x ln x

2e جـ/ p
e بـ/ e−1 أ/

هي: ∫ e

1

1

x

(
2x2 + ln x2)

d x التكامل قيمة /9
e2 −1 جـ/ e2 بـ/ e أ/

هي: ∫ e2

e

d x

x −1
التكامل قيمة /10

ln (e −1) جـ/ ln (e +1) بـ/ ln
(
e2 +1

) أ/
والتي ]1,+∞[ المجال على g للدالة G الأصلية الدالة .g (x) = 1

x ln
(
x2

) : بـ ]1,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن /11
: بـ معرفة p

e العدد عند تنعدم
G (x) = 1

2
ln (2 ln x)+ ln 2 جـ/ G (x) = 1

2
ln (ln x)− ln 2 بـ/ G (x) = 1

2
ln (ln x)+ ln2 أ/

هي: [1, 3] المجال على g للدالة المتوسطة القيمة .g (x) = x −1− ln x

x
: بـ ]0,+∞[ المجال على المعرفة الدالة g لتكن /12

1

2
(ln3)2 جـ/ 1− 1

4
(ln 3)2 بـ/ 2− 1

3
ln 3 أ/

هي: ∫ 1

−1
xe x d x التكامل قيمة /13

2+e جـ/ 2e بـ/ 2e−1 أ/
هي: [2, 3] المجال على f للدالة المتوسطة القيمة . f (x) = e2x+3 −x : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن /14

1

2

(
e2 −5

) جـ/ e2 − 5

2
بـ/ 1

2

(
e9 −e7 −5

) أ/
هي: ∫ 2

−2
xe x d x التكامل قيمة /15

e2 +3e−2 جـ/ 4
(
e2 −e−2) بـ/ e−2 −3e2 أ/

: بـ معرفة 1 العدد عند تنعدم والتي R على f للدالة F الأصلية الدالة . f (x) = 8x3+1 : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن /16
F (x) = 2x4 +x −3 جـ/ F (x) = 3x4 +1 بـ/ F (x) = x4 +1 أ/

: R من x كل أجل من . f (x) = x ×2−x : بـ R على المعرفة الدالة f لتكن /17
f ′ (x) = (2+x ln 2) 2−x جـ/ f ′ (x) = (1−x) 2−x بـ/ f ′ (x) = (1−x ln 2) e−x ln 2 أ/

هي: ∫ x

1

ln t

t 2 d t التكامل قيمة . تماما موجب حقيقي عدد x /18
− ln x −1+x

x
جـ/ − ln x

x
− 1

x
بـ/ −2 ln x −1

x
أ/
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هي: ∫ e

p
e

d x

x ln x
التكامل قيمة /19

3

8
جـ/ − ln 2 بـ/ ln 2 أ/

التعليل) مع خطأ أم بصحيح (أجب 291 التمرين
R على f للدالة F الأصلية الدالة f (x) = 1−e−2x

1+e−2x بـ: R على المعرفة الدالة f لتكن /1 التعليل مع خطأ أم بصحيح أجب
.F (x) = x + ln

(
1+e−2x) : بـ معرفة

]0;+∞[ المجال على (E ) : y ′ = 2+ 1

x
حيث :(E ) التفاضلية للمعادلة حل x 7→ x2 +2x +x ln(x) العددية الدالة /2

تحقق والتي ]1,+∞[ المجال على f للدالة F الأصلية الدالة . f (x) = 1

x ln x
: بـ ]1,+∞[ المجال على المعرفة الدالة f لتكن /3

.F (x) = ln (ln x)+e : بـ معرفة F (e) = e

.1− ln2

2
هي [1, 2] المجال على x 7−→ ln x

x2 للدالة المتوسطة القيمة /4
.0 هي ∫ a

−a
f (x) d x التكامل قيمة .[−a, a] المجال على وفردية مستمرة دالة f و تماما موجب حقيقي عدد a /5

فإن 3

2
الترتيبة ذات النقطة في التراتيب محور يقطع البياني وتمثيلها y ′ =−2y التفاضلية للمعادلة حلا f الدالة كانت إذا /6

.3

2
u.a هي y = 0 و x = ln3 ،x = 0 معادلاتها التي والمستقيمات f للدالة البياني بالتمثيل المحدد المستوي الحـيز مساحة

0656836024 رشيد ياحي 201الأستاذ الصفحة


