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ِرُ  سلسلة ❀✿✓ اب َ ث ُ ✓✿❀ آول -آوف03:الشعب BAC2016 مادة الریاضیات متتالیات العددیةال للأستاذ بوعزة مصطفى في م
  )نقط 05( 1م 2008 جوان آول+آوف باك           :01 التمرین
࢔࢛: كمایلي ℕمتتالیة معرفة على  (࢔࢛) = ૜࢔ + ૚.  

  .૛࢛و ૙  ،࢛૚࢛احسب /1
ن اتجاه تغیر .حسابیة یطلب تعیین أساسھا (࢔࢛)بین أن/2 ّ   .(࢔࢛)عی
ّ من حدود المتتالیة  2008تحقق أن العدد  /3   ما رتبتھ؟.(࢔࢛)حد
ࡿ: أحسب المجموع /4 = ࢛૙ + ࢛૚ + ࢛૛ + ⋯ . +࢛૟૟ૢ.  

  )نقط 06( 2م 2008 جوان آول+آوف باك           :02 التمرین
૚࢛متتالیة عددیة معرفة بحدھا الأول  (࢔࢛) = ૠ  عدد ومن أجل كل

ା૚࢔࢛: ࢔طبیعي غیر معدوم  = ૛࢛࢔ + ૚.  
  .૝࢛و ૛  ،࢛૜࢛احسب )1
كما  (࢔࢜)،نعرف المتتالیة  ࢔من أجل كل عدد طبیعي غیر معدوم  )2

࢔࢜: یأتي = ࢔࢛ + ૚.  
وحدھا الأول  ࢗمتتالیة ھندسیة یُطلب تعیین أساسھا  (࢔࢜)أثبت أن - أ

࢜૚.  
  .࢔بدلالة  ࢔࢛ثم استنتج  ࢔بدلالة  ࢔࢜اكتب عبارة الحد العام -ب
࢔ࡿ: نضع-ج = ࢜૚ + ࢜૛ + ⋯ .   .࢔بدلالة  ࢔ࡿ،احسب  ࢔࢜+
࢔ࡿعلما أن  ࢔عین -د = ૚૙૚૟.  

  )طانق 06( 1م 9200 جوان آول+آوف باك           :03 التمرین
ℕمعرفة على حسابیة متتالیة  (࢔࢛)

∗
૚࢛بحدھا الأول   = ૛ 

૛࢛وبالعلاقة  − ૛࢛૞ = ૚ૢ.  
  .(࢔࢛)للمتتالیة  ࢘احُسب الأساس -أ)1
  احُسب الحد العاشر-ب
  .࢔بدلالة  ࢔࢛اكُتب عبارة  )2
ّن أن العدد )3 دا رتبتھ.(࢔࢛)ھو حدا من حدود  (2008-)بی ّ   .محد
ࡿ: احُسب المجموع)4 = ࢛૚ + ࢛૛ + ⋯ . +࢛૟ૠ૚.  

  )طانق 07( 2م 9200 جوان آول+آوف باك           :04 التمرین
  .وأساسھا موجب ℕمعرفة على ھندسیة متتالیة  (࢔࢛)

ّن أساس ھذه المتتالیة وحدھا الأول - 1 : إذا علمت أن ૙࢛عی
࢛૜ = ૚૝૝  ࢛و૞ = ૞ૠ૟.  

ٌّق أنھ من أجل كل عدد طبیعي - 2 ࢔࢛ :࢔تحق = ૚ૡ × ૛࢔.  
࢔ࡿ :المجموع ࢔احُسب بدلالة - 3 = ࢛૙ + ࢛૚ + ⋯ .   ،࢔࢛+

࢔ࡿ : حیث ࢔ثم استنتج قیمة العدد الطبیعي  = ૚૚૜૝.  
  )طانق 05( 1م 1020 جوان آول+آوف باك           :05 التمرین

(I (࢛࢔)  معرفة علىحسابیة متتالیة ℕ بالحدین:  
 ࢛૚૙ = ૜૚ ࢛و૚૞ = ૝૟.  

ھا الأول - 1 ّ ّن أساسھا وحد   .૙࢛عی
  .࢔بدلالة  ࢔࢛اكُتب - 2
ّن أن - 3 ّ من حدود المتتالیة  6028بی   .(࢔࢛)حد
ࡿ: ࡿاحُسب المجموع - 4 = ࢛૙ + ࢛૚ + ⋯+ ࢛૛૙૙ૢ  

(II المعرفة على  (࢔࢜)نعتبر المتتالیةℕ ࢔࢜: بــ = ૛ × ૡ࢔.  
ّن أن- 1 ھا الأول(࢔࢜)بی ّ   .૙࢜متتالیة ھندسیة یطلب تعیین أساسھا وحد
′ࡿ: ’ࡿالمجموعة  ࢔احُسب بدلالة - 2 = ࢜૙ + ࢜૚ + ⋯+   .࢔࢜

  )طانق 07( 2م 2010 جوان آول+آوف باك           :06 التمرین
، ℕھندسیة معرفة على مجموعة الأعداد الطبیعیة متتالیة  (࢔࢛)

ھا الأول  ࢗأساسھا  ّ ૚࢛: حیث ૙࢛وحد = ૟  ࢛و૝ = ૝ૡ.  
ل للمتتالیة حاحُسب الأساس وال-أ.1 ّ ّ الأو   .(࢔࢛)د
ّ عبارة الحد العام للمتتالیة-ب ࢔࢛ :ھي(࢔࢛)استنتج أن = ૜ × ૛࢔.  
ّ -أ.2 ૛ૡعلما أن = ૛૞૟  العدد ّ ن أن ّ ّ من حدود  768،بی ھو حد

  .(࢔࢛)المتتالیة 
ࡿ :حیث ࡿاحُسب المجموع -ب = ࢛૙ + ࢛૚ + ⋯+ ࢛ૠ.  
૙࢜: متتالیة عددیة معرفة بــ(࢔࢜) .3 = ૝  ومن أجل كل عدد

ା૚࢔࢜: ࢔طبیعي  = ૛࢜࢔ − ૚  
  .૜࢜و ૚  ،࢜૛࢜: احُسب- أ 

  : ࢔اجع أنھ من أجل كل عدد طبیعي برھن بالتر -ب
࢔࢜                             = ૜ × ૛࢔ + ૚  

′ࡿ :حیث ’ࡿ أحسب المجموع -جـ = ࢜૙ + ࢜૚ + ⋯+ ࢜ૠ.  
  )طانق 05( 1م 1120 جوان آول+آوف باك           :07 التمرین

ھا الأول  3ھندسیة أساسھا متتالیة  (࢔࢛))أ ّ    : بحیث ૙࢛وحد
  ࢛૙ + ࢛૜ = ૛ૡ  
ّ اكتب الحد العام  ૙࢛احسب .1   .࢔بدلالة  ࢔࢛، ثم
૚ࡿ: احسب المجموع.2 = ࢛૙ + ࢛૚ + ⋯+ ࢛ૢ.  
ھا العامℕمتتالیة عددیة معرفة على (࢔࢜) )ب ّ ࢔࢜ :بحد = ૚ − ૞࢔  
1. ّ ن أن ّ ّ استنتج  (࢔࢜)بی متتالیة حسابیة یُطلب تعیین أساسھا ثم

رھا ّ   .اتجاه تغی
૛ࡿ: احسب المجموع .2 = ࢜૙ + ࢜૚ + ⋯+ ࢜ૢ. 
فة على  (࢔࢑)نعتبر المتتالیة)ج ّ ھا العام ℕالمعر ّ   :بحد

࢔࢑                     = ૚ + ૜࢔ − ૞࢔  
ّق أنّ - ࢔࢑: تحق = ࢔࢛ + ّ احسب المجموع ࢔࢜   :ثم
ࡿ                = ࢑૙ + ࢑૚ + ⋯+ ࢑ૢ .  

  )طانق 06( 2م 2011 جوان آول+آوف باك           :08 التمرین
یھما العام ℕعلى  فتانمعرّ العددیتان ال تانمتتالیال (࢔࢜)و (࢔࢛) ّ     :بحد

࢔࢛  = −૛࢔࢜و  ࢔ = ૜ି૛࢔.  
ّ حالة من الحالات الخمس في الجدول أدناه الاقتراح  ّن في كل عی

  .الصحیح من بین الاقتراحات الثلاث مع التعلیل
  3اقتراح   2اقتراح   1اقتراح     
لاحسابیة   حسابیة  ھندسیة  ھي متتالیة (࢔࢛)   1

  ولاھندسیة
الحد الخامس والأربعون   2

  یساوي (࢔࢛) للمتتالیة
90 -  92 -  88 -  

  المجموع  3
࢛૙ + ࢛૚  ࢔࢛+⋯+

  یساوي

૛࢔  + ૚    
૛࢔− −   ࢔

૛࢔−  − ૚  

متتالیة  (࢔࢜)  4
  ھندسیة أساسھا

     ૚
ૢ

 9  9-  

  لیست رتیبة  متناقصة  متزایدة  (࢔࢜)المتتالیة   5
  )نقط 06( 1م 2012 جوان آول+آوف باك           :09 التمرین

 ࢘ثلاثة حدود متتابعة لمتتالیة حسابیة متزایدة أساسھا  ࢉو  ࢈،  ࢇ
ࢇ: حیث + ࢈ + ࢉ = ૢ  

  .࢘بدلالة  ࢉو  ࢇثم اكتب  ࢈احسب )أ.1
ࢇ: علما أنّ )ب × ࢉ = −૚૟  
ّن الأساس -   .ࢉو  ࢇثم استنتج  ࢘عی

૙࢛حسابیة حدھا الأول متتالیة  (࢔࢛).2 = −૛  5وأساسھا.  
ّ العام )أ ر عن الحد ّ   .࢔بدلالة  ࢔࢛عب

ࡿ :ثم استنتج المجموع ૚૞࢛احسب)ب = ࢛૙ + ࢛૚ + ⋯+ ࢛૚૞.  
࢔ૡ࢜: بالعلاقة ℕمتتالیة عددیة معرفة على (࢔࢜) .3 − ࢔࢛ = ૙.  
′ࡿ: احسب المجموع- = ࢜૙ + ࢜૚ + ⋯+ ࢜૚૞.  

  )طانق 06( 2م 1220 جوان آول+آوف باك           :10 التمرین
ھا الأول࢘حسابیة متزایدة،أساسھا متتالیة (࢔࢛) ّ ૜࢛و ૚࢛،حد = ૠ.  

૚ࢀ:ینئالجدا ࢘احسب بدلالة)أ.1 = ࢛૚ × ࢛૞ ࢀو૛ = ࢛૛ × ࢛૝.  
ّن الأساس )ب ૛ࢀ: بحیث ࢘عی − ૚ࢀ = ૛ૠ.  
࢘نضع .2 = ૜.  
ّ العام )أ   .࢔بدلالة  ࢔࢛اكتب عبارة الحد

  :غیر معدوم ࢔نضع من أجل كل عدد طبیعي )ب
࢔ࡿ                   = ࢛૚ + ࢛૛ + ⋯+   ࢔࢛

ّن أنّ  ࢔ࡿ: بی = ૜࢔૛ି࢔
૛

  
࢔ࡿ: بحیث ࢔جد العدد الطبیعي )ج = ૚૝૞  
ّ )أ.3   .࢔بدلالة  ା૞࢔࢛اكتب الحد



 

 2 

ّھ من أجل كل عدد طبیعي )ب ٌّق أن    :غیر معدوم ࢔ تحق
శ૞࢔࢛   

࢔
= ૜ + ૚૜

࢔
   

శ૞࢔࢛التي یكون من أجلھا العدد  ࢔استنتج الأعداد الطبیعیة)ج
࢔

 .طبیعیا 
  )طانق 06( 1م 1320 جوان آول+آوف باك           :11 التمرین

ھا الأول متتالیة  (࢔࢜) ّ ૙࢜ھندسیة حد = ૛  3وأساسھا. 
ر عن )أ- 1 ّ   .࢔بدلالة  ࢔࢜عب
ା૚࢔࢜الفرق  ࢔احسب بدلالة )ب − ّر  ࢔࢜ ّ استنتج اتجاه تغی ،ثم

  .(࢔࢜)المتتالیة 
  :࢔نضع، من أجل كل عدد طبیعي غیر معدوم - 2

࢔ࡿ           = ࢜૙ + ࢜૚ + ࢜૛ + ⋯+   .૚ି࢔࢜
  .࢔ࡿالمجموع  ࢔احسب بدلالة )أ

ّن قیمة العدد الطبیعي )ب ࢔ࡿ: بحیث ࢔عی = ૡ૙.   
ّھ، من أجل كل عدد طبیعي ) ج ࢔૜،العدد  ࢔أثبت بالتراجع أن − ૚ 

  .2یقبل القسمة على 
  )طانق 06( 2م 1320 جوان آول+آوف باك           :12 التمرین
ھا الأول متتالیة  (࢔࢛) ّ   :بحیث 5وأساسھا  ૙࢛حسابیة حد

  ࢛૙ + ࢛૚ + ࢛૛ + ࢛૜ = ૜૝.  
  .૙࢛احسب - 1
ھ ، من أجل كل عدد طبیعي - 2 ّ ن أن ّ ࢔࢛، ࢔بی = ૞࢔ + ૚.  
ن العدد الطبیعي - 3 ّ ା૚࢔࢛: بحیث ࢔عی + ࢔࢛ − ૡ࢔ = ૝૙૜૜.  
ࡿ: احُسب المجموع- 4 = ࢛૙ + ࢛૚ + ࢛૛ + ⋯+ ࢛૛૙૚૜.  
࢔࢜:بالعبارة ℕمعرفة على (࢔࢜)المتتالیة العددیة - 5 = ૛࢛࢔ + ૚.  
  .(࢔࢜)ر اتجاه تغیّ  ادرس)أ

′ࡿ: أحسب المجموع)ب = ࢜૙ + ࢜૚ + ࢜૛ + ⋯+ ࢜૛૙૚૜.  
  )طانق 06( 1م 1420 جوان آول+آوف باك           :13 التمرین

 ّ حیح الوحید من بین الاقتراحات الثلاثة، في كل ّن الاقتراح الصّ  عی
علیل ّ   :حالة من الحالات الأربعة الآتیة، مع الت

ھا  3حسابیة أساسھا متتالیة  (࢔࢛))1 ّ ૛࢛وحد = ૚. الحد العام
  :ھو (࢔࢛)للمتتالیة 

࢔࢛ )أ = ૚ + ૜࢔࢛ )ب ࢔ = ૠ + ૜࢔࢛ )جـ ࢔ = −૞ + ૜࢔.  
૚المجموع .عدد طبیعي  ࢔)2 + ૛ + ૜ +⋯+   :یساوي ࢔
࢔૛ା࢔)أ

૛
(૚ି࢔)࢔ )ب               

૛
࢔ )جـ           

૛ା૚
૛

.  
࢞تكون الأعداد . عدد حقیقي ࢞)3 − ૛  ،࢞  ،࢞ + ૚  بھذا الترتیب

  :حدودا متعاقبة لمتتالیة ھندسیة إذا كان
࢞)أ = ૜             ب(࢞ = ૞                جـ(࢞ = −૛.  

فة على (࢔࢜) )4 ّ ھا العام ،ℕمتتالیة ھندسیة معر ّ   حد
࢔࢜   = ૛ × ૜࢔ା૚ ھو (࢔࢜)، أساس المتتالیة:  
 .6)جـ                    3)ب                2)أ

  )طانق 06( 2م 1420 جوان آول+آوف باك           :14 التمرین
૙࢜: بمایليمعرفة العددیة المتتالیة ال (࢔࢜) = ૚  ومن أجل كل عدد

ା૚࢔࢜؛  ࢔طبیعي  = ૞࢜࢔ + ૝  
  .૜࢜و ૚  ،࢜૛࢜: احسب)1
࢔࢛؛ ࢔نضع من أجل كل عدد طبیعي  )2 = ࢔࢜ + ૚  
ّن أنّ - أ ࢗھندسیة أساسھامتتالیة (࢔࢛)بی = ૞ ࢛وحدھا الأول૙ = ૙.  

  .࢔بدلالة  ࢔࢜واستنتج  ࢔بدلالة  ࢔࢛اكتب  -ب
ّل العدد -جـ ھ حد من  1250حل ّ ة واستنتج أن ّ إلى جداء عوامل أولی

  .(࢔࢛)حدود المتتالیة 
  :حیث ࢔ࡿالمجموع  ࢔احسب بدلالة -أ)3

࢔ࡿ                  = ࢛૙ + ࢛૚ + ⋯+   .૚ି࢔࢛
  :حیث ࢔′ࡿالمجموع  ࢔احسب بدلالة -ب

࢔′ࡿ                  = ࢜૙ + ࢜૚ + ⋯+   .૚ି࢔࢜
  

  
  )طانق 07( 1م 1520 جوان آول+آوف باك           :15 التمرین
ل متتالیة ال (࢔࢛) ّ ھا الأو ّ   :حیث ࢗوأساسھا  ૙࢛الھندسیة التي حد

 ࢛૙ = ૛  ࢗو = ૜.  
  .૛࢛و ૚࢛احسب )1
ّ استنتج  ࢔بدلالة  ࢔࢛اكتب )2   . ૞࢛،ثم
ر المتتالیة )3 ّ ن اتجاه تغی ّ   .(࢔࢛)عی
  :حیث ࢔ࡿالمجموع  ࢔احسب بدلالة )أ)4

࢔ࡿ                   = ࢛૙ + ࢛૚ + ࢛૛ + ⋯+   . ૚ି࢔࢛
૛: استنتج قیمة المجموع)ب + ૟ + ૚ૡ +⋯+ ૝ૡ૟.  
ن باقي القسمة الإقلیدیة على )أ)5 ّ ،  ૜૛، 3لكل عدد من الأعداد  5عی
૜૜ و૜૝.  
ھ لكل )ب ّ ૜૝࢑؛  ℕمن  ࢑استنتج أن ≡ ૚[૞].  
ّن الأعداد الطبیعیة )6 ࢔૜التي من أجلھا یكون  ࢔عی − ૚  قابلا

  .5للقسمة على 
  )طانق 06( 2م 1520 جوان آول+آوف باك           :16 التمرین
ھا متتالیة  (࢔࢛) ّ ૛࢛: حیث ࢘وأساسھا  ૚࢛حسابیة حد = ૚

૛
   

૚࢛و  − ࢛૜ = ૞ .  
ّن أن)أ)1 ૚࢛ :بی + ࢛૜ = ૚.  
ّ الأول )ب ن الحد ّ ّ ૚࢛عی ّ استنتج أن ࢘، ثم = − ૞

૛
.  

  .࢔بدلالة  ࢔࢛اكتب )2
  :حیث ࢔ࡿ المجموع ࢔احسب بدلالة )أ)3

࢔ࡿ                    = ࢛૚ + ࢛૛ + ⋯+   .࢔࢛
ّن قیمة العدد الطبیعي )ب ࢔ࡿالتي یكون من أجلھا  ࢔عی = − ૟૞ૠ

૛
.  

  :عدد طبیعي غیر معدوم ،نضع ࢔)4
࢔ࢀ              = ࢛૚ + ૛࢛૛ + ૜࢛૜ + ⋯+   .࢔࢛࢔

ھ )أ ّ ٌّق أن ℕمن  ࢔لكل تحق
∗

 :  
࢔)           + ૛)(ૢ − ૞࢔) = −૞࢔૛ − ࢔ + ૚ૡ.  

ھ لكل )ب ّ ℕمن  ࢔باستعمال الاستدلال بالتراجع ،أثبت أن
∗

 :  
࢔ࢀ              = ૚

૟
࢔)࢔ + ૚)(૚૝ − ૞࢔).  

  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

  .انتھى------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------ بالتوفیق


